Risolvere il problema di Cauchy

{ v (x) = —(u(z)? + u(z) tanz + 1 + tan® =
u(0) =1,

sapendo che u = tanx e una soluzione particolare dell’equazione data.
SOLUZIONE. Effettuiamo il cambio di variabile
v(z) = u(z) — tanx;
allora ’equazione data equivale a
v'(z) = —v(z)? — v(z)tan z.
Non cercando la soluzione nulla, possiamo dividere per v(z)?; si trova

v'(x) tanx

v(z)? v(x)
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che ha come soluzioni .
smx + ¢

COST

Dunque
cosx
v(x) =

c+sinzx

coszT
u(r) = tanz + ————.
c+sinx

Inserendo la condizione u(0) = 1 si trova ¢ = 1, per cui la soluzione ¢ data da

cos T
u(z) =tanz + ———.
1+ sinx



