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_ TH-EOREMVA' I. PROPOSITIONE [ *

. .
E fiano quanu numeri {i VOOIlano cch
tinuatameéte proportxonah, gli eftremi
‘de qualifiano primi fraloro’s faranno

‘minori di tutri quelli chango L4 mede-
fima proportione . e
~_Siano quanti numeri fi vogliano continuatamé
te proportionali'A B.C'D ; gli cftremi de quali
A D fiano pnm' fra loro. Dico A BCD efiere |
minori di tutti quelli channo ]a medefima pro-

' =l portione, percioche fe non € cofi, fiano EFGH |
numeri minori delli ABCD, & nel-

A B CD fononella medefima propot- B...........;2
tione, che EF G H, & la moltitudinc di
efsi AB CD ¢ vguale alla moltitudine
delli EF GH, fard perl'vgual propor-
tione , come AaD cofi EadH &AD
fono primi fraloyo, & i primi numeri,
& minori di tutti mifurano vgualmen-
te quelli, che hanno la medefima pro-
portionc , 'antecedente Pantecedente,
&il confeoucntc il confeguente. adun-. :
que A mifura E, il maggiore il minore, :
che é |mpof31b|1e non fono dunque E F C H minoridelli A B C D, effendo nel-
la medefima proportione , che efsi . & pero A B C D fono minori di tutti qudll ‘

¢'hanng la medefima proportione . il che bifognaua dimoftrare.
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PROBLEMA L PROPOSITIONE 11

Trouare inumeri continuatamente proportionali minori dl
tutti, quanti ne fiano propoftinella data propomone :

g 3

Siala propomonc data ne numeri minori di tutti , quale ha il numero A al B-

blfogna trouare 1 numerx contmuatamcntc propornonalx , quanti ne fiano pro:
, : Poﬂl
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| CD.ondecome AdiB,cofi CaD. fimilmen- Ceex-%

et A 0 0.1 T AV D, i - e

.—iﬁrﬁﬁidrﬁcﬂﬁdiﬂ a B. fiang propolti quattro, & A"mcluxﬁcandq[g ;
| fteflo faccia C, & moltiplicando B faccia D, & B molriplicando fe fteffo faccia |

E.oltrea cio A moltiplicando i numeri CD E o

| facciaF GH, & B moltiplicando E facciaK. i

perche dunque A moltiplicando fe fteflo ha fat
to C, & moltiplicando B ha fatto D, il nume-  B...3
ro A moltiplicando i due numeri A B ha farto

te perche A moltiplicando B ha fattoD,& B .
moltiplicando fc fteflo ha fatto E , I'vno & I'al- Rt o
| tro di efsi A B moltiplicando B hanno fatto R ag

I'vno & 'alcroD E. come dunque A d B,cofi D
adE.macome AdB,cofi CiD.onde&come F.......g : ; ,
CaD,cofi Dad E. & perche A moltiplicando by ki)
C D ha fatto i numeri F G, come C:i\D, COfi {2, Gt onemnnvrentl ¢
raFaG.macomeC aD;cofieraAaB.come

dunque A a B, cofi F 4 G. Etperche A molripli Bovbiioviennon,
cando D E ha fatto G H, fara come D ad E,co- s
fi Gad H. ma come D ad E, cofi A 4 B. aduique o

| eriadio comeA a B,cofi G ad H.poi perchcAB
| moltiplicando E fanno HK, fara come A a B,cofi H 2 K. Et fi ¢ dimoltrato come

AaB,cofieflereFaG,& GadH. ondecome FaG,cofiGadH, & HaK. &
percio linumeri CD E, & F G HK fono proportionali nella proportione di A
aB . Dico anchor eflfere minori di rutti. perche A B fono minori di-tutti quelli,
channo la medefima proportione , & i minori fono anchor primi fraloro; faran
no A B fraloro primi. & I'vno & l'altro di efsi A B moltiplicando (e fteflo ha fat-
toI'vno & I'altro C E, & molriplicando I'vno & l'aliro CE ha fatto FK. adunque
CE, &FK fono primi fraloro. ma fe fiano quanti numeri fi vogliano continua-
tamcnte proportionali , gli eftremi de quali fiano primifra loro, faranno mino-
ri dituter quelli, channo la medefima proportione.. adunque CD F & FGHK
fono minori di tutti quelli, channo la medefima proportionc, che A B.il che bi-
fognauna fare. e

C O R O L LoshoR . 1005

Da quefto ¢ chiaro,fe tre numeri continuatamente proportio
nali fiano minori di tutti quelli, channo la medefima proportio
ne, che efsi, i loro eftremi- effer quadrati, & fe quattro, ef-
fer cubi. BLAOC '

THEOREMA IL PROPOSITIONE III.

Se quanti numeri fi vogliano continuatamente proportio-
nali fiano minori di tutti quelli c'hanno la medefima proportio:
ne, gli eftremi faranno primi fra loro.

Siano quanti i vogliano numeri continuatamente proportionali A R C D,mi

| I}‘t;;l d‘;tucti'qq: 1li, channo la medefima proportione che efsi. Dico glieltremi
s ‘.: etéPl‘"m fraloro.piglinfi due numeri minori nella proportione di ABCID
1anoEF. & piglinfitre G HK & fempre continuatamente vno di piu fin tao-

4

_to,.chq ,l?;taolticudine prefa fiavguale alla moltitudine di A BC.D . piglinfi, &
: fian o

' 17.del fnztimc‘1

18.del crimo

'1'8 del farimo;

13 del{ettimo

29 dellcttimo

per I'antece-
dente.

35
per lantece-
denre .
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, LIBRO OTTA YV Q. TR
2 NZd X, & fono A B minoridi tutti, & li minoti mifurano vgualmentc queﬂl_,' s ¢
c'hanno la medefima proportione, il maggiore il maggiore , & il minore il mi- | ** delfetimo
nore,cioé I'antecedente I'antecedente;8¢ il conleguente il coleguente : il numero '
B mifureraX. per la medefima ragione anchor C mifurera X.onde B C lomifu | A .
rano , & pero il minore mifurato da B € mifurerd X. ma il minore mifuraro da {37. delfettimo
B C ¢ G. adunque G mifurera X, il maggiore ilminore, che ¢ impofsibile . on-
de non faranno alcuni numeri minori'di H G K L continuatamente minori nclla | N
proportionediAdB, CaD,&E ad F.maE non mifariK: & piglifi v numero |3 el fexrimg
minore mifurato daEK, che fiaM : & quante volte K mifura M,tante volte 'uno
&l'altro H G mifuriPuno & I'altro N X : & quante volte E mifuraM | tante volte
ctiandio F mifuri O . perche dunque H vgiialmente mifuraN, & G mifura X , 2 (17.del fettimo
racomeAad G, cofiNad X. & come Ha G, cofi A 4 B.. adunque comeAdB.| o
cofiNad X. & perlamede(ima ragione come Cad D, cofiXad M. oltred cio
perche E vgualmente mifuraM , & F mifura O, fara comeE ad F, cofiMad 0.,
onde N XM O fono continuatamente. proportionali nelle proportionidi Ad B
CaD, &E adF.Dico che fono anche minori. perche fe non fiano N XM O con
tinuatame 1te minori nelle proportionidi AaB,CaD, &EadF, faranno alcu
ni numeri minori di N XM O continuatamente minori di tutri nelle medefime
proportioni. fianoPRST . & perchecomePad R, cofiAd B, & fono A B mi-
nori di tutti , & li minori mifurano vgpalmente quelli channo la medefima pro-

i

21, del fcttimo
portione, 'antecedente’ Fantece-
dente, &il confeguente il confe- syl s
guentesil numero B-mifurcrdil ‘ :
numeroR. perlamedefimaragio . & P73 B
ne anchor C lo mifurera. adun-  E-«4Ei.3 :
que B C miforano R & pero. il iy 0. 3 37.del fettimo
minor mifiratoda B C mifurera’ ¢
efloR . & il minore mifurato da 1 %
B.CcGiadunque GimiftiraR , & |+ Kooboociivanii s5 ! : :
¢comeGadR,cofiKadS.onde e c
anchor K mifara§. & E parimen- ). 1 . AQ AR
telo mifura.& pero EK mifurano |, © g
S.adunque il minore mifurato da — T g
Kmifurerd S. mail minore mi- | o 8 45
furato daEK ¢ M. adunqueMmi- " ’
furerd § , il maggiote il minore F
- cheeimpofsibile. il perchenonfa =
. ranno numeri minoridi NXM O s i3
continuataméte minorinelle pro- coger AL <00 %
portionidiAiB,Cad D,& E ad e (I Ao 4 .
F: & pero NXMO fohocontinua ™ * ool -,
 tamente minorinelle-medefime proportioni . il che bifognaua dimoftrare.
& 4 s 44 N . ; B §
| T AR Y COMMANDINO. il cron s
B s oy 020U - & innition noat A sdasl
. Perlamedefima ragione anchor C mifurera XJPerche comi:Ca D cofi & X ad My !A

& C D fono minori di tutti , <& li minori mifurano ygualinente quelli ¢ hannola medefimapro |
pofitione : Il numero C mifurera X.- -0t 1 L Xl Apfiet s wilali

Per la medefima ragione anchot C lo'mifarerd ] Perche come C a D, cofi ¢ Rad §5 | B
@ fono C D minori di tutti . adunque per la cagione gia detta, O mifurera R« o Lo i i
- </Etécome G ad Rycofi K ad SJperche e come G'a Kyeofi Rad S qndepmmﬂgw
el BEREd Seeibhsision slis slognvs DA 6 salbysisiom sl B F ko
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THEOREMA III. PROPOSITIONE V. -

‘I numeri piani hanno fra loro la propdrtione compoftadaj

3
lati . oo b # B ' e 3]
- Sianoi numeripiani A B, & ilatidi A : s |
fiano inumeri CD , &ildtidi B ianoEF. | B Tt ‘f
Dico A a B haucre la proportione compo- 3 5ol nira )
ftada ilati. percioche datele proportio- = Lressssssaeee s el B¢

piglinfili numeri continuatamente mino- =
riGHK, nclle proportionidi Cad E, &
DadF:&fiacome CaE,cofiGadH, & »--.3
comeD adF, cofiHaK.adunque GHK ¢
hanno fraloro la proportione de ilati. ma e

la proportione diG aK ¢ compolta della
preportione di G ad H, &della proportio G2
nediH a K. onde G aKhala proportione
compoftadailati. Dico dunque come A
aB,cofieflere GaK. ilnumeroD molti- Xsasssnsansio

plicando E faccia L, & perche D moltipli-

cande C ha fatto A, & moltiplicando E ha fatto L; fard come C ad E , cofi Aad
L. & come CadE, cofi G ad H. adunque come G ad H, cofi A ad L. oltre A cio
perche E molniplicando D hafatto L, & moltiplicando F ha fatto B, come D ad
F.cofifariLd B.macome D adF, cofi ¢ HaK. onde come H aK, cofiL a B. &
fi¢ giadimoftrato, comeGadH, cofiAadL. adunque per I'ugual proportio-
nccome G aK, cofi AaB , maGaKhalaproportione compoftadailati. adun
-que A a b hauera la proportione copofta dailari . il che bifognaua dimoftrare.

i

Hordans§

THEOREMA IIIIL PROPOSITIIONB Viw Az

. D, e 193
. Sefiano quantinumerifivogliano continuatamente propor-
q

n

‘mifurera alcuno di quelli . g

)

|00 CONLINUATAMENLE PrOPOLTIo-  A..evssnsebsssieliC s |
nmaliABCDE, & Anonmifuri =

2 3 AT
{B. Dico niun’altro mifurare aleu  ® ] 5ot O 14 L oveq bl
'no di quelli. € chiaro che li na- . €r= SRR st st L BHIEE L |
\meri ABC DE continuatamen g 54

'te non fi mifurano , congiofiaco< V. t. .. . 0 o oL f
fache A non mifuri B. Dicoche E L
‘netanche ‘mifaraaloun’aleros & iopidiig O o0 ume ono onr o boma T
th;odl;c&»ml\miﬁxra €'.‘..p§&mv,;9%;i'; '<~-\"'.:i" e 2 e w ondy 49 O
iche quanti fono A B C. tanti‘nu- > " S e O o 1L seailiag

meri ffanoprefi, quali-habbiang: «Hireiniing 1 smnitobam sl 194

la medefima proportione cheAB &5y g s L e i@ O awi D

C; & fianoF G H . perche du_ngl;bﬁﬁﬂ fono nella medefima propottione ; éhe
C cvgualealla moltitudine 'di FGHs {araper

‘riopali , &l primo non mifuri il fecondo, niun‘altro numero ;

Siano quanti nymeri fi voglia ( VI ib it ons

‘ugual proportione,, come AaC, cofiFad H. & perchecome A aB; cofi¢Fa
G ; & A nonmifura B, ne anche F mifurera G. adunque F non ¢ l'unita; perche

IET ; lunita |

@
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LABRO OTTAVO | & Sk
| T'unita mifura ciafcun nt nero , & F H fono primi fraloro . onde F alzresi non mi

furaH . & ¢ comeF ad H, cofi A 4 C. adunque ne anchora A mifurera C. dimo
fireremo fimilmente che non mifura alean’altro . il che bifognaua dimoftrare.

THEOREMA V. PROTOSITIONE VII‘

Se fiano quanti numeri {i vogliano con-
tinuatamente proportionali , & il primo A-..2
mifuri l'ultimo , mifurera  anchor il fe- ; .

condo. 4
Siano quanti numeri fi vogliano continuatamente €:-----°- e
roportionali A B C D: & A mifuri D.Dico che A mi
Furera anche B . percioche {c A non mifura B, niuno
mifurera alcun’altro, che € inconueniente , ponendofi 7
che A mifuri D . & A mifura D . adunqué A mifurcraanche B . il che bifognaua
dimolftrare.

THEOREMA VI. PROPOSITIONE VIII.

Se fra due numeri caggiano altri numeri continuatamente
proportionali , quanti numeri continuatamente proportionali
cadono fra quelli, altrettanti ne caderanno fra glialtri numeri
che habbiano lamedefima proportione .

Fra due numeri A B caggianoinumeri CD
continuatamente proportionali, & facciali come :
AaB,cofiEadF.Dico qunanti numeri continna A -2
tamente proportionali cadono frali A B, alcret-  ¢.... 4
tanti continuatamente proportionali cadere fra
EF . percioche guanti numeri fono A C D B, al-
trectanti numert {i piglino minori di tutti quelli,
channo la medefima proportione,che ACD B, !

& fiano GHKL.adunque gli eftremi GLfono H..2
primi fra loro. & perche A CD B fono nclla me- 1 S
defima proportione, che G HK L, & la molzitu-

dine di A CD B¢ vgualealla moltitudine diG = 7 70 3

HKL, fara per 'uguzl proportione come AaB, =%

cofiGadL. & come AaB,cofi EadF.adunque ™ .- <
comeGadL,cofiEadF. &GL fono pgimi fra o o 12

loro . mali primi fono anchor minoriditutti,& ¢ . . &

liminori mifurano vgualmente quelli, channo
la medefima proportione,il maggiore il maggio
re, & il minore il minore. adunque vgualmente G mifuraE, &L mifuraF. &
quante volte G mifura E, tante volte amendue HK mifurino amendue MN. adun’|
ueinumeri G HKL mifurano vgualmente i numeri EMNF , & percio GHKL
ono nellamedefima proportione che EMN F. ma G HK L fono fimilmente nel
la medefima proportione, che A CD B.adunque A C D B f{arannonella mede-
fima proportione , che EM N F. ma A C D B fono continuatamente proportio-
nali. adunque etiandio E M N F faranno continuatamente proportionali - il per
che quantinumeri continnatamente proportionali cadono fra i A B , altrertanti
continuatamente proportionali caderano frali EF. il che bilognaua dimoftrare.

7 F THEO.
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35.del fettimo.

3. diquefto.

14.dcl fectimo

23.del fertimo
21. del {ertimo

18.del ferimo
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2, di qucﬂ:o.

1.com.not.
6.com.not.

¢0.& z20. diff.

com. 20. diff,
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“DE GLI ELEM. DI EVCLID,

nuatam

t0O. & perchcMNXO fono minoridi tueti 2 =
_| quelli, channola medefima proportione, che Bl )
EG, & A CD B altresi fono minori di quelli,channo la medefima proportiane,

. THEOREMA VIL ;nop.o-lsmﬁmé W :

Se dl&nymcrl fiano primi,& fraloro caggiano numeri conti. |
te proportionali , quanti numeri continuatamente |
proportionali cadono fra loro; altrettantine caderanno fragia- |

fcunodiefsi &l'unitde v

Siano due numeri primi A B , & fra loro cag
giano C D continuatamente proportionali , &
propongafil'vnitaE. Dico quanti numeri con e
tinuatamente proportionali cadono frali A B, [
altrertanti numeri continuatamente proportio 8. e
nali cadere fra I'ono & I'altro di efsi A B, & I'v- s o
nitd E . piglinfi due numeri minori di tutti FG 777t G e
nellamedefimaproportione,che ACDB.& = Moo R
piglinfitre HK L, & fempre continuatamente X g
vno di piu fin tanto, chefifaccialaloro molti- p Wi, .. 7
tudine vguale alla moltitudinedi ACD B. pi il izl
glinfi dunque,& fianoM N X O. ondcé manife oreomnis s 8
{to, che F moltiplicando fe fteflo ha farto H, & <
moltiplicando H ha fatcto M: & G moltiplican- o T
do fefteflo ha fatro L,& mcltiplicando L ha fat

che F G ; & ¢la moltitudine diM N X O vguale alla moltitudine di A CD B : fa-
rd ciafcuno diefsiM N X O vguale d ciafcuno di A CD B. adunqueM & vguale
ad A, 8 Ovgualed B. & perche F moltiplicando fe fteflo ha fatto H', F mifura H
per 'unita che fono in F:& I'unita E mifura il numero F per 'unita che fono in ef-
fo.adunque vgualmente I'vnita E mifura il numero F, & F mifura H. chdé come
I'vnita E al numero F, cofi ¢ F ad H. fimilmente perche F moltiplicando H ha fat
toM; H mifura M per 'unita che fonoin F : & Punita E mifura F per Puhita die
fonoin eflo . adunque vgualmente I'vnitaE mifura F, & H mifura M. & percio
come l'vnitaE al numeroF, cofi H ad M . & {i ¢ dimoftrate comePuhitaE alno-|{
meroF, coficflerc F ad H. onde come I'unita E al numeroF, cofi FadH, &H L4
adM. maM ¢ vgualead A . adunque come 'unita E al numero F, cofi F ad H, &
Had A . & perla medefima ragione come I'unita E al numero G, coli G ad L&
L4 B.laondequanti numeri continuatamente proportionali cadono frali A'B,
altrettanti continunatamente proportionali caderanno fra l'uno & l'altro di efsi
A B, &I'vnitaE . il che bifognana dintoftrare, o S

t
%

IL COMMGUNDINO- et il

=

Piglinfi due humeri minori di tutti F G nella medefima proportione , chc A |
CDh B per lo problema pofto danoialla 3 5 del fettimo . SRR dorit k f

Et per lamedefima ragione come I'unita E al numero G cofi G ad L, & L4 B]
perche Gmoltiplicando fe fieffo ba fatto L , il mamero G mifuraL per Lunita , che Jono Gy
& U'wnita E miifura G per Ivita che fono in effo . adunque vgualmente 'viiita Fmifura ilna
mero G , & Gmifura L . onde come Cunita E al numero G , cofi € G ad L . oltre 2 'ci'b pmf’h‘ G|
moltiplicando I ba fatto O , il numero L mifira 0 per I'phitache fono in G. ma Lunita® mifs-

aveyrior ity

ra G per Vurita che fono in effo . vgualmente dunque I'vnita E mifira C ¢ Mﬁ"fu‘

o

B =
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"’ﬂ-ﬁﬁm comelvnita Ea G 5 coft Lad O . ma come l'vuita Ea G, cofiera Gad L. adung e v

come Lianita E4 G 5 cofiG@d.L , & Lad 0 4 ciodd B, cheévguale ad O « il che bifogaua
dimofirare . - :

THEOREMA VIII. PROPOSITIONE X.

Se fra due numeri & l'unita caggiano altri numeri conti-
‘nuatamente proportionali,quanti numeri continuatamente pro
portionali cadono fra ciafcuno diloro, & l'unita ,altrettanti ne
caderanno fra detti numeri.

‘Caggiano fra duc numeri A B & I'unita C
numeri continuatamente proportionali DE,
&FG. Dico che quanti numeri continuatamen
te proportionali cadono fra'unoé& l'altro di eff
fiA B &Il'unita C, altrettanctt caderanno fra li
numeri A B continuatamente proportionali.il - 18
numero D moltiplicando F facciaH , & amen-
dueD F mol:iplicando H facciano 'amendue

3 2
K L. &perche ¢ comel'unitaC alnumero D, 3
cofi D ad E, vgualmente l'unica C mifurera il : » g
numero D, & D mifurera E. mal'unita C mifu i i : :
rail numero D per l'unita, che fono in ¢flo. adi ey X .
gueanchorail numeroD mifuraE perlunica = @ : 6§ : 4
chefonoinD. & peroil numzro D moltipli- g ¢ L @ g : A
cando fe fteflo ha farto E . fimilmente perche i By
come l'unita C al numero 1D, cofi € il numero E Fu D
ad A ,vgualmente I'unita C mifurail numero c

D, & E mifura A . ma I'nita C mifura il nume- , t
ro D per l'unita, che fonoin D. onde ctiandio E mifurerd A per I'unita che fono
in D:& pero D moltiplicando E ha fatto A . perla medefimaragione F moltipli-

cando fe fteflo ha farto E , & mol:iplicando F hafatco H, fardi come D ad F , cofi
E ad H. & per lamedefima cagione come D ad F, coliHa G. adunque come E
adH, cofiHa G. oltre d cio perche D moltiplicando amendue E H ha fatto a-
mendue A K, fard come Ead H, cofi A AK.ma come E ad H, cofi D ad F . come
dunqueD ad F, cofi A 4K. & perche amendue D F moltiplicando H hanno fat-

fatto amendue L B,fard come Ha G, cofi LaB.ma come Ha G, cofi D adF.

KadL,&LaB.ondeinumeriAKLB fono continuatamentc proportionali.
adung,uc quanti numeri contnuatamente proportionali cadono fra I'uno & l'al-
‘trodiefsi A B, &l'unita C , altrettanti continuatamente proportionali caderan

| mofralinumeri A B. il che bifognaua dimoftrare..

St 2 il , A | obakail

cando fc fteflo ha fatto G , & moltiplicando G ha fatto B. & perche D moltipli- ,

toamendue KL, comeD-adF, cofi éKad L. macome DadF, cofieraAak. '
adunque come A aK, cofiKad L. & perche F moltiplicando amendue H G ha |

 17.del [etimo
adunque come D adF ,cofiLa B. & fi ¢ dimoftrato come D ad F,,cofi AaK & | |

r0.diff.
6. com, not.

9.com not.

z0.diff.

'9.com.not.

'17.del fettimo

(17.del fettimo
|

18. del ferciimo
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|18 .difE

17.del fetti mo

18.del fettimo

23. diff. del 7.

17. delfetcimo

118 del fettimo

| mezo ;

. | candoE ha fatto A, & parimente 1D moltipli-

* |- hafatto B. Et perche C moltiplicando amen- PPPEEERES

e S 4 A S
DEGLI ELEM: DI EVCLID.

O A : : S T :";“::‘
THEOREMA IX. PROPOSITIONE Xr.
Fraduenumeri quadrati cade vn numero proporrionale dh
%il qua dratoal quadrato ha proportion doppia di quel
la, chehaillato al lato .

Siano i numeri quadrati A B, & C fiail lato di A,&illato di .

B fia D . Dico che fra li A B cade vn numero proportionale di &+ - % :
mezo; & A 4 B ha proportion doppiadi quellachehaCaD. Ciia 15 1P
il numero C moltiplicando D fatciaE . & perche il numero A
€ quadrato, il cui lato C, il numero C moltiplicando fe fteflo -
hafatto A. & per la medefimaragione D moltiplicando fe ftef ~ ~ D---3
fo ha fatto B.Perche diique C moltiplicande amendue CDha g
fatto amendue AE , come Ca D, cofi fara Aad E. oltre a cio P
perche C moltiplicando D ha fatto E , & D moltiplicando fe {teflo ha fatto B, i
due numeri C D moltiplicando vn medefimo numero D hanno fatto E B . ¢ dun
que come CaD, cofiE4AB. macome CaD, cofiera A ad E . adunque & come
A adE, cofi Ea B.onde frali numeri A B cade vn numero proportionale di me
zo. Dico parimente A a B hauer proportione doppiadi quella,che ha C aDjper
che fono tre numeri proportionali A E B, hauera A a B doppia proportione di
3uclla cheha AadE. & come A ad E,cofi CaD. adunque A 2 B ha proportion-

oppid diquella chehaillato Callato D . il che bifognauna dimoftrare .

~: THEOREMA X. PROPOSITIONE XII. .

Fradue numeri cubi cadono due numeri proportionali di
mezo , & ilcubo alcubo ha proportion tripla di quella c’ha il
lato allato. ‘ '

Siano i numeri cubi A B, & fia C il lato di A.

&D illatodi B.Dicoche frali AB cadonodue  A.evens. 8
numeri proportionali di mezo, & il numero A
aB haproportion tripla di quella, che haC i
- D.Ilnumero C moltiplicando fe fteflo faccia EB——————®

E, & moltiplicando D facciaF, & D moltipli- g, il
“cando fe fteflo faccia G; & amendue CD molti-
plicando F facciano amendue HK. perche dun
"que A ¢ cubo, &C¢ilfuo lato, il numero C  D...3
-moltiplicando fe fteflo ha fatto E , & moltipli- g 4

cando fe fteflo ha fatto G , & moltiplicando G
~due C D ha fatto amenducEF,come CaD, - e ‘ A
~cofi Ead E. & perla medefima ragione come C a D, cofi F a G . fimjlmeént per-
-che C moltiplicando amenduc EF ha fatto A H, faracomec Ead F, cofi A ad H i
‘ma come EadF, cofi CaD. come dunque Ca ), cofi A ad H.oltre a cio P%ﬁh&

amendue C D moltiplicando F hanno farto HK, come Ca D, cofi faraHzK. &

perche D moltiplicando F G ha fatto K B , faracomeF a G, cofiKa B . & come |

FaG,cofiCaD.ondecomeCaD,cofiKaB. & fiédimoftrato,come CaD,

cofieffere AadH, & Ha K. comcdunquc AadH ,cofiHaK, &KaB: & pero |

frali A B. cadono due numeri proportionali di mezo H K . Dico anchoraAaB |

e g N i

hauere proportione tripla diquella, chehaCaD . perche A HKB fono guat- |

tro /|
i N
G, i




" A e
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tro numeri proportionalt, hauerd A a B tripla proportione di quella che ha A
ad H. & come A ad H, cofi CaD. adunquae A a B ha tripla proportione di quel-

| lachehaCaD. il che bifognaua dimoftrare.

o THEOREMA XI. PROPOSITIONE XIII.

Se fiano quanti numeri {i vogliano continuamente proportio

nali, & ciafcuno di loro moltiplicando fe fteflo produca altrinu
‘meri, li prodotti faranno proportionali . & fe li numeri poftida
principio moltiplicando li prodotti ne facciano de gli altri , an
chor quelli faranno proportionali : & fempre quefto auiene in
torno a gli eftremi .

Siano quanti numeri proportio
nal: fivogliano A B C. & fia come

AaB,cofiBaC.& ABCmolti- , ... . 4c......
plicando fe ftefsi facciano D E F,&

moltiplicando DEF facciano G °***

HK. Dico I numeri DEF,& GHK =~ *------- .

effere continuaramente proportio  E--eeeee-eviiaens o4

nali.il numero A moltiplicando B o

facciaL. & amendue A B moltipli @

cando L facciano amendue M N.

oltre a cio B moltiplicando Cfac- G- -

cia X, &amendue BC moltiplican  #.ccoevevvienne. <

do X facciano amendue OP. Di- ™

moftreremo, come di fopraDLE, “

&GMNH effere continuatamen

te proportionali nella proportio-  © =l

nedi A aB, & parimentc EXF, & P 258 14
HOPK effere continuatamente g 5@

proportionali nclla proportione
diBaC.&é€comeAaB,cofiBa
C. adunque etiandio 1 L E fono nslla medefima proportione, che EXF. & fono.

| GM N H nella medefima proportione, che H O PK. & ¢ lamoltitudine di DLE

vguale alla moltitudine di E X F, & la molritudine di GM N H vgual:alla mol-
titudine di A O PK. adunque per I'vgual proportione,come D ad E,cofi E ad F.

& come G ad H,cofi H aK. il che bilognaua dimoftrare .

IL COMMANDIN 0.

‘Dimoftreremo,come di fopra, D LE,& G MN H effere continuatamente pro

 portionali nella proportione di A a B} Perche ct-moltiplicando due numeri A 5 ha fat

toD L, [aracome A aB,cofiDad L. fimlmente perche B moltiplicando_due numeri A B
hafarto LE , come A aB, cofy farad ad E « macome AaB, cofi ¢ D.ad L . adunque come
A aB, cofs ¢ anchora D ad I, &~ L ad E . onde feguita DL E effere continuatzmentepruapor-
tionali nella medefima proportione’ che édi Aa B . & peiche A moltiplicando due mumeri |
D Lhafatto G M, fira come D ad:-LiRio¢ come Aw B, cofi G ad M. Poi perche due mymeri |
A Bmoltiplicando L banno fatto M N, come i a B, cofi faraM ad N . oltve a queflo perche
ilmemero Bmoltiplicando due L E f2 N H » fara come L ad E , ¢iod come A a BycofiNadH .

R

onde

ma comie A a Bycafi era G ad M, M.ad N. adunque come G ad Mycofi M ad N,& N ad H: |

4

A

l,,.ds&:dd}.v

|

14 & fenimp

17.del fertimo’

!
i

17 del fettimo

18 . del fem’m&

i

o ———— pe————— - = —
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| |onde GMNH fowo continuitamente proportionali nella medefima proportione ., dhe ¢ di |
B| Etparimente E‘XF , & HOPK effere continuatamente proportionali nella
{ proportionedi B a C]‘Dzmoj?rermzo queflo nel medefimo modo che di Jopra. perche il nu-
. | mero B moltiplicando dz(C mneri B C ha fatro E X , &7 il numero € moltiplicando due numeri
B C ha fatro' X F, [ara come B a C,cofi E ad X, X ad F. oltre a cio il B moltiplicando due nu |
meri EX ba fatro HO, & due nzmert EC moltiplicando X hanio fatto 0P, ¢ moltiplicando’
die numeri X F ha fatto P K. onde come E ad X, cioé come C a B , cofi HadO. Poi comeCa |
B, c0fi 0aP ,& come X ad F, cio€ come BaC, cofiPa K.adunque come B a C,cofi H ad 0,
| 0aP, & Pak.dalle qual cofe é chiaro the EXF, ¢ H O P K fono continuamente pro}ob
tionali nella proportione di Ba C.

THEOREMA XII. PROPOSITIONE XIIIL

Se vn numero quadrato mifura va‘altro quadrato , il laro an_
| chora mifurera il lato, & fe il lato mifurail lato , il quadrato al

tresi mifurera il quadrato.

Siano numeri quadrati A-B, 1 latide qualifiano
CD, & A mifuri 5. Dico anchor il lato C mifurare
‘ .| il D. il numero C moltiplicando D faccia E.adunque
| |per le cofedi- . 5 ; Sy
hoftrate nclla| AEB fono continuatamente proportionalincllapro g . ...
2.di quefto. | portione,che ¢ di C ad D.Perche dunque A E B (ono

A..n4’

, continuatamente proportionali,& A mifura B, ctian  p...... e s b ammy TR
. 7-diquefto.’ | dio A mifurerd E, & ¢ come A ad E , cofi C a D.adun

que C mifuraD.Ma C mifuriD. Dico etiandioAmi  €- -2

{urare il B. fatre le medefime cofe dimoftreremo fi- o %

milmente A E B eflere continuatamente proportio-
nalinella proportionediCaD . & perche ¢ come
Ca D, cofi AadE, & CmifuraD, anchor A mifureriE. & fono A E B con-
tinuatamente proportionali. adunque ctiandio A mifura B . pero e vnnu-

' *| mero quadrato mifuravn’aliro quadrato, il lato anchora mifurcrail lato ; & fe

i - | illato mifurail lato, il quadrato altresi mifurcrasil quadrato. il che bifognaua di

moftrare. 4 " ‘

G IL COMMUAUNDINDO.
*|° Adunque etiandio A mifura BJ perche '
o AEB [ono' continuatamente proportionali , & A

200 | mifura E,anchor Emifurera B.onde ¢ necefJario che i |
| A mifuri B per la 12 commune notitia. R s |
. ) K :
Sk E O R EY M Y8 M iy e © o ;
PROPOSITIONE XV. L B e

| : 30 By Va-1Fi3 = L ‘ s v
2| Sevnnumero cubo mifuravnal p....s s sl 1 R

| tro.cubo,il lato anchoramifurerail ...

lato,&feil lato mifura il lato, il cu  Focess

bo etiandio mifurera il cubo. T PR
Il numero cubo A mifuri il numerocubo . W O e

B, & di A fiaillato C, & di B il lato D. Dico il lato C mifurare il Dl numcl:ovﬁl'

it moltiplicando fe fteflo faccia E, & moltiplicando D facciaF , & D molriplicando
o o ’ . Y fc‘_
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e fteflo faccia G, & amendue € D molriplicando F facciano HK.. ¢ maniféfto

édiCaD. & perche A HK B fono continnatamente rq?oruonali , & A mifu-
ra B ; mifurera etiandio H : & é come A ad H , cofi Gf‘ .adunque C mifurerd
D, Ma C mifuri D . Dico A mifurareil B . hauendo fatto le medefime cofe: di-
moftreremo altresi A HKB efferc continuatamente proportionali nella pro-
portionediCa D . & perche CmifuraD, &¢come CiD, cofiA adH; & A
mifura H . onde mifurera anchor efflo B . ;

‘ ¢

IL COMUAUNDINO.

E manifefto EF G & A H K B effere continuaramente proportionali nella pro
portione che ¢ di C a D] Quéflo fimilmente dimofireremo , come nella 13 , A

Et A mifuraH , onde mifurerd anchor cffo B} perche come A ad H ,coft éHa K,
& Amifira H , mifurera H effo K . onde anchor A lo mifurera’. oltre a cio perche come

ad H , cofi ¢ K a B, etiandio K mifirera B . adunque ¢ neceffario che A mifiri ¢ffo B.

THEOREMA XIIII. PROPOSITIONE XVI.

Se vn numero quadrato non mifura vn'altro quadrato, neil
lato mifurerail lato : &f{eil lato non mifuraillato, ne ancheil

quadrato mifurera il quadrato .
Siano numeri quadrati AB,ilatidequeliC D, &
A non mifuri B . Dico ne anche C mifurare D.percio-
che fe C mifuri D,anchor A mifurera B. ma A nonmi  A-eeeeeees ]
fura B . adunque ne € mifurerdD . Ma C non mifuri
D . Diconéanche A mifurare B.perche fc A mifura B, ‘
anchor C mifureri D ma'Cnon mifuraD . adunque  ¢...5
ne A mifurerd B, il.che'bifognata dimoftrare. -

 THEOREMA XV. PROPOSITIO. X VIL

Se vn.numero cubo nonmifura va'altro cubo, neil lato mi-

\ - . 3 , . 5 “pe A

furera illato: & feil lato nonmifura illato , neil cubo mifurera
ilcubo. ”

Il numerocubo A non mifuriil cubo B, & -

' Cfiaillatodi A, &D il latodi B.Dico'che G L
non mifura1) . perché fe C mifura D; anchor . As«seene 8
" A mifurerd B. ma A non mifura B .adunque - ' q
- Cnon mifurera D .Ma C non'mifuri D. Dico ~
' neancho A mifurare B.perchefe AmifuraB; ' ¢..a
etiandio C mifurera D . ma € non mifurada » -
adunque ne A mifurcrd B. il che bifognaua: = B:e-3.
dimolftrare . : R

THEOREMA XVI. PROPOSITIONE XVIIT. o+
i P il ) i % 3 8 . .

& LR SR N L) SRS |
age e o 9 . A 1D Lb '.{' 1"
Fra due fimili piani numeri cade vn numero proportionale di:

mez0: & il numero piano all'altro piano hadoppia pﬁOPQ'l'im;
diquel'a,che ha il lato homologo allato homologo. -~ *0
135532 a0 - = Siano

e —

EF G & A HK B efferc continnatamente proportionali nella proportione -;zth:."»;. b

Aioo . 4 bsTam 3 I 16t J:s?:._": . o

A

7.di quelto.

A
,B,‘»“

20.difF,
12, com. not,

14. di queﬁ;).




g7.d:lfmin

17 delrmim;; ma . adunque come K ad M cofi ¢ MadL« & perches . Gz i Do o |

i,; fatto M . fard come Cad F, cofi Kad M . ma come K

ni imili fraloro AB, &di .

X . |7 Siano duc numeri piani p
i1, diff ddl .| A fianoilati CD, &diB i lati EF. & perchefono  » . | f A B &
- *| piani fimili quelli Channoiilati proportionali, fard -~ ©
| aiteup i« | come €dD; coft Ead . Dico chetfrali AB cade. Guinprnerni2 )
S ‘| .vp numero proportionaledimezo. & AdBhdpro- 5 ,
| | portion doppia diquclia,chail lato homologo Cat = 7" i
3 | Jato homologo E.6 ueroD ad F. perche daqueéco €2 = |
iq° o| meCaD, cofi EadF, permurandofi fard comeC . o5 (.
i 1 adE, cofiDad F. & perche A ¢ numero piano, li _
i cui lati fono CD , il numero D moltiplicando Cha E--#
3 fatto'A . & per la medefimaragione E moluiplican- ... p
| . | doFhba fatto B . mail numero D moltipiicandoE s
§ | facciaG . & perche D molriplicando C ha fatto A, -+~ MR
[17.del fertimo! & mieltiplicando E ha fatto G, fara come Cad E, coﬁ,A_,é G. macome CadE, |
| " . | cofiDadF.adunquecomeDadF,cofi A3 G .oltred cio perche E moltiplican .
i do D ha fatto G , & moltiplicando F ha fatto B, fard come D adF, cofi G i B,&
fit¢ dimoftrato come D ad F,cofi A 4 G. adunque come A 3G, cofi G 4 B.& per-
| cio A G B forio continuatamente proportionali ; & fra:A B cade vn praportiong |
| 12 di mezo . Dico anchor A 4 B hauer doppia proportione di quella, che haif Ja- |
: | to-homologo al lato homologo, cio¢ C ad E,o D ad E. & perche A G B {ono.con
23 diffdel 7. yinuatamente proportionali , hauerd A d B doppia proportione diquella, che
" haaG.&¢comeAaG,cofi CadE, & D adF . adunqueanchor A'a B hadop-
! " pia proportione di quellachehaCad E; o D adF . il chebifognaua dimoﬂ;are, |
: THEOREMA XVIL PROPOSITIONE XIX. """,
0 Fradue fohd; numeri {imili cadono due proportionali dime |
70 : & il numero folido all'altro folido ha propottione tripladi |
| quella, che haillato homologo allato homologo- e
. | Siano due numeri folidi imili A B, & CDE fiano, i i
a1 diff, del 7. ilatidi A, &diB fianoilatt F G H. &perche foho T VL AMSAOSHEE
|| folidi fimjli quelli channoilati proportionali, fard ~ #= =+ 8 3 I
| ‘comeC :I(D‘,Tcdﬁ FaG & comeDad E, cofi@ad ¢ g eansiifial 17 50
/| H.Dico fra A b cadere dpe proportionali di mezo, - | asliié el
& A a B hauere t’rfﬁli‘pf'o};b}r‘)ﬁ?};c di quella cheha a0
i | CadF,&DaiG,&anchoraD ad H. il numero C B i a2
; | moltiplicando D facciaK; & F moltiplicando G fagsii ro o0 oo 1
| ciaL . & perche C D fono nella medefima propot~:1 1 (' & Aisowil 02|
a1, diffdelq, tione cheF G, & daCD fifaK, &daFGfifak:ifa-) 1 B2 (Tolnnon #
{per'antece-| | ranno KL numeri primi fimjli. onde fradoro cade  cog p0 . 0 foiiim A0
‘dente. .| vnnumero br‘b’;iéi-‘:iﬁhﬂé'd# mezo . fia queltoM. - L Grapution neg )

adunque M fi fada D F, comenel precedentetheore - F23 0 00

-

D moltiplicando C ha fatro Kj & moltiplicandoF ha 4 ggides ‘A oo

. 9121 Homib

ofigas

w

ad M,cofiMad L. adunque KM L fono continuata-  Ke...4

mente proportionalinella properronedi Cad F. & 4 3677101117

perchecome CaD, cofiFaG, fara permurandofi EECHC

i95E Gatliomaih + Gy pojprighkome DAREREE Sk b o7
me .

cofi G ad H,, & permutandofi fara co aG,cofi’ {

“Ead H. il perche K M L fono eontinuataniente propottionalinella p%ﬁsﬁg‘aﬁ?‘f |
|| diCadF,&DaG,&E ad H. ma amendue E H moltipli o
e —— ~ 5 Ty, ~—amendne | it

ot d
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| amendue N X . & perche A € folido, & fono i fuoilati C D E,ilnumero E molti |
| plicando quello; che (ifada CD hafato A ; &quelloiche fi fada C D ¢ K. adun,
| queE moltiplicando K'ha fatto A . per lamedefima ragione H moltiplicando L
| chefifada FG; ha fato B« & perche E moltiplicandoK ha fatto A'; & mioltipli
candoM ha fatto N, fara come K ad M, cofi A ad N, & comeK ad M, cofi C ad
| F,&DaG, &anchorEad H.adunque come C ad’Fi; & D aG, &E adH , cofi

A 2d N oltre a cio , perche amendue E H moltiplicando M hanno fatto amen-|
due N X, faracome E adH, cofi N ad X. macome Ead H, cofi Cad F,& D aG. |
adunqueé come CadF,&D aG, &EadH, cofi Aad N, & NadX, fimilmen!|p
te perche H moltiplicando M ha fatto X, & moltiplicande L ha fato B, fara co-
meMadL ,cofiXaB.macomeMadL, cofiCadF,&DaG, &E ad H. adun'
que come C adF,&DaG,&E adH ,,cpﬁ_ngn foloX a B, maanchora Aad N,|
‘& N ad X+ adunque A'N X B fono -contintiatamehre’ prbportionali nelle detre, i

roportioni de lati . Dico anchor A a B hauereg tripla lproportione diiqudlla che |

ail lato homologo al lato homologo , cio€ quella che hail numero C ad F, o,
ueroD a G, & E ad H. percioche effcndo quattro numeri proportionali ANXB,
hauera A a B tripla proportione di guella, che ha A ad N. ma come A ad Ny cofi |1y, iff. |
fié¢dimoftrato CadF,Da G, &E ad H. adunque Aa B ha triplaproportiore \
diquella, che haillato homologo al lato homologo, cio¢ che ha, CadF 5 &Dal
G, & E ad Hu il che bifognaua dimaoftrare . | TRy

b

e T—
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Et perchc E ymo'ltiéli‘c‘inc‘io K ha fatto A]. percioche K fifa da cD s E 'moltiplit@ ‘A
do quello , chefi fada C D ba fatto A . ‘. s § i
Similmente perche Hmaltiplicando M ha fatto X, & moltiplicando L ha fat- | B
to B]percioche Lfi fada F G , & H moltiplicando quello , che fi fa da F G bafatto B. <, |
o 03§ : (i LroR |
THEOREMA XVIIL PROPOSITIONE, XX. . st

el bhae

Se fra due numeri caggia vn numero proportionale di mezo,
inumeri {aranno {imili piani . - Vil |

Fra due numeri A B caggia va proportionale di me
2o C . Dico i numeri A B effer piani fimili. piglinfi nu
meri minori di tutti.D E, quali habbiano la medefima
proportione, che A C B..¢dunque come D ad E, cofi
AaC,&comeAaC, cofiCaB. adunque comeD
ad E cofi CaB .onde vgualmente D mifura A, &E
mifuraC . & quante uolte D mifura A, tante vnita fia ,
noinF , & pero F moltiplicando D ha fatto A, & mol p. ., ... 6
tiplicando E hafatto C. onde A ¢ numero piano, li '
cuilati fono D F. oltre acio perche D E fono numeri B s, S AWk il
minori di tutti quelli, che’hanno la medefimapropor- G.iuy g
“tione che C B, vgnalmente D mifuraC, & E mifura ‘ sbne <D % Al Gl
‘B. & quante voltc E mifura B , tante vnita fianoin G . adunque E mifuraBper -~ :
L'unita, che fono in G, & pero G moltiplicando E ha fatro B , & B ¢ numero pia 10, com.not:
no, li cuilati fono E{G . adunque i numeri A B fono piani. Dico ctiandio effey |
fimili . perche amendue F G moktiplicando E hanno fatto amendue C B , (ard €0 |1y 40 frimo
meFdG, coiCaB. & comeCaB,cofiDadE. adunque come DadE, cofi |_
FadG: &per tal cagione A B fono pianifimili , eflendo i latiloro proportionali.
il che bifognauna dimoftrare . .
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< JM TP ﬁnﬁ'nﬁﬁxeri mitig‘rwi-’di tutti D E , quali habbiano 12 mcdc_ﬁmz pmpgmo_ :
2 m,xiea& C B per quello che noi habbiamo aggitqttoaﬂa 35 del fettimo . f sbitgs 8
B| Erpero A B fono pianifimili efflendo ilati loro proportionali] perche come p
| @d E, cofi € F a G ; fara permutandofi come D ad F ycofi EaG. & fono D Flatidi A, dr
| E Glatidi B. adunque i numeri piani A B hanendo i lati proportionali, faranno fimili fra loro,
THEOREMA XIX. PROPOSITIONE XXI.
Se fra due numeri caggiano due proportionali dimezo., inu
‘meri faranno folidi fimili. B.OBICT . osiob <
Ffa due numeri A B caggiano due propor- - - e diip
.+ | tionali di mezo C D. Dico A B cffer folidi fimi- » 9
A li. piglinfiitre numeri minori di tutei quelli, A........ 8 ST
‘channo lamedefima proportione che ACDB: PR e
3-di quelto. | & fiano EF G. adunque gli cltremi E G fono © C-rasrmsevsns = ¥
2 primifraloro. & perche fra E G € cadutovn o =
palantece | proportionale di mezo, faranno i numeri EG

/B

23 del fetimo
21.del ferimo

9.com. not,

| &1i minori mifurano vgualmente quelli, chan

fimili piani. &fianodiefloEilati HK: & AiG =~ B eeevsrsaseracerransenienns 27
ilatiL M . ¢ dunque manifefto per lanteceden- s ' 923
teinumeri EF G effere continuatamente pro-
portionali; nella proportionediH ad L, &nel  ¢..,,, . ¢
la proportione di K ad M. & perche EF G fono

| minorsdicutti quellic’hanno la medefimapro  Gerswererny )
| portione, che A CDj fard per 'ugual propor- ot

: ek : H..
tionec comeE 2 G, cofi A A D. & fono EG 3

| primi. ma li primi fono anchor minori di turti, X..»

no la medefima proportione, il maggiore il - ¥--2
maggiore, & il minore il minore,, cioé€ I'antece
dente I'antecedente , & il confeguenteil confe-
guente . adunque vgualmente E mifura A, &G ®™...3
mifuraD : & quante volte E mifura A, tante e g
vnita fianoin N. onde N moltiplicando Eha =~ =-""3

L...y

“farte A .maEfifadaHK, & pero N moltipli-

i

cando quello, che fi fadaHK, hafatto A1) pcrché A ¢ folido, li cui lati fo?o
HKN. imilmente perche E F G fono mifhori di tutti quelli, channo la medefi-

| ma proportione,, che C D B ; vgualmente E mifuraC, & G mifura B . & quan-

te volte G mifura B , tante vnita fiano in X . adunque G mifura B per I'unita che
fonoin X,8 per6 X moltiplicando G hafatto B. ma G fifada L M . adungueX
moltiplicando quello, chefifada I M, ha fatto B, & moltiplicando E ha farll&O
C.ondeB ¢ folido, & {uoi lati fono LM X . & pero A B fono folidi . Dico efle-
reanchora fimili . perche N X moltiplicando E hanno fatto. A C, come N ad X,
cofi fard A4 C, cioc E ad F. ma come E ad F, cofi Had L , & Kad M . 2dunque
comeHadL,cofiKadM; & NadX: & fono HKN latidi A: & L M X JatidiB.
adunque A B faranno folidi fimili.. il che bifognaua dimoftrare . -
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~ Piglinfi tre numeri minori di tutti quelli, channo la medefima proportione

* | che A C D B ] erouinfi prima due numeri minogi di tutti 5 quali habbiano la medcfima pro-

portione che ACDB per quello che habbiamo [critto alla trigefima quinta del fettimo. Po: per
la feconda di queflo, trouinfi tre numeri minori di tutti , quali babbiano la medefima propor-
tione, o vero piglinfi per la trigefima quinta del fettimo tre uumeriminori , quali habbiano la
medefima proportionesche A CD .,

E dunque manifefto per I'antecedente i numeri EF G effere continuatamente
proportionali nella proportione di H ad L, & nella proportione di K ad My per-
che E G fono pianifimilty i lor lati hanno la medefima proportione . adunque come H a K , cof.
¢ L ad M: <7 permutandofi come H ad L, cofi K ad M : & K moltiplicando L faccia F . onde
perche K moltiplicgndo H ba fatto E, & moltiplicando L ba fatto F, come H ad L,cofi fara E
ad F. fimilmente perche L moltiplicando K ba fatto F , & moltiplicando M ha fatto G , come
K ad M,cofi F a G. & [i € dimofirato, come H ad L , cofi ¢fferc K ad M . adunque come E ad
F, cofi F a G; &' pero 0 E F G fono continuatamente proportionali nella proportione di H ad
L, &7 nella proportione di K ad M.

Perche N X moltiplicando E hanno fatto A C, come Nad X, cofifara AaC. ]
Percioche vgualmente E mifura C,&r G mifira B , come fi € dimofirato : & quante volte G
mifura B , tante vnita fono in X.adunque X moltiplicando E ha fatto C. X

THEOREMA XX. PROPOSITIONE XXII.

mo fia quadrato , {ara quadrato anchora il terzo.

Siano tre numeri A B C continuatamente proportionali :
&fiail primo A quadrato . Dico etiandioilterzo C efferqua ~ A.¢- .4
draro.Perche frali A C cade vn numero proportionale di me
zo B, faranno A C piani fimili. ma A ¢ quadrato . adunque
anchor C {ara quadrato. il che bifognaua dimoftrare. Cilinnnnd >

THEOREMA XXI PROPOSITIONE XXIIL

 Sefiano quattro numeri continuatamente proportionali,& il
primo fia cubo, fara etiandio cubo il quarto.

~ Siano quattro numeri continuatamente RO - Ader. =
portionali A B CD. & A fia cubo. Dico che fa- :
- racubo anchor D.Perche frali A D cadonodue p............ P
numeri proportionali di mezo B C, faianno
A D folidi fimili, & A ¢ cubo.adunque faracu- — C.ovovverriciinn ®
" | boancher D.il che bifognaua dimoftrare. !
| " B + P PP RPR R LA
| THEOREMA XXII. PRO- g

POSITIONE - XXIIIL

| mero quadrato al numcro quadrato, & il prirpo(ﬁa qugdra;o?
faraquadrato etiandio ilfecondo .~ = - i,

. 6G. 2. e

Se fiano tre numeri continuatamente proportionali , & il pri- |.

‘ 21.di quefto.

Se due numeri h;t'b‘g)iaﬂo fralorola proportione che ha il'nil-‘_ i

17. delfceimo

c

20. diquefto.

e e

.



9di quefto : |

8.diquefto. |

-abaiip b1

| 18. di quelto s
|35 del ferim

{ Cor. della 2.

A ¥ % ¥

| mero cubp al numer

| fraquelli chehanno 12 medefima
| proportione . adunqueg, fra li A B,

| naltdi mezo :caggiano E F.&per . .

>
iy
84

| F,cofi

LE:GLI ELEM. DIEVICL ID.
I Duc numeri AB habbiano fralorolapro . _
portio ne che ha il numero quadrato C al At
numero quadrato D. & A fia quadrato.Di- -
_co effer quadrato anchora B. perche CDfo |
| po numeri quadrati,faranno CD pignifimi  Deseasseee 9
ﬁ?& pero fraloro cade un numero propor- 1

tionale di mezo: & ¢ come CaD,cofi A a
Beonde anchor fra li AB cade vn proportio
nale di mezo, & ¢ quadrato A. adunquean-
«chor B {ard quadrato . 1l che bifognaua di-
| moftrare. . o4 -

THEOREMA XXIII. PROPOSITIONE XXV,

vewswswuw |G'
LT ll."..‘"..l_l“ﬁ‘

L3

'Dni:‘-A-Al'luanu:nulnn-ullllM( : 'I

Se due numeri fraloro habbiano la propoftione che ha il nu-
ocubo, & il primo fia cubo ; fara cubo an-

chorail fecondo . : : ‘
. Due numeri A B habbiano fra
lore la proportione, che ha il nu-
,mero cubo Cal numero cuboD:
& fia cuboA.Dico anchora B effer
cubo. Perchefono cubi € D, faran
no C D (olidi fimili: & pero cado-
no frasloto.due numeri proportio
nalf di mezo :'& quanti numeri
proportionali di nezo cadono fra
CD, altrettanti caderanno anchor

o

--------
------------

..................

a7

caderanno due numeri proportio.

b |

che quattro numeri A EF B fono

continuatamente proportionaliy & A€ cubo, fardrcubo anchora B. il che bifogna
ua dimoftrare. ' ¥ i
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- Inumeripiani fimili hanno fra loro la PrOP,QTEiQ{}
numero quadrato al numero quadrato, - .

1 R s N Stk 30 a ol LA ey i &% Tatin f.u._:
Sxalnonumenpxam-ﬁmxhlA BSOS AL B 1 BTGRP A RO
rela proportione, che ha il ST R4 T 14303500 1D LS ...L)..;f.{i; L1 PA

al : 3 ¥ - _umErQ.ngdga:‘ﬁq re BT ilimil ibiloT el A

mPumero quadrato : Perche A B'fono piani fi-
m 1> cade fraloro yn»r_x.u‘t_nca’o proportionale di -
¢zo. caggia & fia C. & piglinfi lét)nu{ngri DEE[ - Bace s nepe gy

:.iﬁu-g mwimeervelB (LT rlo e 04
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numer

‘inori di tutti quelli, che hanng 1a propartio-, ¥D.AVOI 11201
loroD F fono quadrati. & perche ¢ comeDad  E..
wL -tf@ud‘m-aguzpfd 2
hai _ R, A
SRS i ]: 0xboupo
_ o (g,g%?gﬂgmbnmm mmbs :

| ne medefima, che AB C. adunque gli cftremi - 2
e At bhaneracrsidded itomuaaph o 'j
Eachie :
aCE'ato. i
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- | numero cuboal numero cubo.

| ftrare .

11 9
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Ma il conuer[o anchora di quefto ¢ veroy qual dimofireremo in quefto modo « ,

I numeri piani channo fraloro la proportione , che ha il numero quadrato al
numero quadrato , fono fimili . :
Siano i numeri piani A By qualt habbiano la proportione

' I'L COMMUNDINO.

¥
.\_.

che bail mmero quadrato C al wmmero quadratoD . Dico g ...... ¢

quefti effere fra loro fimils. Perche C D fono guadrati , [a-

ranno piani fimili.onde cade fra loro vn proportionale dime — B-sssessiszinssesoyienat
20+ & ¢ come € a Dycofi A a B.adunque anchor fraliaB 0

cade v proportionale diinego . ' pero inwmeri AB fono - "

piani fimili . il che bifognata dimofirare . D A

THEOREMA XXV. PROPOSITIONE XXVII

T numeri folidi fimili hanno fra lorola proportione che ha il

Siano i numeri A B folidi fimili . Di-

co A 4 B hauer la propottione chehail  A-- 16
numero cubo al numero cubo. Perche o8
A B {ono folidi fimili, caderanno fralo .
ro duc proportionali di mezo . caggia- < P 3¢
no CD, & piglinfiinumeri minort di "'y 54
tutti, quali habbiano la medefima pro- {
portione che A CD B, di moltitudine EiFiry a
vguali ad efsi EFGH. adunque’gli ~ F......onnn.. 2
eftremi Joro EH fono cubi.&ccome "o ... o
E ad H,cofi A aB.onde A aB halapro >
a7

portione, che ha il numero cubo al nu-
mero cubo. il che bifognauna dimo-

' Jiw IL COMANDILNO
f 0TI By A

1l conner[o efiandio di quefto'@ vero, che'fi dimofira in quefto modo «

T numeri folidi, quali hanno la proportione, che ha il numero cu

cubo, fono fimili fraloro .’ = :

- Siano.i mumeri folidi A Byquali babbiano la propor-

‘

bo al numero

18. diqaefto .

8" di quefto.
20.diquefto.

19.di quefto.

35. del fettimo

Cor della fecd
dadi quefto.

19.di quefto. ‘
8.diquefto.
21.di quefto.

tione}, che il numero cuboC al niemerocuboD . Dico A ................ 16
A B effer fimili fraloro . Perche C D fono cubi faran-
0 folid: fmili:r pero cadono fra loro due maneri pro B . iz
- portionali dimezo . & € come C a Dy cofi AaB . on- - )
' de caderanno anchor fra li A Bdue proportionali di =" B
mezo . & perd A B fono folid: fimili . il che bifognana . p,— 27
\ dimoﬁrare- s 20V a .......:. :
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