prs

17 del fettimo
18 del fettimo

8.dcll'ortauo.

27.dcll’ottauo!
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| facciaC.Dico C effere quadrato . Il nu-
| D. adunque D ¢ quadrato . & perche A
| moltiplicando e ftefo ha fatto D, &

- portionale di mezo.ma fe fra due numeri caggiano numeri continuatamente

| dimoftrare.

A B eflere piani fimili . il numero A molti-

£ it AR
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DiFederico Commandino daVrbino.

THEOREMA I. PROPOSITIONE L

E duenumeri piani {imili moltiplican-
I doftinfieme producano qualche nume

1o, quello che ¢ prodotto fara qua-

drato . -

Siano
due nu-
meripia
nifimili -« Boioe
AB,&A
{} moltipli
cido B D.ccverirdeden v |6

mero A moltiplicando fe fteflo faccia ¥ a4

(ol . _3“ i

moltiplicando B ha fauo G; comeAa -~ - :
B,cofi fara D a C.Et perche AB fono piani fimili,cadera fraloro vn numero pro- |

proportianali, quanti ne cadono fraloro , altrertanti ne caderanno fra q,uq]li, ‘
channo la medefima proportione . onde anchor fra) C cade vn pxopqmqnal_c ;
di mezo . & € quadrato D.adunque ctiandio C fard quadrato . il che bifognaua :

T ERD R E M- ALl PR O oo (o s e LGl
POSITIONE 7II. . i

Se due numeri moltiplicandofi ..., |
infieme facciano vn numero qua- i eeder Al
drato , faranno piani {imili. D 5

Due numeri A B moltiplicandofi infie-  «— 8
me facciano vo numero quadrato C . Dico

_455

| plicando fe fteflo faccia > . adunque D ¢

g qﬁmae&: g




O ———m——

“ LAIFLIB RO NON O —
quadraro . & perche A moltiplicando fe fteflo ha fatto D, & moltiplicando B ha |

fatto C, come A a B, cofi &iri'l) aC. & perche D ¢ quadrato , & ¢ quadrato C, (a |17, del fercimo
ranno D C piani fimili. onde fraloro cade vn numero proportionale di mezo; & | |
€ come ) a C, cofi A a B.adunque etiandio frali A B cadera yn numero ropor | :ﬁ}lo::.?n
tionale di mezo. ma fe fra due numeri caggia vn proportionale di mezo,faranno i
piani fimili . ondc AB fono-piani fimili. il che bifognava dimoftrare . o celiotaup
THEOREMA IIIL PROPOSITIONE III.

Se vn numero cubo moltiplicando fe fteffo produca alcun nu

mero , il prodotto fara cubo. : PR
Il numero cuboA moliiplicido
fe fkeflo producaB . Dico Beffer— 5 . :
cubo . piglifi il lato di A,che (iaC. | : s
& moltiplicando C fe fteflo faccia ~ ©: -2 ; i
D.¢ manifelto, che C moltiplican - p....4
do D fail numero A. & perche C . 10, com. not.
moltiplicado fe fteflo ha fatto D, Ax==+ » s .
11 C mifura D per I'vnitache fono Ko = Ay i i AET
in effo. ma etiandio I'unita mifura 7 6 .com. not.
C per I'vnita che fono in eflo . on- % e iz"é‘i}ﬁ della|
decomelvnitaaC,cofi¢CaD. B o 4 ST
oltre a cio perche C moltiplican- ;
do D hafatto A, D mifura A per I'vnita che fono in C; & I'vnitd mifura C per
I'vnita che fono in eflo. adunque come I'unitad C, cofi ¢ D ad A. ma come I'vnitd
a Cycofi € aD. come dunquel'unitaa C, cofi CaD,&D ad A. & pero fral'vni-
td & il numero A cadono due numeri di mezo C D continuatamente proportio-
nali.Et percheA moltiplicando fe fteflo ha fatto B,anchor A mifura B per I'vaita
chefonoin effo. ma criandio I'vnita mifura A per Punita che fono in effo.onde
come I'vnitd ad A,cofi A a B: & fra'vnita & A cadono duc numeri proportiona-
li di mezo ..adunquecaderanno anchora due numeri:proportionali di mezo fra |, i
A B, ma {e fra due numeri caggiano duc proporzionali di mezo, &il primo fia ,_,d";uz';“’:;
cubo, fara cubo anchoril quarto , & A ¢ cubo. adunque fara cubo anchor B.. il :
che bifognana dimoftrarc .
THEOREMA IIII. PROPOSITIONE IIII.

Se vn numero cubo moltiplicando vanumero cubo produca

qualche numero, il prodotto fara cubo.
Il numero cubo A moltiplicando il nu

mero cubo B facciaC. Dico Ceffer cu-  A........s
bo . il numero A moldiplicando fe fteflo . }‘P g
faccia D. adunque D ¢ cubo. & perche A P < chl o l
moltiplicando fe fteflo ha fatto D, & mol A ; l;_ ;:,}-m;m
tiplicando B ha fatto C,come A a B, cofi - S|
fara D a C.& perche A B fono cubi,faran € = 19 dell’orano.
no {ulidi fimili, & pero fraloro caderan- : el ]
no due numeri proportionali di mezo. onde ctiandio cadcranno dus proportio- |3. ‘:Id:lf"?“‘;z
nali dimezo fra D C.& ¢ cubo D.adunque anchor C fard cubo . glEvee S

THEO- |




sui’anmce- I
enre . i

17.del fettimo

'8.dell'ottauo,
;23.dellottano.

TOMINOS S

diffre.
17. del settimo

19:del fettimo

R 19

23.dellotrauo,

fara cubo anchor B. il che bifognaua dimoftrare .

Sevnnumerd cubo moltiplicando qualche numero

cubo, etiandio il moltiplicato fard cubo. ..

LS

O« ?‘iafz N innie
P g

11 numero cubo A ‘moltiplicandogual | 11 AT S0 T

ue etiandio frali A B caderanno due proportionali dimezo.8& A€ cubo onde

Torr :1(! p

q

X
10} 34|
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Dalli due precedenti feguono quefli anchora . (3 | 200 530y 33q
Se vn numero cubo moltiplicando virnumero non cubo produca alcunnume
ro, il prodotto non fara cubo . ! : )

dente . il che nonfz pone .

anchorail moltiplicato'non aracubo . 3

di queflo, il chenon [i pone « 3

t
ALy
i )

THEOREMA VI. PROPOSITIONE Vi

'Seun numero moltiplicando fe medefimo faccia cubo; an
chor effo fara cubo. v SEE _

Il numeroA moltiplicando fe medefi
mo facciail cubo B.Dico anchorA efler

Aozl oen st 8 )
| cubo. il numero A moltiplicando B fac oy
{ @aC.perche dunque A moltiplicidofe B AR
* || medefimo ha fatto B, & moltiplicido B
| ha fatto C,fara C cubo.& perche Amol ~ © = ks
tiplicando fe medefimo ha fatto B, &

moltiplicando B ha fatto C. come A 2 B, cofi fard Ba C . &eflendo cubi B C,fa-
ranno folidi fimili . & per fra loro caderanno due numeri proportionali di me:
20.&ecomeBaC, cofi AaB.onde ctiandio frali A B caggiono duc numeri

i
i

1.5

Sevn numero compofto moltiplicando qualche

e i
- o, B

- R — R e

faccia |

| che numero B facciail cubo C. Dicoche  A........ 8

| B¢ cubo . il numero A moltiplicando fe 1316} W T oy o 2

| fteflo faccia D. adunque D ¢ cubo.& per ™ S 5 o,
che A moltiplicando fe fteflo ha fatto D, Ol ' 0nan
& moltiplicando B ha fatto C, come A 2 £ O 211 ;
B, cofi ariDﬁC.EtpercthF{for;o. c — CRag )

ubi, {aranno folidi fimili ; & pero fralo - =0 Wi 01811 i)ifSrg «odud

fo ca,dono due numeri propo?tionali di mezo & € come D a C,cofi A a Boadun |

Percioche feil prodotto fia cubo , anchor quello che é moltiplicato fara cubo per Uanteces |
§ g t o " ni !
Se vn nirmero cubo molti F"licando alcun numero faccia vn nuntero non cubg |

Perche e fara cubo il moltiplicato 5 fara etiandio cubo quello che ¢ prodotto, per la-quarta |

proportionalidi mezo. & ¢ B cubo. adunque anchor A fard cubo. il che bifogna
| uadimoftrare. e . g A 1 O el

i T o S Lo
\M DE GL1T '"ELEM. D] ‘EVCLID. .
i — = - s oneR 5 o A R T

‘%T. iszot Tob 'f.-& ‘VTH'EORE‘MA'"'VS;' PROPO STEIONE Rrcod Doy
: 2 ’ - 285 P ; ) RESINOa TN ST S e oG o LR r‘.""."\w-(\;‘u, 1

 THEOREMA VII. PROPOSITIONE VIL
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22,

numero,ne |
~ produca &
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 producavnialtro, il prodotro fara folido .

"1l numero compofto A moltiplicando alcun

. numero B produca C. Dico C effer folido . Per-

~ cioche eficndo A cempofto, fard mifurato da -
qualche numero . mifurilo D. & quante volte D B, K
mifura A, tante vnitd fiano in E. adungue E mol

: tiplicando D hafatto A . Etperche A moltipli-
cando B ha fatto C,& A ¢ quellochefifadaDE, b...y
jlnumero che i fa.da D E moltiplicando B ha
farto C.adunque B micliiplicando quello che i E--2 o
fada D E ha farto C . & pero C e folido, licuila , 16 ;!ie‘lfﬁ:mmo
ti fono D E. il che bifognaua dimoftrare .- - Mgty 4

(= 42

THEOREMA VIIL PROPOSITIONE VIIL -

Se dall'vnita fiano quanti numeri fivogliano continuatamen
te proportionali, il terzo dall'vnita ¢ quadrato , & lafciandone
vno,tutti. il quarto poi ¢ cubo, & laf¢ciandone due, tutti. il
fettimo ¢ cubo & quadrato infieme , & lafciandone cinque,
tutti. '

Siano dall'unita continuatamente proportio-
nali quant! numeri fivogliano A B CD EF. Dico
il terzo dali’vniza B efler quadrato, & lafciandone 729 -
vno,rutti: & Jlquarto C cfier cubo, & lafciandone

due, toeei: & il fectimo F eller cubo & quadrato in
fieme, & lafciandone cinque,tucts, percioche efien-

do come Pvnitaad A, cofi A a B,vgualmente I'vni Ay i a
ta mifura il numero A,&A mi{ura B.ma ’voitami of 20. diff. del 7,
urail numero A per I'vnita che fono in,cflo. adun ‘ A,
que euandio A mifura B per I'vnita, che fonoin, | -
A.la onde A moltiplicando fe fteflo ha fatto B. & 8
per tal cagione B € quadrato. Et perche BC.D fo -, : 8. diff. del

5 ’ F v $ A " 5 . . del 7.
no continuatamente proportionali, & B € quadra - 3,
to, fara quadrato anchor . perla medefima ra- B |1 /| %2 ddlotaue’

gione anchor F fara quadrato.fimilméte dimoftre : ‘ !
remo lafciandone fempre vno,efler quadrati tutti. . ,
Dico etiandio il quarto dallvnitd, che € C effer cu ‘
bo,& lafciandone due, tutti . Perche come 'vnjcd T
ad A,cofi ¢ B aC, vgualmente 'unitamifurdilbu vy 2 £ v B S del il
mero A, & B mifura C.mal'vnitamifurailnume- * A B € D E F " g camnot |
ro A per I'unita che fono in eflo, adunque B mifu, . . -

ra C per I'viita,che fono in A.& pero A moltiplicando B ha fatto C.perche dun- 9 com.nor.
gl}c‘f.{\,_mrol_ripl:cando fe fteffo ha fatto B, & moltiplicando B ha facip G, fara C |
cubo . & effendo continuatamente proportional: C D EF, & effendo cubo €, an [l - -
- chorFifara cubo. & fi ¢ dimoftrato etiandio éffer quadrato . onde il fettimo dals ;
LEW%?&& cubo & quadrato . fimilmente dimoftreremo lafciandone fempre cin- b

que, turel effer cubi & quadrati. il che bifognaua dimoftrare . S| SO
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THEOREMA IX. PROTOSITIONE IX,

Se dall'vnita fiano quanti numeri i vogliano conﬁnuaragﬁzg
tc proportionali, & quello , che ¢ doppo I'vnita , fia quadrato; |
tutti gli aleri faranno quadrati . & fe quello che ¢ doppo I'vnicy

fia cubo,etiandio tutti gli altri faranno cubi. ,
‘Siano dall'vni ; ; {3
tdquantinume-  4ope F atues
rifi vogliano ¢o 53
tinuataméee pro
portionali ABC
DEF, &quello
che ¢ doppo I'v~
nitd A fia qua-
drato . Dico an-
chor gli altri ef- Al ¢
{er quadrati.per F
cioche 1l terzo : :

poat
as5a

32760

4998

it sia,

2

ae- )

)

-

dente .
22, dellotrave

A

20°diff,

y O

). 4

dall'unitd B cfler quadrato , & tutti gli aleri lafciandone fempre vno , gia fi é di-
moftrato . ma ctiandio tutri gli alcri faranno quadrati. percioche efiendo A B C
continuatamente proportionali, & A quadrato , anchor C fari quadrato. olrre
4 ¢i6 perche B C D fono continuatamente proportionali, & ¢ quadrato B, etian-
dio D fara quadrato . fimilmente dimoftreremo gli aleri tusti effer quadrati . ma
fia cubo A . Dico anchor gli altri effer cubi , gia i ¢ dimoftrato’ che il quarto
dall'vnita C ¢ cubo , & tutti gli altrilafciandone fempre due. ma anchor gli altti
faranno cubi . percioche effendo come Pvnitaad A , cofi A 4 B, vgualmente L'vii
td mifura il numero A , & A mifura B . ma l'voitd mifura il numero A perl'v-nir's‘t
che fono in eflo. adunque anchor A mifura B per I'unici che fono incflo A, &
pero A moltiplicando le fteflohafatto B : & A ¢’'cubo. mafe’l cubo moltiplican-
do [e fteffo faqualche numero ; ‘qucl che fi fafard cubo . adunque B ¢cubo. &
perche quattro numeri A B C D'fono continuatamente proportionali, & ¢ cubo
A, anchor D fard cubo . per la madefima ragionc il numero E altresi € cubo; &
fimilmente fono cubi tutti gli aleri . il che bifognaua dimoftrare'. ’1 i %
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Oltte d cio perche B CD fono continuatamente proportionali, & c‘qpad;até

B, etiandio D fara quadrato)queflo mi pare foperchio, elfendoft dimofirato di jbp(gd ter

%o dell'unita effer quadrato , & lafciandone vuo tutti gli altri . R S

Perlamedefimaragione il numero E altresi ¢ cubo] percioche quattro memeri BC

D E fona congirma;am&ntc}rogortiofgq{i 2 & ¢ cubo B . adunquic anchor E necefJaviamente fa=
racubo. B e e

_THEOREM A" X,

' PROPOSITIONE X. ' e
Talloes i S o air-oc phitesdatrion & Uip
Sec dall'vnita {iano quanti numeri ﬁ Vo g] 12n0 _cgn,t,rpmtamga

te proportionali,& quello che ¢ doppol'unita non,ﬁa;q_uaﬁifeg 4
niun’ altro fard quadrato,, fiiorchelrerzo dall'vaita, & it g}

altri lafciandone vno . ma fe quello, che ¢ doppo l'unita pon f12

% g cubo

|
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~cubo ; niunaltro fard cubo, fuorcheTquarto dallunita
{ciand one due tucti gli altri. 0 CH 3 3

Siano dall’ vnita continuatamente proportio-'
nalii numeri A BCDEF, & quelloche ¢ doppo
I'vnitd A:non fia quadrato. Dico niun’altroefier =
quadrato , fuor che'l terzo dall'vaita, & lafciando '
ne vno,tutti gli altri. percioche fe efferpuo, iaC' | ¢
quadrato, & € quadtaro B. adunquc B C hanno
fra loro fa proportiotte ch ¢ ha il numero quadra~irs osinil £
to al numero quadrato & come BaC,cofi AdB.
hanno dunque A B fraJoro'la proportione che ha! -
iknumero quadrareal numero quadrato. onde '/
A Bfono numeri piani fimili. & B ¢ quadrato. |
adunque ctiandio A fara quadrato. il che non fi
pone . non fard dunque quadrato C. fimilmente
dimo(reremo niit'altro effer quadrato , fuor che’l
terzo dall'vnita , & tutti gli aleri lafciandone vho.
manon fia A cubo . Dico che niun’aliro ¢ cubo,
fuor che'l quarto dall'unita, & lalciandone dae!
tueti gli aleri. pcrciocre fe effer puo, fia D cubo;!
& ¢ cubo C, cffendo il quarto dall'vnitd : & come »
CiD,cofi¢BaC. adunque etiandio B & Clfala proportione'¢’ha il numero
cubo al cubo, & perd B Cono folidi fimili. & ¢ cubo C. adunque anchor B {ard
cubo. & perche come I'vnitaal numero A, cofi'¢ A a B , & P'viita mifura il nu-
mero A per I'vnita che fono in effo, etiandio A'mifurcrd B per I'vnita ché fono
in A . onde A moltiplicando fe ftefo ha fatto il cobo B . ma fe vn numero niolti-
plicando fe fteffo faccia vn cubp , anchor effo i éubo . ¢dunque A cubo, il che
non fi pone . & pero ne anche D € cubo . fimilmente dimoftreremo non effer cu-
bo alcun’altro ; fuor che il quarto dall’
che bifognhaua dimoftrare.
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Onde A B fono numeri piani fimili & B ¢ quadrato . adunque etiandio A fara
-quadrato] percioche effendo A E fimuli piani . cadera fi'a _loro vn numero proportionale di
mez0 . adunqule [ono tre nimert continuatanmiente proportionali, & il primo ¢ quadrato . onde
“etiandio il terZo fara quatlyato . V1 T AER ST PR W o pos e
_ Etpero B Cfono {olidi fimili, & ¢ cubo C'. adunque anchor B.(ard cubo] per-
“che B C fono folidi fimili, caderanno fra ¢ff due numeri proportionali di. mezo , & [aranno
quattro mimeri continiatamente proportionals , & effendo'cubo il primo, anchor il quarto pie-
‘ceffaviamente fara cubo . : I g AN e
=OED 32024 ik
ANS LM

stteprshe
il

' THEOREMA XI. PROPOSITIONE “%1.' "/
S W P I SV T A i e i, P
| 2 .-S¢ dall'vnitd fano quant numeri fivogliano continuatamen
| -teproportionali; il minore mifura il maggiore P@ﬁ"ﬂmlcmﬁh&
e e RN PO 8 oo e e annepe] S BRI Ot AR
| merodiquelli che fonone numeri proportiphli, .\ |1
cs*Sianadallvnita A quantimumeri fiuogliano continuaramente pr ¢ hali

| BEREDico che delli BCDE il minore Bimifurail maggiore E pler vhodeliCD:
|~ pereiocheeffendo come'vnita A 4 B/, cofi D'ad %Z‘gunlmeht@ Pynica A mifura
| Mmumero B, & D miforaE . adunque permutandof: vgualmente Ponita A mi
s s i S : HH 2 fura

anica, & lafciandone doe tacei gli aleri. il |,

{

A

26. dellottauo’

i
{
|
H
M

P
27. dellottaue

6.diquefton

A
8. dcll‘otm\';o
‘z2z.dell'otrauo

(@wle I8 VL

'B
19.dell ottauo,
| A

|} 3 7
dellottauo|.

23. dell

ST I

o) Bbas

~—14.del [cttimo-




1. del fertimio

9.com, not, .

A

A
19,del ferimo
21.del fettimo
B

Wt
SOUEIID %0 ¢

| Turail numero D, & B mifuraE. ma l'unita A mifura

| D perI'vnita che fonoin effo.adunque etiandio B mifu ‘
| raE per I'vnita che fono in D. & per6 il minore B mifu %
| ra il maggiore E per alcun di quelli che fono ne nume- <,
ri proportionali . il che bifognaua dimoftrare.. Biben
: : i 182y
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PROPOSITIONE XII. ik 10
; N W ke
A B & b g

| gliano continuataméte proportionali, quel |
| numeri primi che mifuranol'vltimo, mifureranno anchora quel
. |loche évicino all'vnita. g " o

| mo . adunquc A E {ono primi fra
Lo | loro, & perche EmifuraD, mify,

| perlynita che fono in C, molti-

ol i | EF,& pero come A ad E,cofi F iC,&fono AE p‘riqﬁ,rﬁa Ii prix\ni {ono anthg: mi

19. del
23.del

20.del fettimo

f@'@e j
CTimo |

1. del ferdmg !

|
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Se dall'vnita fiano quanti numerifi vo-

Siano dall’vnita quanti numeri
fi vogliano continuatamente pro
portionali ABCD . Dico quei
numeri primi che mifurano D,
mifurare anchora cffo A . per-
cioche gualche numero delli pri-
mi E mifuri D, DicoE etiandio
mifutarcA.percioche E non mifu
ri A, & Ec¢pumcro primo; ma
ogni numero primo ad ogni ny-
mero , quale egli non mifurac pri

73
ia.i

%

rtilo.per I'unita che fono in F . on- 1
de E moltiplicando F hafatto D . '
fimilmente perche A mifura D

4

plicando A cffo C ha fatto D . ma
anchor E moltiplicando F ha fat-
to D, il numero dunque fattoda,
A Cevguale A quello che fi fada

3 '

o
Ao B DB 8GR

3 a8 et

nori di tutti,& Ii minori mifurano vgualmente quelli che hanno la medefinapro
portione, Fantecedente l'antecedente , & il confeguenteil confeguente . adun-
queEmifura C. mifurilo per G,_ onde E moltiplicando G ha fatto C.., ma per
lfa!i.tqsede‘n;; anchor A moltiplicando B ha fatto C.. il numero dungue farto d.a
ABcygualeaquello, cbe (i fadaEG, & come A ad E, cofi GaB.& fonoAE
primi. ma li primi fono minori di tutti , & li minori mifurano vgualmente quel-
li channo lamedefima proportione, l'antecedente 'antecedente, &¢il confeguen
te il confegiiente, per la qual cofa anchor E imifura B , mifurilo per H . adunque
E moltiplicando H ha fatto B . ma.ctiandio A moltiplicando {a ftefio ha fatro B.
laondeil namero fatto daHE ¢ vgualé aquello, chefi'fa daA. perd comeE
:Ldlié:, zif‘gﬁgﬁ T;Hrzl&fonp tlA-'Erpz’imiz ; maliprimi fono anchor minoridi t'gutti.} |
iminori mifurano vgualmente quelli chan edefima proportione il
maggiore il maggi f‘c",'g&il' m'mb‘r‘eﬂil ‘n‘ii‘dd?é ;c%é%ﬁc‘ée‘eacr?tg ‘r‘iﬁ?&’e énpt'g, |
m-lffq.ﬁsu%&sﬂcmafegucmc <l pérche E mifurareffo:A & ma nonlomifura, I
ehe ¢ impofsibile . non fono dunque A primi fraloro s & pero farantio compo

'mo mifumﬁ li aumeri. A

ftirs ma li compofti fono mifurati daqualche numero primo. onde qualche pri- |
E . & perahe -E fi pone numero primo’} & ilprmio

o B30
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“non ¢ milurato da altro numerosfuor che da fe fteflo.. adunque E mifurali nume

riAE, & pero mifura A..' ma mifura anchor D. la onde E mifurerd li A D.. fimil
mente dimoftreremo quei numeri primi, che mifurano D mifurare anchora effo

A.. il che bifognaua dimoltrare .
1L 6GOMMANDINO.
Similmente perche A mifuraD per I'vnita che fonoin C] péféiﬁchéquéﬂo éﬂatb!
' dimofiratonell'antecedente. = | . ’ £ - L -

Ma per 'antecedente anchor A molti pli cando B ha fatto C) pcrcb;, };)me fir di-
moflrato nell antecedente , A mifura C per B y etiandia oA molsiplicando E ba fatto C -

a7

| 'THEOREMA®XIII. PROPOSITIONE XTIII.

Se dall'vnita fiano quanti numeri {1 vogliano continuatamen
te proportionali , & quello che ¢ doppo I'unita {ia primo , niun’
altro mifurera il maggiore di tutti, fuor che quelli che fono ne
- numeri proportionali .

Siano dall'vnitd quanti humeri fi vogliano.con
tinuatamente proportionali ABCD, & quello by
che € doppo I'vnita , cio¢ A fia primo . Dico niun’ b
 altro numero mifurare il maggior dirtutti, fuor
' cheli A BC. percioche, fe efler puo, E mifuri D,
. & non fiaE il medefimo che alcano delli A B C.'¢"
manifefto che E non € primo , che fe fia primo &
- mifuri D, mifurera etiandio effo A, che ¢ primo
non effendo it medefimo ¢he A . il che non puo ef
' {ere. non € dunque E primo . & pero fara compo
fto. ma_ogni numero compofto ¢ mifurato da ; e b ; J
| qualche primo . Dico che niun’altro primo mifu-""A BC D EHG F
- raE fuor che A percioche fe vn'altro numero mi  ygeriloag
'furaE , &E mifuraD , anchor quello mifurerd D, & pero mifurera etiandio eflo
A che € primo, non effendo il medefimo che A, & cio é impofsibile . adunque A
mifura E . & percheE mifura D, mifurilo per F . non faraF il medefimo che al-
cuno delli A BIC < percioche fe fia il medefimo ;'8 mifuri D perE, anchor vno
' diefsi A B CmifureraD per E. maynodelli A B G mifura D per qualeuno di el
fi A B C. onde anchor E {ara il medefimo, chevno delli A B C.il che non i pone.
non ¢ dunque F il medefimo che alcuno delli A'B C. fimilmente dimoftreremo
. A-mifurare eflo F , dimoftrando altresi hon effere' F numero piiifio, percioche fe
fia primo, & mifuri D , milurera etiandio eflo'A, €he ¢ primo, non eflendo il me!
definio che A . il che non puo effere. adunque F non ¢ primo . adungque € compoi
fto , & qualche numero primo lo mifurera . Dico'che niunaltro mifurera F fuor
' che Aw & fe vivaltro numero mifura F, & F'mifuraD; anchor quello inifurera D
' onde mifurera anchor A che € primo,non effendo il medefimo che A ; che ¢im-
. pofsibile. adunique A mifuraF . &perche E mifura D perF, f&'-li"-molzj‘plicapda
Fha fatté D . ma anchor A moltiplicando Chafatto D . il nuimero dunque che
' fifada A G.cvgualeaquello, chefifada EF. onde ‘cotiie A'ad E ; 'eafie Fa C
| ma A mifuraE . adunque anchor F mifurera €\ mifiirilo-per G. fimilmente di-
- moftreremo G fion efiere il medefimo che'vnodi éfsi A BC, & A mifurare effo
' G. & perche F mifura C per G, moltiplicandoF effo G ha fatto C. ma ancher A' |
moltipli¢ands B ha fatto @ adun§ue il numero fatto da A Bevgualé aquellos
che fi fa daF G s come A 3d F , cofi ¢G a B maA’ mifuraF. onde etiandic G

. diff,

per I'antece-
dente:

12. com.not,
per Pantece-
dente .

w.di quefto.

per lantece-
dente.
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N “mifurera B . mifurilo per H. nonaltramente dimoftreremo H non efferei me. |
f defimo che A . & perche G mifura B per H, G'moltiplicando H ha fatro B ma
g anchor A moltiplicando fe fteflo ha fatto B . il numero dunque che i fada }-i(; e
20.del ferimo| vguale al quadratodi A . ilperche comeHad A cofi AdG . & A mifura G, q. |
dunque etiandio H r}nfurcrd eflo A, che ¢ primo, non effendo il medefimo che
A . il che ¢ inconucnicnte. onde niunaltronumero mifurera D maggior di tutti, |
‘ : fuor cheli A B C. il che bifognana dimoftrare. i
THEOREMA XIIIL PROPOSITIONE XIiII. :
- Selinumeri primi mifurino vn numerominoredi tutti quell |
| che fonomifurati dalero, niun‘altro primo lo mifurera fuor che |
| quelli, chelo mifurauano da principio . ‘
I numeri primi' B C D mifurinoil numero A’
minore ditutti quelli, che fono mifurati da loro,
Dico niun’altro numero primo mifurare effo A,
fuor cheli B CD . perciochies’egli ¢ pofsibile , E f
mifuri A , & nonfiaE alcuno delliBCD . & per- - g |
che E mifura A, mifurilo per F.adunque E molti ;
plicidoF ha fatto A.& i numeri primi BCD mifu s |
rano A. ma fe due numeri moltiplicidofi fraloro L
| producano vn’altro numero,& v numero primo "
3r.delfecimo| mifuri il numero prodotto, milurerd etiandio
: vno di quclli che furen pofti da principio . adun- JordSt
i que B CD mifureranno uno di efsi EF. ma | = 3 +: |
| » 1| non mifureranno gia E, conciofia cofa che E X R AR ol
| 1 fia numero primo ,, & hon fia il medefimo ¢che . A B ¢ D E £ __ |
| alcuni di efsi B C/D . & per tal cagione mifureran .~ "
! . | noF,che éminore di A. il ¢he ¢ impofsibile, po- A 2 :
: g ncn,dofiA,_ﬂ inore di tutti quelli che fopo mifurati da B C D.adunque niun’alero |
: numero primo mifurerd cffo A, fuor cheli B CD. il che bifognaua dimoftrare. |, |
Jost.g L Y4908 4 i 2 | THRT & g { : {
| aring i d HEOREMA XV, PROPOSITIONE , XV iaal
| 1 , - 1 &t il o A\ l 3 3 i
" 4| o Sefiano tre numericontinuatamente proportionali;& mino- |
; ridi tutti quelli c’hanno fa medefima proportione , due diloro'|
,[ qualifi fiano compeolti-infieme faranno primial rimanente. . [
‘ _ | Sianotre numeri continuatamente proportio- |, 4ol st ima
| mali,minori ditutti quelli, channo la medefima A - e e '
| proporrione A BC.Dicoduediloro,qualififia= , 0 4o ol
J no compoftiinfieme efler primi.al rimanente,cio . . Soer2
h A|{€ABACBCadA,&ACaB.piglinfiduenu- . . B......6C.iovesning
Rl oo, meri minoridi tutti quelli, channola medefima . T it had ‘
. |2-dellorauo, | proportione , che A BiC, &ufiang D.E; EF.¢ chia |-~ TUNSLn
| ro che D E:mpoltiplicandofe fteffo produce A, & . = Cor-srecvnhocnd
|10 o} moltiplicando EF produce By & E Fimoltiplican. ..~ piocie |
do feteflo produce C.& perche DE.EF fonomi . © « . oogo o

2| meri fono primi fra loro ij&Lvnp & Raltrainfie= 5 90 0 -oiiliin ™ sgleyiy g el
| mea ciafcuno di ofsi fara primo . adunque D Eall’vno, & l'altro di efsi D Eﬁ,ﬁm ‘

nori di tutti, faranno primi fraloro.mafe duenn | DEeoF oo o

NI O ’"“""’“{'? E¢primoad EF.onde DE D E ad EF fono primi, & pero |

e —
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| il'numero fattodaF D D E ¢ primo ad E F. ma fe due numeri fonoprimifralo

uello che fi fada D E infieme con quello che i fadaD E EF. onde il numero

{ mail numero fattodaD E €A, & quello che fifadaDE EF ¢ B,& quello che da
EF ¢ C.adunque AB copoftiinfieme fono primi d C.fimilmente dimoftreremo
anchor B C ad A efler primi. Dico etiandio A C efler primi a B. percioche effen
doD FaciafcunodiefsiD E EF primo, anchor quello che fi fadaD F fara pri~
moaquellochefifadaD E EF. maal nimero fatcto da DF {ono vguali quelli
che ﬁ(}anno daD E & EF,infieme con quello che due volte {i fadaD E EF.adun
ue i numeri fatti da D E & E F infieme con quello che due volte fifadaD E EF
ono primi a quello che fi fada DE EF.& diuidendofi quelli che fi fannodaD E
&EF infieme con quello chevnavolta fifadaD E EF fono primia quello che
fifadaD E E F,&di nuouo dinidendofi quelli che fi fannoda D E & EF a quel
lo che fifada DE EF fono primi.Maquello chefifadaDE ¢ A, & quello che

no primi ad cflo B.il che bifognaua dimoftrare.

“"IL COMMUANDINO.

~_ Piglinfi due numeri minori di tutti quelli channo la medefima proportionc,
che A B C. ] Per quello chabbiamo dimoflrato alla 3 5 del fettimo . ;

chefifidaDE EF.] Queflonelle lince é ftato dimoftrato da Euclide nel fecondo libro
alla propofitione terza . ma perche i numeri hanwo i principy , che fono proprif , Barlaam mo-
| machonon folo quefto ha dimoftrato da ffi , ma tutto quello che [i tratta nel fecondo libro . le
quali dimoftrationi noi_habbiam pofte in quefto luogo . ma egli dimoftra quefto nel terzo
theorema . :

Percioche effendo D F a ciafcunodiefsiD E EF primo, anchor quello che fi
fadaDF fard primo d quello chefifadaD E E F]perche D F ¢ primo allvno & L'al
trodi¢fiDE EF, fara D F primoa quello , che (ifada DE EF per la26 del fertimo.

DE EF. :

Mg' alnumero fatto da D F fono vguali quelli che fi fannoda DE & EF in-
fieme con quello che due volte fi fa da DE EF ] queffo i dimoftra nelle liv
neealla quarta propofitione del fecondo libro,ma ne numeri Barlaam ci ba dimoftrato nel quar
to theorema . ‘ : ‘ : {

primi, faranno compofti , & qualche numero , che fia commune mifura , gli ‘mifureri . mifiu-
randc dunque quel tal numero ciafcuno diloro, mifurera anchor il compofio da ¢ffi , cioé quelli
chefifanng daD E & E F infieme con quello che due volte fifada D E F F. mamifura ctian

che ¢ inconueniente. non fono dinque compofti, & perd quei numeri che fi famio da D & EF
infieme con quello’y che vna volta fi fa da D E EF fono primi a quello che fi fa da D Ev E L
{ _ Etdinuouo dinidendofi quelli che fi fannodaD E & EF 4 quello che fifada
| DE EF fonbg:ri mi  percioche fe non fono primi nel medefino modo, che di fopra , dinio=

:"qilelli cbe fi fanno da'D E & E F infieme con quellowche [i fa de DE & EF non effé

" r gk”i che [i fannoda DE ¢ EF Lﬂgl‘q{/’&namexﬁe Jouo pfizﬁ’i‘,;iq.h,c;l_qu‘ cée: ;

3

atto daD E infieme c6 quello che fi fa daDE EF ¢ primo 4 quello che fi fada EF. | g |

fifadiDE EF¢B, &quello chedaEF ¢ C.adunque A C compofti infieme fo

Mail numero fattodaF D D E ¢ quello che fifa da D E infieme con quello |

adunque per la 27 del medefimo anchor qucllo che [i fada D F ¢ primo a quello chefi fa da s

- Etdiuidendofi quelli che fi fanno da D E & E F infieme con q’u’c‘II'o., chevna
‘voltafi fadaDE EF fono primiaquellichefifadaDE EF. perche fe non fono |

§dio quello , che fi fa daD E E F.adunque quelli che fi fano da D E ¢ E_F'inﬁm{b con qu_‘g'l' !
‘!Io che due volte i fa da DE EF non fono primi a quello,che i fa da DE "EF.ma [ono primiil |

prim g zﬁ”@;dn [ifada D E EF. il che € inconueniente , effendo primi, come ﬁg"dij?’q ra- |

26.del fertima

‘1o, quel che fifadavno di efsi fard primo al rimanente. il numero dunque fatto |17 del ftn
daFD DEdquello chefifadaEF ¢ primo. mailnumero fattoda ED DE¢ |p
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" DimoStratione.

. .A:‘i':..i’;«.iif;-";:")"~ i Ll E LR 1B M'.A i a2 j";‘,‘ll“.

gliano AD D E E B. Dicoil mmero piano fattoda C. A B ¢ffere i oy
vguale alli numeri piani 5 che fi fasmo da C A D y&* daC DE, & R
da C ‘E B . fiail numero piano F quello chefi fada'C AB, & GH L e
quellochefifada€ A D , & H Lquello chefifadaC DE,GLK 1 . X4
quello che fifada C E B. perche dunque A B moltiplicando C ha fat i [ e R
10 F» C mifura F.per Punita che fono in A B « per lamedcefima ragio- 1 e ol
ne. C mifura G H per.Uvmita che fonoin A D, & mifura H Lper'v- g 40 iouig |
| nita , che fono in D E,&r L K per I vnita che fono.in E B« adunque C | 2. ¢ Jenif on
| mifiratueto G K per U'vnita che fono in A B . ma mifuranaanchor 5. 4 -
| F per £vnita che fonoin A B . ¢ pero lvno & Ualgro digfiF GK, P @ |
A C F ©

| & vgualmente moltiplice di C .'ma quelli che fono vgualmente molti-
’ plic},a'vnmcdﬁimq [ono vguali fra loro . onde F évguale a G K . &

| daciafcuno dieffi A D D E EB. adunque il nymero piano fatto dq C A B ¢ vauile alli nyme |

_%{uql‘ié' quadrato di A B . il numero A B moltiplicando e telo faceia

| @ perd quante volte D
| ra?ng@;pqca’di.,w i que

Jono vgual

| €compofio. daduc nimeri piani

Jail quads

moStratione arithmetica di Barlaam monacho di quelle cofe che |
Euclide nel [Feondo libro ha dimostratonelle linee .~ "

1% {

¥
LS

l 3 f.i.’;;’);’y |

ey 3 AR

(4 ~ O
PR

sheds il 5435 biadit il 2 g i | e o
. Se propofti due numeri I'vno di efsi fia diuifo in quanti numeri fi "'O‘gliihoiii ‘
pumero piano fatto da numeri propofti da principio fara vguale alli mimeri .";:iz-
ni, che fi fanno dal aumero non dinifo , & da cialcuna parte del numero diuifo,

|\ Siano due numeri A B, C507 A B fia dinifo in quanti numeri fi vo O

0 F il numero piano fattoda C AR, & G K ¢ co “' poflo di numeri piant » che /ifjm,,o d‘;{'.@ﬂ f
;'3 piani fattida C c’y"da ciafcmodieffi AD D E EB.laondefe prapoﬂi due numeri '}::‘n .
di effs fia.disgifo in quanti numeri fi vogliano, il numero piano fatto da maneri propofli da prin- |

gipio fard yguale alli mmeri piant che fi fanno dal mianero pon diuifo , & da cia/Cuiia parte:{el‘

ninero dinifo . i che bifognaua dimoftrare, o ‘ (L
TR

ZaaH EAO R ZbM‘A,I,L':‘

Se un numecro fia diuifo in due numeri,i due numeri piani che fi farino dal tutto,
& da ciafcuna parte , compolti infieme, [6no yguhii‘iil\_ngﬁiero quadrato che fi f% j
datuttol dumero. s Gt o lq

Iluumero A B fia diuifo indue numeri A.C C B. Dicoidue numers, .o .1 qn
Tal - I ot SR C{‘\I / A 2 7 ] .'.'-].l i ...-.._f."»« A4 .l/. f
piani che i fanno daB A A C, "G daAB EC qompolli inficme offere ., B g_m)ﬂ
o T S LR Gt o et L A 0 g v ERRSA
s & A Cmoltiplicando A B faccia E F , & C B moltiplicando il mede B Bl ;x
fimo 4B faccia F G. perche dunque o C molviplicando AR hafatto EFy- o 11 ,’,:F':

v X4 ﬁt[ in : UL = A 5 LG5 iRy e i hijnithis

A B 7{”{1!“’:4\ EF per Pynita che Jono inod C. frmilmente perche € Bmoltt o o |y = Elovl
ﬂwund@ﬂ-{l Bha fatté F Gy A E mifura E.G per I'vrita che fono in.C BsZr. J W' ..irii«h "

o5 oupeatb by f

aug‘f_"% p‘jér_hfyujgta che fono in A C. adunque A B ;ﬁzﬁ;r;_zlaithzs G

e hafosis Do ﬁ{kﬂo - oltred cio perche A B moltiplicando [ %\ L io |
feffo ba fatt 0D, A4 Emifura altresi D per ['vuita tbe]bﬁ(f}h : j}i' Jteffo. la ;;j: oj':v; u'\mh
onde AB mifura 'vno & Ualtro b & EG per (vnitd che forioinfefleffo, - .0 \

uante volte D ¢ molti

ifialoro . adunque D

’ 3] ! .q
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£ unfztpumcro fia c‘ﬁm"{‘oi in duenumeri; ilnumero piano che fi fa dal tutro ,&
da vpa parte € vgual¢ al numero piano fatto dallepartiinfieme col quadrato del-
la@,tta;’parte. e ’.‘,”,‘ ‘l.‘ R % ¢ \ A holn Lﬂ S WhR O O TanAG Qv
ILnumero A Bfia dit]ijb indile nimeri A € 'CB". ' Dico il nimero pif‘f_“‘- Bl 5 O & e

no che fifada. A B B C ¢flere vauale al numiero piano fatto dd‘%l‘"‘("ﬁi‘ W, alpugic L 9ni '
infieme col quadrato di C B . pimiero A'B moltiplicando B'C' fadeth BB o sty gl 14
& B4 € moltiplicando C B faccia t'F, & C B mpoltiplicando e Jreffo'fac= - A ot b o
cia F G. adungue perche A B,“n‘a!ngl. cantlo'B.C hafarto Dy B Cmfpra DV Z0 41 gt 0
er Punita che fono in A'B . fmilmente perdie A C mbltiplicando €Bhal “Har TS T i

‘moltiplicando ¢ felfo'ba fattd FC5.C B mifiiiq F°G per [iita che fonp in,) * =1 &

Jefieffo . ma mifurana anchor E F per Pviiita chie fono'in A4 C'. atiaifhie’8 € mifiira tutto E G|

per Pvnitd che fono in A B, & mifurai anchora D'pér Pvhita che fono in' AR perd C B!

Jiraveualiiente Prno &Paliro D & E G . ma quei mimers qual; wmedefimo numero mifira

gualmenre , foro fra loro vguali ~ilperche D evgnale add'E G2 &= D'¥'L numero piano che [i

fada 4B BCO CEG t]u‘;@?l(;‘c‘bt" [ifa da 4'C" C Binfieme col ‘quadrato di C B ddunqueil

mero piano fatto da A B B C ¢ vinale & quello che i fada 1 €' 'C'B & al quadrato di CD.

1a dnde fe v numiero fit diuaifo"in due wamer s tmivheto'piano fatto dal tutto & da vna parte

| evguale al numero'piano che i fa dalle parr: infiene col quadyato di dettaparte:. il che bifo-

| gnara dimoftrave. 1 il et 1 B AR ; )
B TARNER o, PREE TN B L AL TP

SIS B« WAREI SR LE RN W N 3 LU O @ RN

S vn numero fia dinifo in due numeri , il quadrato che fi fa dal'tutto ¢ vguale

alli quadrau delle paiti & al numero piano fatto due volee dalle dette part .

1L mmnero piano A Ef1.t dinifotn due numeri' A CC B« Dicoil quadra K
litoddi w2 B efferevgudealliqnadratidi A C. € By O alknumero pianasche: X
“due valtefifada A.C € B.fiaD dquadrato di A B, & E F il quadrato @i |
«dida €. GH il quadratodeC B . & il memero-piano che fifadaiAC ol 00

C B fialuno & Laltro di ¢[i F G H K. perche dunqre A € moltiplicando A
ffieffoba fatto E F, A€ piiftr o F pei Lvnita che fono in cffo . & per- . G
che.E € moltiplicando € A ba fatio F G5 € A mifura F G per Lumtz che X ’ -
fono in B € « mamifurawaanchor k. E per ['vuita che fonoin ¢ffo . adunque Y
1 Cmifisra tutto E G perLvnita che fono in A B & perd o B molvipli= . ¥
cando A C ha fatto E:G3 &7 E G € numer0 piano chefifadaB g AC. T :
fimilmente dimoftreremo G K effer numero piano fartoda A B BCcr e :
D il numero quadraro di A B« 1a [cvunumero fia dinifoindue numeii , as
il quadrato di turto’l niero ¢ vguale alli due numert piani che fi fanno i
dal tutto & da ciafcuna parte:adungue D € vgualead E K . maFK écom :
pofto dalli quadrati di A€ C.B & dalnumicro piano che due voltefifa - 2> i
| dawtC €& D équadiatodia B il quadrato dunque di A B evgua S fady |
lealg qu[iflra;i diA C € B cral numero piano che due olte fi fadaAC . 6:x o
C B. ¢ perd fe vnmmero fiadiuifoin dig numeri . il quadrato che fi fa 10, Aciid B |
daktutto ¢ vguale alli quadrati delle parti> & alnnmero piano fatto due \ 263 |
‘Wft(daile -defte parti. il che bifognaua dimoflrare .. - . : TASEY B
i 4 £ WA s RIS 0 ) G “‘1';\ i
1

o 11 - @0

- "
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Fatto E F , mifura C Beffo L F pevy™vyita che fono'in o1 € & ercbeCB A Do ED | A

‘| 10.cOm.DOL.
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|, Sevnnumero pari fia dinifo pcf'm‘c'zi?‘s&ﬁaa""b"x’di"“'f°"'-‘-“-"‘-“»“ﬁ¥a@5g? |
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7o interpolto ¢ vgnale al quadraro fatro dalla meta. — s

4- degliante,

"DE GLIFLEM DI EVCLID. T

Sia il numero pari A B y che fia diuifo pey megoin, A € CB, &
[ia anchor dinifo m parti difuguali A D D B Dico il quadrato di ( 1
¢ffere wguale al numero piano che fi fa daA D D B infieme col qua~ L
| dracadiC D, fia Eil quadratodi CB: & il mumero piano fattoda o
| 4D DBJiaF G, G Hil quadratodiD C. perche dunque il ny- S,
| mero B C € diyifo indue uumeri BD D C, fara il quadratodiB ¢,
| ciod E wguale alli quadrati di BD D C infieme col numero piano, che
| fifaduevoltedaBD D C. fiaK Lil quadratodi BD, ¢&r N X il
| quadratodi D C . Cr il mumero piana chefi fada BD D € fial'vuo
& laltro L M- M N . adunque tutto K X € vguale ad E . ¢r perche o
B D moltiplicando fe fleffo ha fatto K L , BD mifura K L per 'vuita NI B e
che fonoin effo . fimilmente perche 6 D moltiplicando D B ha fatto L M, D B mifirq L Mper
| Pomitache fonoin C D , & mifuraug K. L per Lvnita che fono infe fteffo . adunque D Emifurg

tutto K M per [ witache (om0 inC E - & C B & yguale d € A , onde D B mifiaa K 0 per e
nita che fono in € A.oltre a cid perche. € D moltiplicando D B ba fatto M N, D Emifuramy |
per l'vnita, che fonoin C.D , & mifurana K M.per I'unita che fomo in A C. adunque D Bmis |
Jusra tutto K N per I'vnita.che fonoin A D . ma anchor D Emifisra F G per I"pnita che /jﬁgo‘ i
A D, ponendofi F G quel chefi fads A D DB .¢dunque F Gvgualed K N, p‘ercio;bq'qige[ :
li.che fono »gualmante moltiplici del medefimo, fono vguali fra loro. & ¢ G H vguale ad N X,
che 'vno ¢ Ualtro fi pone quadrato di C D . onde tutto K X ¢ vguale d tutto FH, & K X % -
guale ad E . adunque F H [ara vguale ad E.¢7 F H ¢'Lmmero piano che [ifada 4D DB infie
me col quadrato di DC. & E ¢'l quadrato di CB.per la qual cofa il numero piano fatto da 4D
D B infieme col quadrato di D C ¢ vguale al quadrato di C B . adunque fe vn nymero parifia
diifo per mezo , & fia anchor dinifo in numeri difuguali , il numero piano che i fa dalle parti |
difugualt infreme col quadrato del numero interpofto , € vguale al quadrato dellameta . il che |
bifognana dimofirere, it
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Se vn numero pari fia diuifo per mezo , & vi fi aggiunga vn'altro numeroyil
numero piano che fi fa da tutro.il numero con I'aggiunto, & dall'aggiunto ; infie |
me col quadrato della meti ¢ vguale al quadrato di quello che fi compone dalla
merd & dal numero aggiunto . G o’ ) |

I numero pari A B fia diuifo per mezo in numeri AC CP, ¢r LT 5
agginngafi ad effo vl altro numero B D . Dico il mumero piano che [¢ Iiion

fada A D D Binfieme col quadrato di € B effere vgnale al quadrato Vit . Y A o ? ;
fattoda C D . fia E il quadrato di € D. & il numero piano , che fi SRS L
fada, 4D D EfiaFG: & G Hil quadrato di € B. & perche il qua R S |
drato di C D ¢ wguale alli quadratidi D B B C infieme con quellojche g 9 i |
d{‘ﬁ’meﬁfa daD B BC, il quadrato diB D fia KL, el numero i o ok
piano fatto da D B BC fial'uno & laltro diefi LM MN . & fia Gk |
N X il quadrato di B C . adunque tutto K X ¢ vguale af quadratodi | oM
CD‘:‘C?‘ilqﬂadratodiCDéE-Wperbxxévgtialeddb'.@”pcr- e ia oflog
che B D molﬁplicando fefiefJabafatto K L, B D mifira K L perlvni Yeish |
va che fonoin effo. & mifara L per Ivitd che fonoin CBuonde DB~ | *| - 1
mifitra tutto X M per I'unita che JonoinCD.¢7 € C Bygualed C Ay R R B
come fipone, D B dunque mifura tutto K N per Uvnitd che fonoin g~ B || ®m

D , ma D Bmifura anchor F G per 'vpita che fono in 4 D s ponende - 3 | o) gk

Ji F G quello che fi fu da 4 D D B. adunque F G ¢ vguale a K N- & 5 ¢ 1.
¢ H G vguale ad N X, conciofiacafa , che Uvno & Paltro fia quadrate A = F 3

diC . tutto dunque F H ¢ vguale @ tutto K X, ma K X fi ¢ dimofira

to vguale ad E . onde anchor F H fara vgualeadE, ¢y ¢ FH ilnu- serai A
_meropiano chefi fada 1 D D Binfieme col quadratodi CB, ¢ E il quadrato di gD
»..cn," 3 5 P x e - % ¥ 5 __._Mm : B

ke
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quattrovolte da A B B C infieme col quadrato di A C effere vgualeal quadra — a2:
to chefi fada A B B C,fi comedawn fol numero. pongafi BD vgualea BC.&r B
percheil quadrato di A D ¢ vguale alli quadralidi A B B D & alnumero pia c

| mocheduevoltefifada AB BD,r ¢ BDvguilea B C : farail quadrato di ‘
ADvgualealli guadratidi A B B C , & alnumero piano fatto duc volte da :
AB BC.maliquadratidi A B E C fono vguali al numero piano, che duewol % ..
tefifada A B ECinfieme col quadrato di A C. per la qual cofail quadrato di A D ¢ vgaale

 Ero dunque chefi fada A D D B infieme col quadrato di C B ¢ vguale al quadrato di cp,

e

_—e L*I‘B‘R O NONO- i = g

7 pero [fe va numero pdri fia diuifo per mezo , & vifi aggiunga vivaltro numero , il num
piano chefi fa dat utto’l numero con Laggiunto & dallagguunto infieme col quadrato della me
rhs '

|
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Se vn numero fia diuifoin due numeri, il quadrato del turto infieme col qua- |
drato di vna parte ¢ vguale al numero primo , che due volte fi fa dal tutto & dal-
ladetta parre infieme col quadrato dcll’altra parte . 6 Closh B T v 1

1l numero A B fia divifoinnumert A C C B. Dicoi quadrati che fi fammoda’ ~w vn ' |

" oy L
s AT 3

B A A C effero vgualialnumero piano che fi fa due volte' da B A A 'C infie- 3’ f
me col quadrato di B C . percioche effendo il quadrato di A B wguale all: quadra e

ti di B'C € A & al mumero piano fatto due volteda B C C A, pougafi commu gt 1o |
ne il \quadrato di A C . adunque il quadiato di B A infieme col quadraro di A C F

evguale alli due quadrati di A C& al quadrarodi C B infieme con quello ‘che b |
duevolte fi fada B C C A. & perche quel chevna voltafi fada BuA 4 C ¢ vauale a quel
lo che vna voltafifada B C C A infieme col quadrato di C A 5 il nwmiéro faito due volte da
B A AC faravguale aquello che due volte fi fa daBC C A infieme con duc quadrati di
C A . pongali il quadrato di B C communc. adunqie due quadrati di A € , & vn quadrato di |
C B, infieme con quello , che due volte fi fada B C C A, fono vguali a quello che due volte
fifada B ACsiunfieme col quadrato di C B.il quadrato dunque di A B col quadratodi A4 C¢ |
vguale a quello che due voltefi fada B A A C infieme col quadrarodellaltra parte C B.'&r
per tal cagione fe ynnumero fia diuifo in due mumcit 5 il quadrato del: futto infleme col quadra
to di vna parte ¢ vguale al numero piano , che due volte fi fa dal tutto & dalla dettapartein
fieme col quadrato dell’altra parte. il che bifognana dimoftrare..

T ot E 0" R E s Ml s s8R
Se vn numero fia diuifo in due numeri , il numero piano fatto quattro volte
dal tutto& da vna parte infieme col quadrato dell’altra parte € vguale al quadra-

to che fi fa dal rutto & dalla derta parte,, {i come daun numerofole .
1l numero A B fia dinifo in due numer: A C C B . Dico il numero piano fatto"

a quello,che quattro woltefi fada 4 B E C ¢ alquadratodi A C. ¢ ¢il quadratodi AD
quello che fi fada A B B C fi come da vn numero folo ; percioche B D ¢ vgualea B C . adun--
que il quadyato fatto da A E B C come davn numcro Jolo é vguale a-quello che fi fa quartro
edaAB BC,r al quadratodi v C - la onde [ ynmumero fia dinifo in duc mimeri, il
num ~.~_,O£idm che fi fa quattro volte dal tutto &&* da vna parte , infieme col quadrato dell'al-
traparte,, 0 vguale al quadrato , che fi fa dal tutto & dalla detta parte [i come da vn uumere

Jolo ..l che bifognaya dimofirare . R, o Bl

- o
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1 bifognana dimofirare. . P» v " e 70 gg‘!‘"v’l’_i’iq;.
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|\ Se un numero pari fia diuifo per mezo , & fiadiuifo anchora in nimeri difg. |
| guali,iquadrati che fi fanno dalli numeri difuguali,fono doppij del quadrato fat

to dalla metd inficme col quadrato dcl numero interpofto .

Il numero pari A B fia dinifo per meo innumeri AC C B : & fia dinifo an-
| chorain numer: difuguali 4 D D B. Dico i quadrati di A D D B effere doppy
| delli quadratidi 2 C C D . Percioche ¢ffendo A B diuifo per mez0 in numeri
s.degliantece| .7 C C B, &7 in numeri difsgnali A D D B, quel che fifada 4D D B infieme
denti. | ol gradrarodi C.D, ¢ vguale al quadrato di A C . onde quel che fi fa due volte
| daAD D B infieme con due quadrati di C D ¢ doppio del quadrato di A C. per-
che dunque A B ¢ diuifo per mezo in numeri A C C B, il quadrato fatto da A 5
¢ quadruplo del quadrato di A C. & perche quel che fi fa due volte da AD DB _
infieme con due quadrati di C D, é doppio del quadrato di A C ; ma [e fianodue
| mumerd,, Pvnode qualifia quadruplo di va numero, & L'altro fiz doppio del me- 18
defimoy quel che € quadruplo € doppio del doppio : fara il quadrato di .1 B doppio di quello;
che due voltefi fada A D D Binfieme condue quadrati di C D . il nymero dunque chefi fa
| due volteda AD D B ¢minoredellamera del quadrato di AB , quanto ¢l doppio del qua-,

" | dratodiCD; oltre a cio perche quello che due voltef; fada AD D B infieme col compofto
|4-degliante| da quadratidi A D D B é uguale al quadratodi A B, farail compofto da quadrati di AD,
cedenti. D Bmaggiore che la meta del quadrato di A B , quanto é il doppio del quadrato i C D. &r¢
| il quadrato di A B quadruplo del quadrato di AC.la onde il compofio da quadrati di AD DB
-emaggiore che doppio del quadrato di AC, quanto ¢ il doppio del quadrato di € D . adunque
| ‘¢ doppio delli quadrati fattida A C € D. & pero [e v numero pari fia diwifo per mez0 » O
| fradinifo anchora in numeri difuguali, i quadrati che f; fanno dunumeri difuguali fono doppij
debquadrato; fatto dallameta infieme col quadrato del mumero interpofio . il che bifognana

o0 e

dimoftrare .
I'L COMANDINO.

. ol y B

La precedente dimoflratione ¢ alquanto ofcura 5 & poco piu apertamente [i Al
[bieghera in quefto modo . D
Perche il numero A D [i divide in numeri A C C D, fara per il quarto theo- %
rema de gli antecedenti il quadrato di AD vguale alli quadrati di AC CDinfie <

| me col numero piano, che due volte fi fa da A C € D. & effendo il numero C B 5

| vguale ad A C , il quadrato di A D fara vguale alli quadratidiBC C Dinfie- | p

| me con quello che due volte [ fa da B C C D. aggiungafiil quadratodi D Beom . .
. | mune. adunque i quadrati di AD D B fono vguali alli quadrati di BC C D D B infieme con

quello che duevolte (i fada BC €D maiquadratidi BC C D per il fettimo theoremz de gl
| antecedenti fono vguali a quello che duevolte fi fada BC CD infieme col quadrato di D B.
| onde i quadratidi A D D B fono vguali alli doppij de quadratidi BC € D, ciod alli doppsj de
quadv:al'i di AC CD:&r per tal cagionei quadrati di AD D E fono doppif de quadrati di AC
C D. il che bifognaua dimoftrare .. -
ul ¢ . T3 HSENQl B M vl G Es i
- Sevn numero pari fia diuifo per mezo, & vi fi aggiungavn'altro numéro, ld‘{"' |
qu_gdratx che fi fanno dal tutro con Paggiunto, & dall’aggiunto, fono doRplj,d -
quadrato che fi fa dalla metd , & del quadrato fatto dallametd con I'aggiuntos
fi come'da un numero folo . b s
; 1l numero pari A B (ia diuifo per mezo in numeri AC C B , ¢ aggiungafi ad ¢ffo v’ ab- |
1 tronumero A D. Dico i'quqdfati di AD DB ¢ffer doppy delli quadrati diAC CDd-l};:[ﬂg_‘_b: kit
by z-:=.\ ,,;..%}, : .. s . « 1




“diuidendofs il numero A D innumeri A B B D, [arannoi quadratidi AD D B s l7'dc gliantes.
vguali al numero piano che fi fa due volte da 4D DB infieme. col: gua- denti , |
drato di A B.ma il quadrato di A B ¢ vguale @ quattro quadrati fatti da A C
C B , conciofiacofa che A C fra ¥guale a C B.i quadyati dunquedi AD D B Jo-
10 vguali a quello che due volre [i fida AD D B, & & quattro quadrati di
' AC CB. Etperche quello che fi fada A D D B infiemecol quadratodiC B ¢ Y e
vguale al quadrato di C D , fara qucllo che dug ’t_’olte—ﬁ fada A D' D Binfieme A Y cg antué.?
con due quadiati di C B, vguale a due quadrat ¢_1z CD. adunque “75‘45’“‘? di.AD DB fono |
vguali a due quadrati di C D , & adue quadrati di A C, & perd fono doppyj dell; quadratidi |
A C .CD. & ¢il quadrato di AD quello che i fa da tutto’l numero con Laggiunto ; & il qua |
drato di D B quello che fi fa dallaggiunto:&r il quadraro di C D quello che i fa e
"aggiunto « il quadrato dunque, fatto dal tutto con I'aggiunto infieme con quello che f; fadal?
agginnto , € doppio del quadrato farto della meti infieme col quadrato che [i fa.dalla metd.con P o]
Laggiumto. & pero [e vn numero pari fia diuifo per mezo, & vifi aggiunga vn'altro numero, |
i due quadrati che fi fanno dal tutto conl’agginnto &r dell’aggiunto fono doppif del quadrato
che [i fa dalla metd;- del quadrato fatte dalla meta conl'aggiynto i come da un numero fo-
lo. il che bifognana dimofirare . .
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Ma quello che rifponde all’vndecima del fecondo libro , cioé dinidere vn nu-
mero di tal maniera , che il numero piano fatto dal tutto & da vna parte fia vgua
le al quadrato che fi fa dall'alcra parte, non i puo fare in alcuu modo . |

Percioche, [e effer puo, dimdafi il numero A B in numert
A C C B, fi che il numero piano fatto da A B E C fia vgua- _
le al quadrato di A C. quello dunque che' fi fa quattrovolte B L <
da A B B Cé quadruplo del quadrato di A C , c7* pero quel
lo chefi fa quattro volte da A B. B C infieme col quadrato di . : :
A C € quintuplo del guadrato di A C . ma quello che [i fa quattrovolte ds AB B C infieme '
col quadrato di A C € numero quadrato , effendo vguale al quadrato che [i fada tutto 4 B
& dalla parte BC fi come da vynnumero folo , per ottano theorema de gliantecedenti . & ¢
quadrato quello che i fa da A C . adunque due immeri quadrati banno fra loro la proportione
che cinque ad vno.il che non pud effere.la onde i numero non [ diuide di tal maniera, che il nu
mero piano fattodal tutto s da vna parte /ia vguale al quadrato che f; fa dallaltra parte. il
che bifognaua dimoftrare .

THEOREMA XVI. PROPOSITIONE XVI

Sedue numeri fiano primi fra loro , non fard come il primo
al fecondo, cofiilfecondo ad vn'altro. »

_ Siano due numeri A B primi fra loro. Dico che non é come A 2

B,cofi B ad vn'aliro. pcqciochg,(c.cﬂ'gr puo, fia comecAaB,cofi , s |13 del fertimo |-
BaC: &fono A B primi. mali primi fono anchor minori di tut- ~ : - : |21.ddl fertimo
ti, & li minori vgualmente mifurano quelli che hanno la medefi- i iy o) SEde -

' ma ﬁroportionc ,'ancecedente antecedente, & il confeguente il -

{
;
t

: cqnfeguente . adunque A mifura B come 'antecedente ’antecedente.ma m:ﬁ_u‘a |
etiandio fe fteflo,8 pero A mifuraefsi A B, che fono primifratoro , il che ¢in- |

g aoﬂﬁ:nicntc » non ¢ dunque come A 4 B, cofi Ba C. & cio bilognaua dimo-
; r_ar . . ‘
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| il primo alfecondo , cofil'vltimoad vn'altro .’ |
'"'Siano quanti numeri i vogliano continuatamente RE okl !
{ proportionali A B CD, glieftremi de qualiAD fiano ' :
| primi fraloro.Dico chenoné come Aa B, cofiD ad

‘| come B 4 C,cofi C aD;& B mifura C;miluirera etiadio

| mifraloro, che non puo effere non ¢ duhque come A

| tonen poterfitrovare il terzo proportionale ad efsi. ma

| tiandio B moltiplicando fe ftefio ha fatto C . quello dun-
| quechefifada A D évgualea quelle-chefifada B. & pero
| comec A aB,cofi BaD: &adéfsi ABTfié trouato il terzo

D"fdr_'r'Et‘EM:-f’l)I EVCLID.
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- THEOREMA XVII

L 56 g
s

tionali , gli eftremi de quali fiano primi fraloro

yn'altro . percioche fe effer pud fiacome Ad B, cofiD

ad E. adunque permutadofi come A a D, cofi fari B ad | ' =\
Al E: & fono A D primi, mali primi fono anchor minori 2 A

IRLULR a7,
di tutri, & Ji minori vgualmente mifurano quelli chan '

no la medefima proportione, I'antecedente l'antece- 18 2

dente , & il confeguente il confeguente . onde A mifu- : '

ra B, & ¢ come A a B, cofi B aC. & pero anchor B mi- AL 5
| fura C,& A medefimamente mifyra eflo C. & perche é '

C eflo D ma A mifura C.adunque mifura anchor D,&
mifura fe fteflo . per 1a qual cofa A mifuraefsi A D pri-

e
i B, cofi D'ad vn’altro. il che bifognaua dimvoftrare.

>+ PROBLEMA 'I. PROPOSITIONE . XVIIL

~—

Dat

portionale. \

Siano datidue numeri A B, & bifogni confiderare {c ad
efsi fi poflatrouare il terzo proportionale. adunque A B o
{ono primi fra loro , 0 no. & {e fono primi, gia (i ¢ moftra-

non fiano A B primi fraloro : & B moltiplicando fc fteflo
faccia C. adunque A o mifura C, 6 non lo mifura. mifuri-
lo primaper D. onde A moltiplicando D ha fatto Canae-

proportionale D.Ma non mifuri A efflo C.Dico ad e[si A B!
non poterfi trouare il terzo proportionale.percioche, fe ef

-| fer puo, fi fia tronato D. adunque quéllo che [ifa da A D¢
| vgualea quello che fifa da B. maqucllochéfifadaB ¢ C.. .

quello dunque che fifada A D évguale i C.per la qualco

fa A moltiplicando D ha fatto C;& A mifura C per D. ma a7 inonid 30, 0l
| fi ¢ pofto che nonlo mifura, che ¢inconueniente. non puéd

dunque eflere che ad efsi A B fitrouiil terzo proportio-
Rale, quando A non mifura C. il che bifognaua dimo-
rare. , 25 3 S0 sell: 2000 UGS
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“PROPOSITIONE XVIL -
SHR DB .6 R0 %

~ Sefiano quantinumeri {ivogliano continuatamente propor |

,hon faréxoom;,

i due pumeri, confiderarefead efsi fi troui il terzo pro- |
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Dati tre numeri confiderare {e ad efsi i
- quarto proportiouale. . 4

. Sianodatitre numeri ABC, & bifogni confiderare . . . ”
fe ad efsi trouar i poffa il quarto proportionale . mol-
tiplichi B eflo C, & faccia D . adunque A 6 mifuraD,
o no . mituri'o prima. Dico poterfi trounare il quarto
proportionale. perciochemifurando A effo D, mifu-
rilo per I'vnitd che fono in E. adunque A moltiplican
do'E ha fatto D . ma anchorB moltiplicando C Ea fat.

chefifada BC.& perocome A aB, cofié C adE.ma
non mifuri A efflo D . Dico ad efsi A B C non poterfi '
trouare ikquarco proportionale. percioche (e trouar fi
pofia, troutfi, & fiaE . adunque quello che fifada AE

¢ vguale a quello che fifadaB C. ma quello che (i fa
daB'C3'D.ondcquellothefifada AE ¢ugnaleaD,
& pero A moliiplicando E hafatto D. adunque Amij= 1} i
fura) per E. ma non lo mifura, che ¢ inconueniente, A Ro€e*p
la onde non puo effere’, che'fi troui il quarto propor-

tionale ad efsi A B €, quando A nonmifuraD. il che bi

fognaua dimoftrare. : :
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THEOREMA XVIIL PROPOSITIO. XX,

" I'numeri primi fono pii d'ogni propofta:

moltitudine de numeri primi .

Siano propofti i numeri primi A B'C. Dico i numeri
primi efler pia cheli A B C. piglifi il numero minore di
turti, mifuratodalli A B C, & fiaDE. & ad eflo D E ag~ -
giungafil'vnitd DF . adunque E F'6 ¢ numero primo , 6
no. hia primieramente primo. fi fono dunque trouati i
_ numeri primi A BC EF, quali fono piu cheliABC.

- manonfiaE F primo. adunque qualche primo lo mifu-

rerd. mifurilo G. Dico Gnon effere il medefimo che vio
delli A B C. perciochefe fiail medefitno, & efsi AB C -

“mifurano D E , mifurerd G altresi DE ' & mifuraEF . 2-

- dunque mifurcra etiandio larimanente'vni- ' -
ta, eflendo numero, che € incouueniente. la
onde G non € ilmedefimo che vno di efsi A
B C, & fi pone primo. fi fono dunque troua
ti inumer: primi ABCG,quali fono piu che ,

lapropofta moltitudine dinumeri primi A AJ.B..% . c.....

. B C. il che bifognaua dimoftrare.
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to D. il numero dunque fatto da A E ¢ vgualea quello e Trrks
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In quests theorema Euclide vuol dimoStraveinfniti effeve i nume- |
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e de numer myf cheYonoinfinits #1
: comraﬂ‘wggf 2 a? ono 7 p 7 o %?;Jl aoc{ ch f%{
| termimave <= minovi di numero .. che divemo dy rqwa ‘ mm ki
- | mon effere principio de numeri , mal’ z/fcﬁh vuita 5 la mq[.w-,, . ,

| ¢~ fola. adunque etiandio nammm ;zoﬁ)/ew il prma?mgjom ';%;
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Senumeri pari quanti. ﬁyaglmno ﬁ:mozcmmp:oﬁm; ah
; L( up & ol > D3381 30 ,.u.m,*.sx'xunix G
ra Parl" | A'..‘,'.L".":'--.‘I S 5 'fhé.-iul'.‘!c‘;
Siano &0"11,0&1 nume" Pa{l quaﬂtl Qx ou o3, U ods A jzalios & o
1 voglianoAB BC CD ﬁ cholltut s A.s.gho quﬁus—ﬁiuuﬁ&u‘sﬁ; 1
embzlbh et to A E effer pari ., percioche efiendo cia- b R B g
| rcunedlchoAB BC CD DEpan ha, . 3 ’1'

i
la meta, & per tal cagione ‘anchortuiro 4 E hau;r,a.lq mcta. ma xl.x;u cr p
%diﬂ'.c.- quello chefi dxuxdc per mézo.adupque A E ¢ pari., .u' che bxf'ognaua dim a’ﬁﬂt}
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: Etper tal caglonc anthor tutto A E hauerdTa meta ] pcnbc cuf{mfa
ta sfia di A Elameta AF & di B Clameta B G, & di € D lameta CH., & ﬁ enté“'%q
| DElameta D K . come dunque A4 Ballafuameta, 4 F mﬁ ¢gafeuno de £d] {braqllztdim 1
12.del ICMJ met > O per tal cagione come A B ‘ad A F, cofs tuttt AEatutt: AF BG CH DK.ma
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“THEOREMA: XXIIa PROPOSITIONB XXIIII-'

Se dal numero pan (itragga il pari ; etiandio 11 runanente fa-

ra parx .
Dal numero pari AB traggaf il pari B C. Dico anchor il
rimanente C A efier pari. Perche efiendo A B pari, hala meta. - .
& perla medefima ragione halameta B C. onde altresiil rima . A- S ot R
nente A C hala metd. & pero A C ¢ pari. ilchebifognayadi- -

moﬁrarc ’

IL COMMUANDIN GO,

oo .
Onde altresi il fimanente A Chalameta. ]fiadi A4 Elameta BD, & di C Blame
t2BE, [ar.z./tBaBD come C BA BE 5 & permutandofi ABa B C,come DBABE , &
dzuzdendof A CaCB,comeDE ad E B, & dinuoro permutandof
ACaDE,comeCBaBE. maBE¢ lametadiC E . onde anchor
D E ¢ lameta di A C. banendo dunque A C lameta,fi dinide perme A--*.-D'C2EZB
20 3 & percio € pari. il che bifognana dimoflrare .

THEOREMA XXIII. PROPOSITIONE XXV.

. é . . . U g 1o
Se dal numero pari {i tragga il difpari , anchor il rimanente {a

ra difpari. ‘
Dal numero pari A'B traggafi ildifpari B C!Dicoetian

dio il rimanente C A effer dx(parl traggafi da B CI'vnitd

CD .ondeD B¢ pari: & ¢ pari A B.il imanente dunque

A D ¢ pari: & CD ¢l'vnita.per laqual co(a C A édifpari.

il che bxfognaua dimoftrare.

Z.c'D-A.B

THEOREMA XXIIIE PROPOSITIONE' XX VI

Se dal numero dxfpan ﬁ tragga il diﬁ)au, il nmanentc fa-

ra pari .
Dal numero difpari A B traggafiil difpari BC, Dxcoxl ri-

manente C A effer pari . pcrcnoche eflendo A B dxf'pan trag

galilvnitaBD. adunquc ilrimanente A D e pari, & perla 4.: e

medefima ragione ¢ pari C D . onde etiandio il rimanente

A C ¢ pari . il che bifognaua dimoftrare., s ool b £ o C Ol

THEOREMA XXV. PROPOSITION‘E. XX Vo o

<

Se dal numero “difpari fi tragga il pan ¢ il r~1manennewﬁ‘iO
difpari. pd
Dal numero pari A B traggarnl pari B C.Dico il rimanente C A cﬂ'bnﬂ.fhéﬂ'
—
KK n'aggaﬁ

131 _,'

EtDEc¢l’ vmta. adunquc AD¢ dll'parx ] perczocbe 11 numero dzﬁ.m ¢ dzﬁreme dal

T Y

per 'antece-
dente .

| 14.di quefto.
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#se——— —  DE GLI ELEM. DI EVCLID.
| . Ttraggafilvnia A D.adunque D B ¢ pari. & € pari B C. onde
;54"1'1"“."'3 il rimanentc anchoraC D ¢ pari. &D A ¢ l'vnita.. per la qual A'D.%.C.4 3
. | cofa C A ¢ difpari. il che bilognaua dimoftrare.

" e
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THEOREMA XXVI. PROPOSITIONE XXVIIL

Se'l numero difpari moltiplicando il pari produca qualche
numero, il prodotto fara pari . .
Il numero difpari . A moltiplicandoil pari B produca C . Dico

C effer pari. perche A moltiplicando B ha prodotto C, il C fi com 21
pone di tanti numeri vgualia B,quate vnita fono in A & € B pari. .
adunque C fi compone di numeri pari.ma e numeri pari quantifi 4
ardiquefto. | vogliano fiano compofto, il tutto fara pari . onde C épari,ilche 5 1 .
bifognaua dimoftrare . ‘! ' i

l

THEOREMA XXVII. PROPOSITIONE XXIX.

Se'l numero difpari moltiplicando il difpari produca qual-
che numero , il prodotto fara difpari.

Il numero difpari A moltiplicando il difpari B produca C . Di-

co Cefler difpari . perche A moltiplicando B ha prodotto C, il C

fi compone di tant1 numeri vguali 4 B, quante fono vnitain A.&

I'vno & l'altro A B ¢ difpari. adunque C {i compone di numeri di

23.diquefto . |{pari, J]amoltitudine de quali ¢ difpari. mailnumero cheficom 3
pone dinumeri difpari, de quali la moltitudine ¢ difpari, anchor : :

E{Io fara difpari, adunque Cédifpari. il che bifognaua dimo- A B ¢

rare.

l_f.

THEOREMA XXVIIIL. PROPOSITIONE XXX.

Selnumero difparimifura il pari , mifurera anchorla meti-

Il numero difpari A mifuriil pari B. Dico che mifura anchor ao i
Ja meta . perche A mifura B , mifurilo per C. Dico C non effere :
difpari, che fe egli ¢ pofsibile , fia difpari. & perche A mifura B
per C, A moltiplicando C ha fatto B . adunque B fi componedi 3
numeridifpari, la moltitudine de quali ¢ difpari, & per tal cagio  :f T o
25 necdlfpari,. che ¢ inconueniente; percioche pari fi pone. noné¢ A € B _

dunque C difpari . onde € pari, & A mifura B parimenze , & per- 3
€io mifura etiandio la meta . il che bifognaua dimoftrare. :

9.com. Rot. Yier.

FE B oot § - B ol o by < 1
R .
%1 Et percio mifura etiandio la meta1 percioche mifurando A effo B per C , anchor € i
Jurera B per A. & r vno & Laltro diloro C B halametad . adunque come C A B , cofi fara la
I "‘;“3 c;”; m‘e.t;. m:; c ;mft;r; ;? per A onde anchor lameta di C mifurera la mera di Bptzﬂ
e fom. % - O pero A moltiplicando lametd di € ba fatto lametd di B.. adsnque A mifira lametd.
%%\ di B per lametadic. b e ",f 1%
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—Q-rlnfgoREM A XXIX. PROPOSITIONE XXXI.

.

dio primoaldoppio dieffo. 14 S,

1l numero difpari A fia primo 4 qualche iumero B, & fia © " s
C doppio di B . Dico A ctiandiod C effer primo. percio- 't 5’
che fe A € non fiano primi , qualche numero gli mifurera. i

mifurigli, & fiaD. & ¢ difpari A . adunque anchor Dédi-
{pari . & perche D eflendo difpari mifura C, & C€pari, an” '~ 3
chor D mifurera lametadi C. malametadi C€B. adun- 3 e

queD mifura B, & mifura etial_ndio A . onde D mifuraefsi ATRUie IR
‘A B che fono primi fra’loro - 1_1 chc\non puo ‘eflere. noné >\t ° 0 13I8 ¢
dunque ucro, che A non fia primod C. & pero A'C fono primi‘fraloro. il che
bifognaua dimoftrare. {191 4 h DY Pl 9

i

o g R O e G0 T

EcedipariA. adunquc.anchor D‘c‘ difparij pc_’rrhe./{ édifpari, ril numéro Dlo
mifura ; come fi pone , <7D mifusra fe fte(fo , fara D difpari « conciofiacofa che'l numero difpa-

rimifisri i nomert difpari . '

THEOREMA XXX. PROPOSITIONE XXXII.

De numeri doppiati dal due, ciafcuno ¢ parimente pari fo-
lamente. 7 :

Dal due A doppiaﬁﬁ quanti numeri fi vogliano B C - ]
D .Dico B CD cflere parimente parifolamente. per- i

cioche ciafcunodiefsi BC 1 effere parimente pari, € e
manifefto , eflendo doppiato daldue. Dico etiandio : ] i
folamgnte.propongafi I'vnita E. perche dunque dall’v- » 3 :
nitd quanti numeri {i vogliano fono, continuatamente " i Sagr

proportionali,, & doppo Pvnitd A ¢ primo , niun’iltro
mifuresd il maggior di tutti, cio¢ D, fuor che efsi’AB
C. & € cialcuno diloro pari. aduhque D ¢ parimente
pari folamente. nel medefimo modo dimoftreremo an
chor ciafcuno diefsi A B C effere parimente pari {ola-
mente . il che bifognaua dimoftrare .
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THEOREMA XXXI. PROPOSITIONE XXXIII.

Se vnnumero ha la meta difpari, fard parimente difpari fo-

lamente.
Il numero A habbia la meta difpari . Dico A effere pa-

rimente difpari {olamente . percioche effere parimente :

difpari ¢ chiaro ; conciofiacofa, che la metd di effocflen- A «svveveees 10

do difpari ,Jo mifuri parimente. Dico anchor folamente; - BT o

perche e A fia eriandio parimente pari, la mera di effo fara pari, & il numero p2 |

fLPEr YR numero pari lo mifurerd. adunque vn numeto pari mifura lymeta di ef
1o, effendo difpari, il che ¢ inconueniente. la onde A ¢ parimente difpari fo-
lamente, . GO S TR N

@
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" el nemero difpari fia primo aiqualche numero’s fara etian-

per I"antece-
dente,

13 di quelto.
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THEOREMA XXXII. PROPOSITIONE XXXIII.

| meta difpari , ¢ parimente pari, & parimente difpari .
| Ilnumero A non fiadoppiatodal due,ne »
habbia la meta difpari . Dico A sffere & pari
| mente pari, & parimente difpari. percioche
| effere parimente pari, € manifefto, nonha-
| uendo la meta difpari. Dico etiandio effere parimente difpari. perche fe feghe.
| remo A per mezo, & Ia fua metd per mezo , & cio faremo fempre alla fine ¢in.

ri, aleramente c'incontreremo nel due ; & A daldue fard doppiato,, il che non §
pone. adunque A etiandio ¢ parimente difpari: & fi ¢ dimoftrato cflere parimen
te pari. ¢ dunque A & parimentc pari, & parimente difpari. il che bifognaua
dimoftrare. '

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIONE XXXV.

Se fiano quanti numeri {i vogliano continuatamente propor-
tionali , & dal fecondo & dall'vitimo fi traggano numeri vguali
al primo, fara come 'ccceflo del fecondo al primo , cofil'eccef-
fo dell'vltimo a tutti gli altri, che gli vanno innanzi.

“Siano quanti numeri fi vogliano continuata-
mente proportionali A BC D EF, comincian- A..a
do dal minore di tutti A. & traggafidaB C, & da afiaig
EF vnnumero vgualead A, cio¢ G C HF . Dico  2™*¢*¢
checomeBGad A,cofiécEHadA BC D .pon ' p........ s

afiFKvguale aBC, &FL vgualed D. perche :
gunquc FKévgualeaBC,dequali FH ¢ vguale  Bese-8inedand.RAHAR
aGC, fara il rimanente HK vguale al rimanente . o
GB.&perchc¢ comeEFAD,coiDABC,&BCad A, &¢Dvgunalead FL,
& BCadFK,&AadFH;faracomeEFadFL, cofiLFadFK, & KFadFH.
adunque diuidendofi ,comeELadLF, cofi LKaKF, & KHad HF. & come
vio de gliantecedenti ad vno de confeguenti, cofitutti gli antecedentia tuttii
confeguenti. € dunque comeKHad HF ,cofiEL LK KHadLF KF HF.&
eKHvgualeaBG, &FHvgunalead A, & LF KF HF vgualiaD B C A.on-
decomeBGad A,coiEHaD BC A.come dunque I'ecceflo del fecondoal
prime , cofi l'ecceflo dell’ultimo a tutti gli altri, che glivanno innanzi . il che b
fognaua dimoftrare.

Phad A Adat ~C :

: IL COMMUNDIN O.

Adunque diuidendofi come EL ad LF, cofi LK aKF, & KHad HF] per quel
lo che noi habbiamo dimoftrato alla 14 del fetti ; : R

THEOREMA XXXIIII. PROPOSITIONE XXXVI.

| nuatamente proportionali nella analogia doppia, fin tanto che |

—

oLy _ , tutto_-@

R B L .

—— )

. Se vn'numero pari non fia doppiato dal due, ne habbia lag

contreremo in qualche numero difpari , che mifurera effo A per vn numero pa |

| Sedall'vnita fi propongano quanti numeri fi vogliano contiz |

R
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“tutto il compofto fi faccia primo, &l tutto moltiplicato nelfvl

timo produca qualche numero, il prodotto fara perfetto .

it
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Propongafi dall'vnita quanti numeri fi vogliano continuatamente proportio-
nali nell’analogia doppia fin tanto che tutto’l compofte fi faccia primo A B CD.
& al tutto fiavguale E , & E moltiplicando D faccia FG . Dico ¥ G effer perfet-
to . Quanti fono di moltitudine A B C D , tantife ne piglino da eflo E nell’analo
giadoppia, qualifiancE HK LM.,adunque per I'vgual proportione come A d
D ; cofifara E ad M. & percio quello che fifadaE D e vguale a quello che fi fada
A M .maquello che fi fg daED ¢FG.adunque FGfifada AM.&peré A molti
plicando M ha fatto F G . onde M mifura F G per I'vnita che fonoinA. & A¢
due. adunque F G ¢ doppio diM . & fonoM L HK E continuatamente doppij
fraloro & pertal cagioncE HK L M FG fono continuatamente proportionali
neli'analogia doppia.traggafi dal fecodo HK,&dall'vitimo FG un numero vguale
al primo E I'vno & I'altro HN F X. € dunque come I'ecceflo del fecondo numero
al primo, cofil'ecceflo dellultimo 4 tutei glialtri che gli uanno innanzi.onde co-
meNKadE,cofiXGadM L HK E. & NK¢ vgualead E. adunque anchor
X GévgualeadefsiM L HK E.maetiandio F X ¢ vguale ad E, & E vguale ad
efsiA B CD &all'vnird . tutto dunque F G é vgnalead ¢fsiE HK LM, & ad ef-
fi A B CD &all’vnitd. & tutti mifuranoF G. Dico che niun’altro mifura FG,fuor
cheefsiABCDE HK L M & I'vnitd . percioche fe effer pud, qualche numero
mifuriF G, che fia O, & O non fiail medefimo , che alcuno di efsi ABCDE HK
L M. & quante volte O mifuraF G, tante vnita fiano inP. adunque P moltipli-
cando O ha fatto F G . ma etiandio E moltiplicando D ha fattoFG , & per6 co-
meEdP,cofiOaD. &perche dall'vnitd fono continuatamente proportionali

A B CD,&doppo I'vnita A ¢ primo, niun’altrc mifurera D fuor che A B C; &

raD.macomeOaD
ogni num

. ero primo ad ogni numero , quale egli non mifura, ¢ primo. & per
E P fono ? : I : o g

primi fra loro . mali primi fonaanchor minori di tutti , & li minori mi

: l‘ iy

{furano

131 .

{i pone O non effere il medefimo che alcuno diefsi A B C. adunque O non mifu
,cofi Ea P. onde ne ancho E mifureraP. & E ¢ primo. ma
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