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DIFEFINITIONTI.
2 4 I_ . 3

=7 L. folido¢ que'll.o s che ha lunghezza,
olf larghezza, & groflezza.

'L

' M'termine déi Toli.'do é‘lz'l fuperficie.

13 ks ¢

ey (Yo, 0108 olanns | : .
| o .1l Lalinearettae perpendicolare al pia
' 10, quando con tutte le linee rette, che la toccano , & fono nel
| foggetto piano, fagli angoliretti . ,

1

; S ¢ B o empag:
| Seil piano fi pote[fe rifoluere in linee rette , hauerebbe detto coft ,
 Quando con tutte le linee rette , dalle quali é.conflitmito il piano 5 fa
; gleangoliretts , allhora fara al detto piano perpendicolare . Ma perche
il piano anchor che [égato foffe infinitamente da linee rette, non fi rifol
ue in efte, [i contento della infinita delle linee per turtoil piano,eo» ci ag
Ziunfe le linee 5 che' toccano,accioché non fiano parallele . fe
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Siala linex A B al foggetto piano CDE F perpendicolare , < dal punto B tivinfi quante [i ;

o ssnidiielio }

vogliano lineerette nel medefimo piano BC_BD BE BE . faramo gli angoli CBA. |
e FI-'f 2 DB'f_ o3
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DB.A EB.A FB.A retti.r Jegliangoli CB.4 _ s U
| DB A EB A FBuA fianoretti, diremo lalinea A
A B effer perpendicolare al foggetto piano CDEF : 3
Z Thuy g . " 4
= 3 o N N NB \
1l piano al piano cretto, o vero AT T\
perpendicolare , quando in un pia- Pad =

no tirate le linee rette perpendicolari fopra il commun fega-
mento de piani , faranno all’altro piano perpendicolari,

IL COMMUNDINO.

Sia il piano A B C D retto , 0 vero perpendico
lare al piano BE F C : & fia il loro commun fega-
mento la linea retta B C : < nel piano BE F C ti-
vifi la linearerta 6 H perpendicolare alla B C, fa-
rala G H perpendicolare al piamo ABCD .ma
fela G H fia perpendicolare al piano A E C D, fa
ra anchor alla B C che é commun fegamento delli
due piani, perpendicolare. < [imilmente auncrra
[fenell’altro piano fia tiratala K H perpendicolare
alla BC.Ma hora pongafi il conmmun fegamento di die piani effere vna linea retsa, il che f§ di
moflrera difotto .

V.

L'inclinatione dellalinea retta ad vn piano, € quando dal ter
mine fublime della linea retta tiratala perFendicolare al pia-
no, & dal punto fatto tirata vn'altra linea {in'al termine di effa
pofto nel piano , 'angolo acuto, che i contiene dallalinea tira-
ta & dallalinea che fta ferma.

IL COMMUAUANDINO.

Siala linearetta A Binclinataal [oggetto pia

' 10 C D EF , & dal punto fublime A al medefimo s
 piano tirifi la perpendicolare AG,cr giungafi BG.
fara l'angolo acuto A B G Uinclinatione della li-
nearetta ABalpianoCDEF . c F

VI S el

3. . . . ' » 5 E
L'inclinatione del piano ad vn |

altro piano ¢ 'angolo acuto, cheficontiene da linee rette; l'g.
quali al commun fegamento de pianifono tirate ad angoli rett!
- nell'vno &laltro piano. « 54" 4




| E ADF effer [imilmente inclinato ,come il pia~
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IL COMMUNDINOQ.

_ Siano due piani inclinati fra loro ABCD e
E A D F,de qualiil commun fegamento fia AD . B © 5l

& prefoin effa 4 D qualunque punto G, tirinfi dal
G ad angoli retti nell'vno cr laltro piano G H
G K. fara l'angolo H G K Tinclinatione del piano
ABCD alpianoEADF. A

le.

Il piano al piano {imilmente ¢ detto inclinarfi &I'altro alf’a]

tr0,, quando gli angoli della inclinatione fono vguali fra loro ,

-

IL COMMUNDIN O. (1

Siano due pian: inclinati fra loro ABCD
E ADF, comedi [opra; & fiano due altripian
mclinati LMN O P LO Q,linclinatione de qua
lifialangolo SRT : & fiano gli angoli HGK
SRT wguali . fi dird il piano A BC D al piano

#0LMNOalpianoPLO L.

VIIIL

I piani paralleli fono quelli, che non fi congiongono mai
infieme .
IX.
Le figure folide fimili fono quelle , che fi contengono da pia
ni {imili, vguali dinumero. |
Le figure folide {imili & vguali fono quelle, che fi contengo-
no da piani fimili,& vguali dinumero , & grandezza. *
XF.
L'angolo folido ¢ l'inclinatione de piu che di due lince, le
uali fi tocchino & non fiano nellamedefima fuperficie con tut

telaltre linee , 0 vero I'angolo folido ¢ quello , che {t compren- |

de da pil1, che da due angoli piani , che non fiano nel medefimo
piano, & {i terminino ad vn punto -

So G I 0L 4 8

|

L

Euclide cvuole L angolo effere nell'inclinatione 5 mai Stoick dicono |

Linclinatione i.f't'c:[]?t ¢ffere Langolo , ma Euclide drittamente 5 pem'a..
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| che ogni angolo ¢ inclinatione delle grandexze ad wn punto, guer,
diffinitione ¢ imperfetta, “conciofiacofa che l'angolo della quarmquﬁ,‘:ﬁ
della [phera fi comprenda da pitische da due Juperficie , manon pian, |
& il mexo cano non falangolo folido alla cima, perciocke J¢ quelly 3..
iango/o,etianlio la cima del cono fara angolo..onde l'angolo ﬁ/{g’aﬁ' o
' flitaira ¢ da due [uperficie, ¢ da v za. il che certamente é"v'c}o.ﬁr;
E 9 z dunque méglio diffinive Langolo folido linclinatione della gr’drzdé'r(KJ
o delle grandezze ad -vn punto . 11V ;
~ X11.
|+ Lapyramide ¢ yna figuraifolida comprefa da piani, la gifale!
-da yn piano {i conftituifce ad vn punto . UD O
B dstads XL
- 11 Prifina ¢ vna figura folida comprefa dd piani,de qualidue,|.
' che fono oppofti fono vguali, & {imili , & paralleli, ma glial-

tri fono parallelogrammi - prrie

#
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IL COMMWNDIN O

| Li Prifimi i dicono nen folo quellisc’hanno le bafi triangolari,cone volfe il Campano,il qua-
{ le gli chiama corpi feratilt. matueti quelli ¢hanno i pian: oppoftiso tridateri o qibadiil aten’, o
| pentagoni 5 0 di pitr lati, & vguali & [imiliyma gli aleri paraliclogrammi, il che appare mani'
| feftamente da quello, che fi tratta & nel prefonte Ubro, &r in quelloyche fegue. Gli altri Pryf
{mi il Camparo impropriamente chiama colomne latrate , fi come anche i coniy D yramidiroton)
de, & j.cylindri , colonye ioronde . i G T gl 48
LT VA JJ il . - XTI b ;
' Lafpherac vna figuracomprefa , quando il mezo cerchio fi
‘girad’intorno al diametro , che fta fermo fin‘atanto, che fia ri-|
@A Lid Slisd : < hA o & 1 R~ . «\ (N
‘portato di nuouo al medefimo luogo , dal quale comincio a-
‘mouerfi . E
XV.
_eonsing o LD O it i
. L’affe della fphera ¢ vnalinea retta, che fta ferma, d’intorno
alla quale il mezo cerchio figira.
Il centrodella fphera¢ il medefimo , che del mezo cerchio-
' o ' X V1L
’_ ~ 1ldiametrodella fphera ¢ vna lirea retra,che paffa perlocen
tro , & dall'vna &l'alera parte ¢ terminata dalla fuperhcie dclla: |
a {phera. ) ' i '

| 3 , “ 1 x V:II lr. © ¢l {
5 ~ Ilcono & vnafigura comprefa, quandé , ftando fermo vn lato,
I del triangolo rettagolo, di quelli; che fono d'thmO.aH 3980!.0
‘ rettosil triangolo 1 gira fin'a tanto,che dinuouofiar A
\ ‘ o m cdefim
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| ‘medefimo luogo ,dal quale comincioa mouerfi, & fela linea ¢
" | retta, che fta ferma ¢ vguale all'altro lato , che {i girad'intorno :
| all'angolo retco, il cono fara rettangolo, o uero orthogonio,
| ma [¢ ¢ minore, {ard ottufiangolo, & fe maggiore fard a- o
| cutiangolo. o scbg et

e P g, 3 .
- L7affedel cono ¢ lalinearetta, chefta ferma, d'intornoalla
qualeil triangolofi gira .. | | .

. A TRENGAY ) DA EORETY D bR .
. Malabafe ¢ il cerchiodefcritto dalla linearetta, che figira.
B3 R0 BRI R 300 ’ R 2R
B slngods  svos Gl SHE Y @ - BiR Bp grang i o vty
4 ! \ 5 L, AR S .
ECREE | LVBARATR B BHELE ) { \ f

Hora dimoStreremo in che modoil cono fia orthogonio o evero hab.
| biaalla cima Langolovetto. ) RN \ -
. Siailtettangolo orthogonio A B C ;j¢’habbialan - -
goloretto A B C, & lalinea retta BC vgualeallarer |
ta A B. Dico nel punto A conftituirfi angolo retto.
prolunghifi 12°C B fin‘al D': & pongafiiz B D vgua- °
leallaC B, & giongafi A D:ondcperchela A Bev=
gualealla B C, faraT'angolo B C A vguale allango-
loB A C, & ciafcuno di efsi ¢ lametd d’vnretto, po
nendofi retto A B C. & perla medefima ragione
1 B AD¢élametd d’'vn retto . tutto dunque I'angolo
D A Ccretto. & pero intorno alle A B C fi ¢ deferit
to vn cono orthogonio, cio¢ ftando fermala linea
 retta A B, & giratad’intornola A C fin’d tanto che
fiaripofta al medefimo luogo, dal quale comincio 4 mouerfi . girandofi dunque
le AC CB,&ftandola A B ferma, ¢ neceflario, che nel girare lalinea recta AC
conuengaallaretta A D, eflendola C B vgualeallaB D, &il cerchio defcritto
dal punto C, fara labafe del cono, che {i fa dal triangolo A B C ,& il diametro
di quel cerchio, fara labafedel triangolo A € D , che hal'angolo D A Cretto. &
{eil cono dalla cima A iadiuifo per mezo fino alla bafe,le fuperficie delle portio
ni non {aranno altro , {e nonil triangolo A D. C, che € orthogonio . onde anchor
la cimadel cono fard orthogonia. ma{el’angolo B A C fia maggiore della meta
delretto, fara per la medefima cagione anchora I'angolo D A B maggiore della
meta dcl retto , & D A C maggioredelretto, cioc ottufo, & il cono {ara ottufi-
“angolo, 0 uero alla cima hauera 'angolo ortufo . {e finalmente la B C fia minore
della A B, fara l'angolo B A C minore dellametd del retto . adunque per le cole
che fi fono dimoftrate I'angolo D A C {ara minore del retto , cio€ acuto , & il co-
no fard acutiangolo : :

' g {

IL COMMUANDINO.

Euclide folamente ba difniti i coni & eylindrivetti , & i preflo ba infegnato il nafcimen- |
- toloro . ma a noi € piacciuto il nafcimento ditutti vaiuer(ulmente [piegare per quello , che ne
‘!!”"ﬂ?[{“m‘-‘dpﬂﬂonio,‘@'ASereno. JUE AR \g LAV
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| 'Seda éu‘-ﬂc/ye piééip‘éﬂk 'cﬁ'ii"“c‘or‘}zﬁfré;zg‘a'{z'él ccl"'rc/.fsz.‘ > the non fia nel
| medefimo piano,nel guale ¢ il panto; tiratactna limearerta , o pro-
| lungatadallvna ¢ Laltraparre ,, ffando fermoil pum“o;,. Jia girata
: d intorno ;t'/.[af;_circg;zée‘r‘e.‘;‘z:v del (kc:rc/.no > [in tanto ch.e torni @ szd luo-:.
g0, dal jua/e comincio a mouerfi : la Juperficie dq/c‘;.jztta dalla linea ret.
ta, la quale ¢ composta di duc [iperficie , adattate infieme alla cima 7
delle guali [ vna g9 L altra crefce infinitamente, allun gandoft infinita-
mente lalinearetta , chela defcrine 5 chiamo fuperficie conicay ¢ la
Jua cima , il punto che 2d ferno ; & Caffe lalinearetta , che Paffaper
| lopunto , & per lo centro delcerchio ; ¢~ il cono chiamo la figura conte
nuta del-ecrchio ¢ dalla fuperficie conica,che ¢ frala cima ¢selaciveon
| ferenxa del cerchio 5 la cima del cono , il punto che e anchor cima della
[uperficie conica . L affé lalinearetta, che dalla cimaé tirata [ino al cen
tro del cerchio s & labafeil cerchio isteffo .
Delli coni thiamo retti quelli ¢ hanno li lor affi ad angols retti[opra
le bafi , ¢~ cont Jfcaleni guell , che' non hanno gl affiad angols retti
e AN

11 qual lnogo dichiarando Eutocio coff [crine .
Siaitcerehio A B il cui centio C, & vn punto g
[ublime Ds&-giunta-DB prolunghifi infinitamete dal e /
Pyna & Ualtra parte alli puntiE F .fe dunque la limea DY
retta DB [i giri nella circonferenza del cerchio 4B, in \

[irio a'tanto s chél piito B torni a quel lnogo , dal qua
le comincio @ moverfi , defiriuera vna fuperficie com
pofta di due fuperfiare , che fi toccano nel punto D . \
} | ~
3 . B
u\

P

e —

quella chiamo fu!)crﬁcie conica , la quale crefee infini

taméte prolungadofi infinitamente la linea retta DB, A

che la defevine . la cima della fupérficie dice il punto / ¥

D& Uaffe lalinearetta D C. il cono chiama vna figu 5

| racontenuta dal cerchio A B, & da quella fiuper- p b -
ficie ; che D B folamente defcriuc . la cima del cono il

puntoD - Vaffe D C . & la bafeil cerchio 4 B. ha fe

D € fard perpendicolare al cerchio , chiama cono ret

to, & fenon fara perpendicolare , cono'fcaleno .
“Tlcono fealeno fi deferinera ,; quando dal éentro

del cerchio fi innalzi vnalinea , che non [ia perpendi

. colare al piano di detto cerchio, &~ dal punto fublime

 dellalinea alla circonferenza del cerchio fia tirata |

- vnalinearetta, la quale flando fermoil punto , fi gi- 5 £ S ‘
 rid'intornoad effa circonferenza . percioche la figu- ‘
| racomprefa fara cono fcaleno-. ¢ R 2 NCIRAET |

. preja ) . € dunque manifeflo
che la lineagivata d’intorno alcuna

o <

ety voltafifamaggio .. - St ks
ve , alcuna wolta minore , & alcuna volta vguak‘fgi:; altri & altri puntidel cerchio. |

e
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| XX |
- Il eylindro ¢ vna figura comprefa,quando ftando fermovala |
todel parallelogrammo orthogonio di quelli, che fono d'intor- |

noall angolo retto,il parallelogramo fi gm,mﬁno atatochedi

nuouo torni al medefimo luogo, dal quale comincio a mouerfi.
X1

L'affedel Cylindro ¢ la linea retta,che fta ferma, d'intorno al
 la quareil parallelogrammo figira.
i " XXIIL

Labafe i cerchi defcritti dal'idue Jati oppotti, chefi girano.

é IL COMMANDINO:

k.o sid i parallelogrammo rettangolo .4 B C D 1< flando fermo il la-
| to A B, mtendajz i lato C D girarfi fin che torni a quel luogo, dalqua
' le comincid a mouerfi 5 fara la figura drferitta , il cui affe € la linca D N
retta A B, che fla_feria , & labafe i cerchi medefimi deferitii dall
punti C D intorno a icentri B A.

Dl S EZREXRD,

Se di due cerchi cuguali ¢ parallels 5 i diametri

eﬁmdo tuttavia paralleli fraloro  fi ? girino ne pia- / |
7t de cerchi d'intorno al centroche fia fermo , (o in-C Cf/

feeme [i giri lalinea retta, che congw(rze 1termini

de diametri dalla mea’cﬁma parte fin'd tantoche di -

- nuono torni al luogo , dal 7;14/8 comincio a mowerfi, la fu perﬁae che [t

defcrive dalla linca retta girata, chiamift fuperficie C )!lmz{r:m > laqua

le cref einfinitamente prolungandofi mﬂmtammte lalinea, che la de._
Criue .

f 1l Cylindro,la ﬁgum contenuta da cerc/n ])araﬂelz, & a’al/a f perﬁ

cie C _ylma’rzm c/yc ¢ poﬂa fraguells .

La bafe de Cylindri,i cerchi medeftmi.

Laffe lalinea retta , che pafla per li centri de cerchi,

| ILlaro del Cylindro,la linea che effendo retta,¢or nella [ perficie del |
(% ylma’ro tocca amendue le bafi, la quale anche girata dicemmo pocoin |

nanzi defcrinere la fuperficie del [ “ylindro,
De Cylindyi fi chiamano retti quelli, c’hanno i lor affi ad angoli ret-

ti fopra lebafi , ¢~ fealeni quelliyche non bamza i lor qﬂ‘ ?ad 4ngolz rm't
f pra ebaf : } i

GGg “Tconi

6o

e N
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XXIIIIL B

I coni & Cylindri {imili fono quelli, de quali gli afsi & dia- |
metri delle bafi hanno la medefima proportione.. S

IL COMMUANDI-NO.

Tuttili coni & Cylindri fimili cofi retti come ftaleni diffinivemo in quefto modo .

I coni & Cylindri fimili fono , quando per li loro afsi menati i piani ad angoli
rettifoprale bafi , i communi fegamenti di detti piani, & delle baff,contenendo |
con gli afsi vguali angoli, hanno fraloro la medefima proportione , che gliafsi.

XXV.

] =

I1Cubo ¢ vna figura folida contenuta da fei quadrati vguali.

XXVI

Il Tetraedro 6 vero Pyramide ¢ vna figura folida comprefa
da quattro triangoli vguali & equilateri.
XXVIL

L'Ottaedro ¢ vna figura folida comprefa da otto triangoli v-

guali , & equilateri. -
XXVIII.

11 Dodecaedro ¢ vna figura folida, che ¢ contenuta da dodici
pentagoni vguali, equilateri, & equiangoli .

XXIX.

)

,LfIc,‘ofa\edro ¢ vna figura folida che & comprefada venti trian.
goli vguali & equilateri. A\

-~ THEOREMA I. PROPOSITIONE I

Dellalineanon ¢ parte nel foggetto piano, & parte invn pia-
no eleuato. S \
Percioches’egli € pofsibile, yna parte AB

dallalinearetta A B fia nel foggetto piano, G
&la parte B C nel piano eleuato . faravna li- ;
nea rerta continuata nel foggetto piano per oo,
J diritto alla A B, &fiala B D.adunque a due ¥ > en .-
L linee rette date ABC ABD ¢ commune _A‘ ' '
la portione A B, che non ¢ pofsibile, percio

@ __

che vna linea retta convn’altra linea retta
' non conuiene in piud'vn punto , alcramente




R T R T T e

|

Telinee recte conuerranio infieme . adunque della linea retta non ¢ parte ne| Q;g‘?,
getto piano, & parte inva piano cleuato. J !

B e At oung 3\ N ARl S T e S swnisasvan

s-‘ £ 3 -~ - _

Adungue adue linee rette datc ABC ABD¢
commune laportione A B, che non e pofsibile]
percioche a due Lnce veete non ¢ portion commune, & s'e-
glié poffibile, fix alle due liyeq rette ABC ABD la
portion commune A B , & piglifi nella linea retta A B C
il centro By & Vinternallo B A 5 ¢ deferiuafi il cerchio A » / -
A E F. perche dunqise B é centro del cerchio AE F > r
per Bfiétiratalalmearetta A B C, fara la A B C diame \
trodel cerchio A E F, & il diametro [ega per mezo il cer
chio . adunque A E C ¢ mego cerchio . fimilmente perche
B é centro del cerchio A E F , & per B € tiratay nalinea F
retta ABD,farala A B D diametro delcerchio AEF,

& [i ¢ dimofiratala A B C diametro del medefimo cerchio, oy li mez; cerchi del medefimo cer
chio fono vguali fra loro. adunque il mezo cerchio A E € é wgual e al mezo cerchio AE D , il
minore al maggiore, che non € poffibile. non é dungue a due linee rette vna portion commune,

 ma differente . & pero non é pofsibile che ad yna linea retta terminata fia continuata divitta-

mente vi'zltra linearerta per cofe che fi fono dioftrate , peirche 2 due lince rette non € una li
nearetta commun portione.

Alcramentcle lince rette conuerranno infieme é manifeflo che comuencndo le linee
rette, i loro fini anchora conuengano inficime. & fe cofi &, due Linee rette che babbiano i mede
Jomi fini conterranno vn [hat.o , che non é poffibile . '

THEOREMA II. PROPOSITIONE IIL

’

S; dpelinee rette fi _f'eghinq fraloro, fono in vy piano, &
ogni triangolo confiftein vn piano.

Duclinec rette AB C D feghinfi fra loro nel
puntoE . Dicole AB CD eflerein vn piano, &
ogni triangolo confiftere in vn piano. piglinfi
nellc E b E Cquaifi vogliano punti F G, & giun
ganiC B FG; &tirini FH GK. Dico prima
il triangolo EC B effere invn piano. percioche
fe del triangolo E B C vna parteFH C 6 vero
G B K¢ nel foggetto piano, & larimanente nell’al
tro piano, {ard anche divna delle lince EB E C ¥ G
parte ncl foggetto piano, & parte nell’altro. & fe
deltriangoloE C Bvnaparte FG B C fianel fog
getto piano , & la rimanente n<ll’altro , di amen-
duc le linee rette EC E B yna parte fard nel (og-
getto piano , & vna nell‘altro. 1l che dimoftram- 3
mo eflerc inconueniente. adunque il triangolo EBC € In vn piano. & in qual pia-
no ¢il triangolo E B C, nelmedefimo fono amenduc le lince rette EC EB , &in

h
-
=
-}

teAB CD fonoinvn piano, & ogni triangolo confifte in vn piano.

quale amendue e EC E B, nel medefimo fonole A B C D.adunque le linee ret |

—

GGg 2 § CHO-
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L’intentione ¢ di dimaStrare le linee vettdg che fi fegano fra loro ef
fere in cun piano . ma perche cio fi dimoStraper meRo del triangolo , i
: N agginnfe; & ogi triangolo confiSte in vn piano . v '

THEOREMA III. PROPOSITIONE II1.

Sedue piani fifeghino fra loro , il commun fegamento ¢

vna linea retta.

Due piani AB B C feghinfi fraloro,& il commun
fegamento loro fialalinea D B. DicolalineaD B ef
fere retta, percioche fe non fia cofi, tirifi dal punto
D al B nel piano A B JalinearettaD E B, & nel pia-
no B ClalinearcttaD F B. faranno li medefimi ter-
mini di duelinecrette DEB DF B, & effe conter-
ranno vn fpatio, che € inconucniente.adunque le DE
B DFB non fono linee rette . fimilmente dimoftrere
mo niun’altra,che fitira dal puntol> al B efiere retta,
fuori, chelaD B, cio¢ il comun fegamento de piani
AB BC. fedunque due pianififeghino fraloroil :
commun fegamento , faravnalinearetta. R |

R TT——
e

THEOREMA IIII; 'PROPOSITIONE IIII.

Se vna rettalinea a due linee rette, che f{i fegano fraloro,
nel comune fegamento ¢ perpendicolare , fara ancho perpendi-
colafe al piano , che pafla perle dette linee.

. Siala lincaretta E F perpendicolare a due linee
4 rette AB CD, che nel punto E fraloro fi fegano:
- &fialaperpendicolarealzata fopra il punto E. Di
colaEF etiandio effer perpendicolare foprail pia
no, che paflaperle AB CD. piglinfile linee ree
| te AE EB CE EDvgnalifraloro: & per E tiri
| filalinearetta GE H in qualunque modo; & giun’
| Fanﬁ AD CB. poidaqualfivogliapuntoF tirin_
fileFA FG FD FC FH FB. &perche dueli’

- | neerette AE ED fono vgualia due linee rerte
4.delpimo.] CE EB, & contengono angolivguali, {ardlaba
: {e ADvgualeallabafeC B, & il triangolo A E D vguale al triangolo CEB. a-
: dungueanchor l'angoloD A E ¢ vguale all'angolo E B C;&l'angolo AE G év-
i gualeall'angolo B E H. fono dunque'due triangoli A E G B E H,che hanno due
8 angolivguali 4 duc angoli I'vn alFaltro, & vn lato A E vguale ad vn laro E B,che |
" edintornod gli angoli vguali. onde haueranno gli altri lati vgualid gli altri lati. |
&peroGEcvgualeadEH, & AGaBH. &ecffendola AE vgualcallaEB, & |
. del primo {12 F E commune , & ad angoli retti, fard la bafe A F vguale alla bafe FB. & per
lamedefimaragione anchora la CF fara vguale ala FD. oltre i ci6 petchela AD |
i€ _vgualc allaC B, &)a AFallaF B, farannoleducF A AD vguali alle ducF B |

IH 2 . . BC, i

——
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-, l'vnaall’altra, & fi € dimoftrata labafe D F vguale allabafe F C. adunque

1aanchorla AF é vgualeallaF B .le due dunque F A A G fono vgualialle due
B BH, &langoloF A G ¢ vgualeallangoloF B H, come fi ¢ dimoftrato. on
elabafc GF ¢ vgualeallabale F H. Et perche fi ¢ dimoftratala G E vgualeal-
JaEH, &laF E ¢ commune, {aranno ledue G E EF vguali alledue HE EF:
| &labafe HF ¢ vgualeallabafcE G .I'angolo dunque G EF ¢ vguale all'angolo
| HEEF : & pero amendue gliangoli GEF HEF fonoretti . adunque la F E alla
| G H tiratain qualunque modo perE fa gli angoli retti, fimilmente dimoftrere-
| molaF E con tutte le linee rette, che la toccano ; & fono nel foggetto piano,fare
© | gliangoli recti. mala linearetta ¢ perpendicolare al piano , quando con le linee
| rette, chelatoccang , & [ono nel medefimo piano,fa gliangoli retti. onde laFE
¢ perpendicolare al foggetro piano . mail {oggetto piano € quello, che paffa per
lelineerette AB C D .adunquelaF E fara per pendicolare al piano , che pafla
perle AB C.D.il perche fe vnaretta linea a due lince rette, che fi fegano fra lo
| ronel comun {egamento € perpendicolare, fard anchor perpendicolare al pia-
| no, che pafia per le dette lince.

-

.. THEOREMA V PROPOSITIONE V.

o] R LS )
-+ Sevnarettalineaa tre lineerette, che fi to.cc?»o fraloro nel
commun fegamento ¢ perpendicolare, franno I€ dette trelinee
| invn medefimo piano.

La linea retta A B fia perpendicolare &
tre linee rette’ BC B'D B E nel toccamen- A
toB.Dicole BC BD BE effercinvn pia :
no.fiano, {épero ¢ pofsibile; le BD BE
nel foggerto piano, & la B Cinvn piano e- :
Ienato : & il piano perle AB B C prolun- c
ghifi. fara il commun fegamento nel fogget \
- to piano vnalinearetta. faccia BF. fonodi

- que invn piano, che pafla per le AB BC
tre lincerettc AB BC B F. & perche la / D

' ABé perpendicolare all'vna & l'alra BD B
. BE,fara anche perpendicolare al piano,che

paflaperle DB B E. mail piano, che pafla
perleD B BE ¢ piano foggetto. adunque .
| 1a A B ¢ perpendicolare al foggetto piano . & perd fard perpendicolare d tutte le
{ lince rette, chelatoccano,& {ono nel medefimo piano . ma B F che € nel fogget-
' to piano la rocca. adunque l'angolo A BF ¢ retto.& fi pone retto’angolo ABC.
| édunque'angolo A BF all'angolo A B C vguale. & fono nel medefimo piano,
| chenone pofsibile.laondelalinea B C non ¢invn piano elenato. dal che ne fe
{ guita, cheletrelineerettc BC BD BE fianoinvn piano. fe dunque vnaretra
| linea a tre linee rette, che i toccano fraloro nel commun fegamento € perpen-
| dicolare B (ajrannq le dette tre linee in vn medefimo piano.

J‘HEQREMA YI. PROPOSITIONE ViI.

s nogiog L0} ¢ :

_ ngoparallele fialoro. * L
incerctte A B C D fiano perpendicolari al foggetto piano. Dicola A B |

ellere

8. d¢l primo
Jangolo FAD ¢ vgualcallangolo FBC. & Ja A G fi ¢ dimoftratavguale alla BH. | '

 Seduelinee rette fono perpendicolari ad vn mede(imo pia- |

e

4 .dd pﬁmo'.

3. diffinitione.

3 diquefto.,

per Iantece-
dente.

3.diffinitione,

u,

e

!
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+ diffinftione.

4 .delprimo.
8. del primo .

lanrece-
enie *

2. di queito.

28. del urimo.
\

3. di quefto.

10. com. not .

cfiere parallela alia C D - tocchinole A B C Dil fogget-
to piano ne punti B D : & giungafi lalinearetta B D, alla
quale nel foggetro piano tirifila D E perpendicolare . &
poltalaD E vgualealla A B, giunganfi BE AE A D.
perche dunque la A B ¢ perpendicolare al foggetto pia-
no, con tutte le lince rette, che la toccano & fono nel fog
getto piano, fara gliangoli retti . ma l'vna & laltra BD
B'Ertoccala A B, eficndo nel foggetto piano. adunque
amendue gliangoli ABD A BE fono retti, per la mede
fimaragione anchora fono retti amendue CD B C D E.
& perchela A B ¢ vgualeallaD E, & la B D ¢ commune,
faraunoledue AB B D vgualialledue ED D B, & con
tengono angoli retti. la bafe dunque A D ¢é vguale allaba
fe BE. fimilmente perchela A Bévgualealla DE,; &la :
ADallaBE,leduc AB BE fonovgualialledue ED D A: &la bafe di efle AE
€ commune. angolo dunque A B E ¢ vguale all'angolo ED A.ma A B E¢ ret-
to.adunquecrettoED'A. & perolaED ¢ perpendicolareallaD A . ma erian-
dio ¢ perpendicolare all'vna & l'altradieffe BD D C. onde 1aE D ¢ perpendico
lare alle tre lince retcce BD D A D C nel toccamanto . & pertal cagione letrelj
neerette BED D A D Cfonoinvn piano, & in qual piano fonole BD D A, nel
medefimo cla A B, percioche ogni triangolo ¢ in vn piano. adunque € necefa-
rio,chele AB BD D Cfiano invn piano. & amenduc gliangoli ABD BDC
fonorecti. Ja A B dunque ¢ parallelaallaC D. onde fe due linee rette fono per-
pendicolari ad v medefimo piano, faranno parallele fra loro .

THEOREMA VII. PROPOSITIONE" VII.

Sedue linee rette fiano parallele, & nell'vaa & l'alera di loro
fi piglino quai fivogliapunti, lalinea retta, che congiunge

detti punti,fari nel medefimo piano,nel quale fono le parallele.
Siano due. linee retze parallele A B CD;
& in amendue piglinfi qual i vogliano pun

UEF.Dicolalinearetta, che congiungei 2 = -
puntiEF, cflere nel medefimo piano, nel

quale fono le parallele . fia s’egli€ pofsibile, G

In vn piano € lenaro , come EGF . & perla

E G F tirifi vn piano,il quale fari il fegamen = F D

to nel foggetro piano, vna linea rerra. faccia

comeEF. adunque due lince rette EGF EF ;
conterranno vn(}pario, che non € pofsibile. & percio quella finea retta, chee ti
ratadal punto E ad F non ¢ in vn piano eleuato . onde fard in quello, che pafia
per le parallele A B CD . fe dunque due linee retee fiano parallele, & quello che

fegue. il che bifognaua dimoftrare .

THEOREMA VIII. PROPOSITIONE VIIL

Se duelinee rette fiano parallele, & I'vnadiloro fia perpen- |

dicolare 3 qualche piano, I'altra anchora al medefimo piano
fara perpendicolare.

Siano due linee rette parallele AB CD, & vnadiefle A B fia perpcbdico!;rc i

al

— e



A ‘Zﬁ'oggctto piano. Dico anchor 1a rimanente C D effere al

- | medefimo piano perpendicolare. tocchinole A B CDil 1
| foggetro piano ne punti B D. & giungafiB D . adunque,
[leAB CD BD

“LIB RO, VN DECIMO, §¢

onoinvnpiano. tirifila D E nel fogget
to piano perpendicolare alla B D,& pongafi la D E vgua-
lema A B, &

gionganiBE AE AD.&perchelaA B¢
perpendicolare al foggetto piano , anchor a rutte le linee
retee, che latoccano , & fono nel foggetto piano fard per-
pendicolarc . adunque amendue gliangoliABD ABE
{ono retti. & cadendo la BD nelle iince rette parallele AB
C D, farannogliangoli A BD C D B vgualtd dueretti.
mae retto A B D. adunque anchor C D B ¢ retto: & pero
]aC D ¢ perpendicolarealla B D . & perchela A B évgua
leallaD E, &la B D commune,le due AB B D fono vgua E
JialleducED DB, &l'angolo A B D ¢ vgualcall’angolo EDB.percioche amen
due fono retti. adunque labafe A D ¢ vguale allabafe B E . fimilmente perchela
ABévgunaleallaDE,&laBEalla A D, {arannoleduc A B BE vgualialle due
ED D A,l'vnaall'altra,&labafeloro A E ¢ commune. onde 'angolo A BE € v-

nale alPangolo ED A. & érctto A B E.adunque anchor ED A eretto. &1aED
¢ perpendicolare allaD A . ma ¢ perpendicolare etiandio alla B D . adunque an-
chor 12E D fara perpendicolare al piano,che pafia perle BD D A, & con tutte
le linee rette » che efiendo nel medefimo la toccano, fara angoli retti. malaD Ce¢
nelpiano che paflaperle BA A D, perche nel piano per le BD D A fono le
AB BD,&inqualpianofonole AB BD,¢laD C.ondelaED ¢ perpendico-
lare allaD C; & pero la C D ¢ perpendicolare alla D E. ma anchor 1a C D ¢ per-
pendiculare allaD B.. adunque 1aC D dduclinecretce DE DB, che fi fegano
fraloro nel commun fegamento D € perpendicolare . & pero ¢ perpendilare al
piano chepaffaperle DE D B.mailpiano per le DE D B ¢ foggetto piano.
adunque la C D al foggetto piano {ard perpendicolare.

THEOREMA IX. PROPOSITIONE IX.

Le linee parallele ad vna medefima , che non fono nel medefi
_mo piano, faranno altresi fra loro parallele -

S1ano amendue A B C D parallele allaE F, che
non fiano nel medefimo piano, nel quale ¢ effa.

' Dicola A B effere parallelaallaC D. piglifi nella = Z,
 EF qual fi voglia punto G, dal quale fi tiri laG H
erpendicolare allaEF ncl piano, che paffaperle  ® & P
EF A B,& nel piano, che paflaperFE CD tirifi
laGK perpendicolare allaEF . & perche laEF ¢ —%
D

ad amendue GH GK perpendicolare , fara an-
chora perpendicolare al piano, che pafia perle :
CH GK. &laF Ec¢ parallelaalla A B . adunque anche 1a A B é perpendicolare
al piano, che pafla per HG K. & per la medefimaragione la C D € perpendicola
raal piano perlaH G K. onde amenduele AB CD faranno perpendicolari al

b 1y dife

piano , chepaflaperle HGK. ma fe duelince rette fono perpendicolari ad. vn |
medefimo piano,faranno parallcle fraloro . adunquela A B ¢ parallelaalla CD. |

per Pantece-
dente..

29. del primo.

4 . del primo .

8 del primo.
4 diquefto.

9.diffinitione.

2, di quefto.
4. di quefto,

4._d-l.-qu'ﬁﬂ°.

per I'antece-
dente:

6. di quefio,

~THEO-




33 . del primo

I'anrece-
e

per lantece-
dente .

33. del primo
8. dcl primo :

: DE GLIELEM DI EVCLID.
/
THEOREMA X. PROPOSITIONE X.

\
Se due linee rette che fi toccano , fono parallelea due alere |
‘nee che fi toccano , ma non nel medefimo piano, conterranng

angoli vguali.

Siano due linee rette , che fi toccano A B B C, paralle
ledducaltre, che fi toccanoD E EF, manonnel mede-
fimo piano. Dico I'angolo A B C effere vguale all'angolo :
| DEF. piglinfile BA BC ED EF fraloro vguali, & , _~— | *~ =
giungii AD CF BE AC DF.perchcdunquelaB A |
¢ vguale & parallelaalla ED ,fard anchor la A > vguale
& parallclaalla B E . & perla medefimaragionela CF fa-
rd vguale & parallclaalla BE . amencduc dunque AD CF
fono vguali & parallele alla B E & quelle che fono paralle-

‘le alla medefimalinearetea, & non fono nel medefimo pia o -
no,ncl quale ¢ effa, faranno fra loro parallele. onde la AD

€ paralicla alla CF, & € vguale; & A C D Fle congiungo ! :
no.adunquela A C ¢ vguale & parallela allaD ) 2 perche duelinee rette AB BC
fonovgnaliadueDE EF, &labafe A C ¢vgualealla bafeDF, fard 'angolo
A B Cvguale all'angolo D E F.{e adiique due linee rette , che fi toccano fono pa
rallele d due altre , che fi toccano , ma non ncl medefimo piano , conterranno an

golivgnali . il che bifognaua dimoftrare .

&0 Gl 0 Lk b

LA CONVETRSA, Sefianodueangolicuguali ; contenuti
da linec rette , che non fiano nel medefimopiano , & Levna diloro fia
parallela ad vna di quelle,che contégono l’;mgo/o v gtm/e 5 la rimanen
te anchora fara parallella alla yimanente

I'L COMMUAUNDINO.

Siano due angoli vguali ABC DEF, & le linee

rette AB B C, che contengano I'angolo A B C,non fia- :
no nel medefimo piano , nel quale ¢ D E F ; ¢ fiala DE A aois,
parallela alla A B . Dico anchor la E F effere parallela il \
alla B C . percioche fe non ¢ la E F paralléla allaB C, [a 5 ; G
2& 7;;’altra ad eﬂl;: parallela . fiala E G . onde perche . \ é
ue lince rette , ¢ 5
schefitoccano A B B C fono parallele d i 57 et

due altre linee rette DE EG . che i toccano, ma non nel
medefimo piano ; conterranno angoli vguali . adunque
Pangolo D E G ¢ vguale all'angolo A B C .ma anchora angolo D E F fi ponevguale all ango
lo A B C . adunque langolo D E F fara vguale all'angolo D E G , il mmore al maggiore , che
non € poffibile . la E G dunque non ¢ parallel alla B C fimilmente dimoftreremo niun altrafuo

Zm ;}’; j‘;f_ E flﬁrfpmﬂela alla B C . adunque -la EF € parallelaalla B C . il che bifognaua

PRO-

—
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"PROBLEMA I. PROTOSITIONE XI.

5“*§ﬁ'a”ifﬁ'punto fublime dato tirare vna linearetta perpendico-

| lare al foggetto (plano :

- | Siaildato punto fublime A, &
- | fiadato il foggetro piano. bifogna
 del punto A, tirare vna linea rerta A
| perpendicolare al foggetto piano.

| tirifi nel foggetto piano vnalinee

| rettain qualunque modo BC: & z.
“dal punto A alla B C; tirifi la per-
 pendicolarc AD . fela A D fia per

c \r H
pendicolare anchor al foggetto
piano , gia fara fatvo cio che {i pro
- ponena, ma [eno,tirifi dal punto
| DlaDE perpendicolare alla B C \
! b D c

 nel foggetto piano:& dal punto A
allaD Evirifila AF perpendicola
re; & finalmenre perFririfila G H parallelaalla B C. & perchela BC ¢ perpen-
dicolare ad amenduele DA D E, fara anchorla B C perpendicolare al piano,

rd al medefimo piano perpendicolare . onde anchorla G H ¢ perpendicolare al

che effendo nel medefimo piano l2 toccano . ma A F la tocca, quale € nel mede-
fimo piano, che paffa perle ED D A.adunquelaG H é perpendicolare allaFA
& pero laF A € perpendicolareallaGH. &¢la AF perpendicolareallaD E. a-
dunquela AF ¢ad amendue HG DE perpendicolare. & fe vna retralinea 4 due
linee rette , che fi fegano fra loro nel commun fegamento € perpendicolare, fara
anchor perpendicolare al piano , che pafia per le dette linec . ondela F A ¢ per=
pendicolare al piano , che paflaperle ED GH. mail piano perle ED GH¢
| foggetto piano. adunque la AF al foggetto piano € perpendicolare. & percio

da vn punto fublime dato A fi ¢ tiratavna linea retta A F perpendicolare al fog
getta piano. il che bifognaua fare .

PROBLEMA II. PROPOSITIONE XII.

- Dal punto che fia in vn piano dato conftituire vna linea retta
| perpendicolire al detto piano .
| _ Siaildato piano foggetto ; & vn punto, che ¢in ef-
| fofia A . bifogna dal punto A conftituire vnalinea ret
| ta perpendicolare al foggetto piano. intendafi qual-
che punto fublime B, dal quale fi tirila B C perpendi-
colare al foggetto piano, & per A tirifila A D paralle
aallaB C . perche dunque duc linee retre fono paral-
cleAD CB,&vnadi efle BC, ¢ perpendicolare al
ggetto Rianao; anchor la rimanente A D, fari al fo
1ano perpendicolare.. la onde dal punto , che ¢
1ano dato, fi ¢ conftituita vna linea retta per-
detto piano . il che bifognaua fare .

._..‘\).Ii d

chepaflaperleED DA, &¢laGH parallelaad efla, & fe fono duc linee rerte | :
parallele, I'voa delle quali fia perpendicolare a qualche piano, l'alcra anchorafa 8-di queflo.

l

11.del primo .

11 del primo .
12 del primo.

31. del primo .
4.4di queflo,

piano, chepaffaper leED 1 A, & pero ¢ perpendicolare d tutte le linee recte,, 2 -4iffinitione.

4-diquefto,

per Pantece -
dente
13. del primo .

s.dithﬁo.

» ; : S HHL - LHED-
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THEOREMA XI PROPOSITIONE XIII l

_Dal punto che fia in vn piano datonon fi conftituiranno dye
linee rette perpendicolari al detto piano dallamedefima paree., |

S’egli € pofsibile,, dal punto A cheé G T A
nel dato pianoconftituifca(i due lince ret strisegid Al Sk gt

' Al t€ AB AC dalla medefima parte perpédi 5733 g
3. di quefto colari ad eflo: & tirifi vn piano perle BA N\ &lonibn
A C, che fard il fegamento per lo punto . Sl

4 Anelfoggetto pianovna linea retta. fac ; N g B0

2 cialaD AE.adunquelelincerette AB - 2 g |

A C D AE fonoinvnpiano. & perche :
3. diff: la C A ¢alfoggetto piano perpendicola 2 s
re, fara perpendicolare a tutte linee cette, che eflfendo nel medefimo piano la
+\. | toccano. maD A Elatocca, che ¢ nel foggetto piano. onde 'angolo C A E ¢ rer
B to.perlamedefima rqgione eretto B AE. 'angélo dunque C AE ¢ vzuale &
B AE, &fonoinvn piano. che:non ¢ pofsibile . la onde dal punto, che fia in va |
.11, | dato piano non fi conftituiranno due linee retre perpendicolari al piano dalla
| medefima parte . il che bifognana dimoftrare. ,

IL COMMUANDI NO.

: A" | EttirifivnpianoperleB A A Cj percioche fono per la feconda di quieflo le linee ver-
| teBut A Cinvnpiano.

|

§ DGIaH 10+ Bl ok

B . Chenon € pofsibile] percioohe farebboro etiandio parallele, effendo al medefimo perpen
| dicolare , ¢ (i congiumgerebbono in fieme , che ¢ inconueniente , farebbono dico parallele per

la fefta di queflo.
THEOREMA XII. PROPOSITIONE XIIIL

Quei piani fono paralleli fraloro , alli quali la medefima li-|

nearetta ¢ perpendicolare .

Sialinca rettala AB perpédicolare all’'vno & l'altro BN Ko
piano CD EF.Dicodetti pianieflere paralleli. &
{e non ¢ cofi, prolungati {i congiungeranno infieme. /
3.diquefte. | congiunganfi & facciano il commun fegamento la &

; linea retta GH. & in efla GH prefo qual fi voglia pun €
toK, giungani AK BK. perche dunquela AB €
3diff. | perpendicolarcal piano EF, fard perpendicolareal

.| 1aBK, effendo lalinca retta nel piano E F prolunga-
.+ ., | to.ondelangolo A BK éretto. & ‘perlamedefima
a ragione B A K ¢ retto, & del triangolo A B K due an
goliABK B AKfonovgualid due retti, che non
¢ pofsibile . adunque i piani CD EF, prolungati
non fi congiungeranno infieme & perd € neceffag o R S
rio, cheCD EF fiano paralleli . ond¢ quei pianifo- ~ *  f
no paralleli fraloro, alliqualila medefimalinea recta é perpendicolare . ilche |
bifognana dimoftrare .

sadiounih 4
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B
| nelle quali fa Uangolo minore del retto . & perle A B B Gti i
| rifiwn'altro piano , del quale ¢ del piano C D fia il commun
: cuto';l)rolﬂnganﬁ 1 puani , (i cangiungeranno inficme finalmen B

G
B
| tele lineevette BG A H . onde etiandio effi piani i conginn-
geramio . mafz.pongano paralleli, che noné poffibile . nan é :
¥
punto B al piano che paffaperle DE EF la "
perpendicolare B G, che tocchiil piano nel ’
. punto G:& per G tirifi laGH parallela alla D NF

: ’* parallelo al piano perle D E EF; & percio fe due linee rette che fi toccano fiano
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P S e T LT O, _ |
LA CONUETRSA, Seduepianifonoparalleli , lalineayer
ta, cheé perpe_ndicola‘re ad wno di quelli , fara anchor penpendicola-

| e al rimanente.

IL COMMUNDTIN O.
Siano due piani paralleli C D E F, & vna linea retta AB
fia perpendicolare al piano , C D. Dicola A B cffere anchor
perpeodicolare al piano E F . percioche fe noné perpendico-
larc » tirifi nel piano E F la linea retta B G da quelle parti , €

fegamento la linearetta A H . & perche Pangolo A B G ¢ a-

dnnque la A B non perpendicolaie al piano E F 5 & peroé
neccffario , che fia perpendicolare,i che ci babbiamo propofio !
da dimoftrare.

THEOREMA XIIL PROPOSITIONE XV.
Se due linee rette che fi toccano {iano parallele a ducaltreli-
nee che fi toccano , manonnel medefimo piano, anchori piani

che paflano per le dette linee faranno paralleli fra loro .
~ Due lince rette che fitoccano AB BC fia
no paraliele d due alere che fi toccano DE B

EF, & nonnel medefimo piano. Dico i pia- o)’
niche paflanoperle AB BC DE EFfefi i / 2
E
H

prolunghino congiungerfi infieme. tirifi dal

/

K

ED ,&laCK parallelaallaE F. perchedun ,
quelaB G € perpendicolare al piano chepaffaperle DE EF, fard anchora per

amendue G H GKlatoccano , chefone nel medefimo piano . adunque I'vno &
laltroangoloBGH B GK ¢ retto. & perchela B A ¢ paralicla alla G H, glian
goliGB A B G H fono vgualiddue retti, & B GH ¢ retto. adunque anche
G B A fardretto ; & perolaG B ¢ pereendicolare alla B A, & per la medefima ra
glonela G B ¢ perpendicolarc allaB C . effendo dunquela BG perpendicolare
alle duelineerette B A B C, che fi fegano fraloro, farid anchorla B G perpen-

| dicolare al piano che paffa perle AB B C., & perla medefima cagione,la B G

€ perpendicolare al piano per le HG. GK,ma il piano per le HC GK ¢ quello, che
pafia perle DEEF.onde la BG ¢ perpendicolare al piano,che paffaperle DE EF.

, : , ahi forlo patalieli fraloro, alli
| qualilamedefima linea retta € perpendicolare.€ dungie il piano perle A B B'C

A

paralleled due altrelinee che fi toccano,ma non néllmedefito piano , anchori |

- | p1ani che paffano per le derte linec faranno patﬁlie}i fraloro. il'c

e bifognaua di |
o Nt A5 EVE * 1

Woit sHd sl X 2 e 0y

: e 08 B TR

& fi¢ dimoftrata etiandio BG perpendicolare al piano'per1¢ AB BC:& ¢ perpen :
| dicolare al piano per DE EF.adunquela B'G ¢ perpendicolate’ad amendue 1i
| p1ani che paffano perle ABBC DE EF.ma que‘i-ug;

pendicolare a tutte le lince rette, che latoccano ;, & fono nel medefimo piano.& 3-diff.

29 del primo

4. diqueflto.
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| fegamenti fiano EF G H. Dicola EF effere =
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THEOREMA XIIIL PROPOSITIONE XVI.

Seduc piani paralleli fiano fegati da qualche piano,i commy

ni fegamenti loro faranno paralleli.
Due piani paralleli AB CD fiano f{egati
da qualche pianoEF G H: & iloro communi

parallelaalla G H.percioche {e non € parallela,

prolongate[e EF G H fi congiungeranno in-

fieme ¢ verfo le parti F H,0 verfo le parti E G.

prolunghinfi prima verfoleF H : & congiun-

ganfi nel punto K. perche dunque 1a EFK ¢ nel "
piano A B, & tutti punti, che {i pigliano nella B
E F K {arahno nel medefimo piano. ma il pun- A
toK¢é vno di quelli. adunque K ¢ nel piano
A B. & per lamedefimaragione K ¢ nel piano
C D.adunquei pianiAB CD prolungatifi
congiungeranno infieme . ma non fi congiun- E =
gono , conciofiacofa che fian pofti paralleli. a- \

dunque le lince rettc EF G H prolungate non

{i congmungeranno verfole parti FH.{imilmen

te dimoftreremo fe fi prolunghino non congiungerfi verfo le parti E G.& quelle
che da niupa parte fi congiungono, fono parallele. ondele EF ¢ parallela alla
G H. fe dunque due piani paralleli fiano {egati da qualche piano , i communi fe-
gamenti loro {aranno paralleli . il che bifognauna dimoftrare .

.~ THEOREMA XV. PROPOSITIONE XVIL

Se duelinee rette {i feghino da piani paralleli , faranno fega-
te nelle medefime proportioni. : ’

Due linee rette ' AB,CD fiano fegate da
piani paralleli GH KL,MN,ne punti AE ’
BC FD.Dicocomelalinearetta AE allaret 153 b By
taEB, cofiefferela CF allaFD . giunganfi /T Ar 3N
AC BD AD; &laADtocghiil pianp KL BB,
nel punto X ; & giunganiE X EF. porche dit
3u6duc,;piani paralleli KL. M N fono fegati ‘ :
al piangE B D X ; i communi fegamentiEX ' i S
B D (orio paralleli . perla medefima ragione L = N S 1
3
)

perche due piani paralleli G H KL fono fega-
tidalpiano A E, F C,i communi fegamentilo /KK
ro A C FXfong paralleli, & perchead ynla- - 0

| todeltriangolo.A B.D,ciogd B-D sfiré rivaca .. 7 [ anNfg oo
laE X parallelas com¢Ja AEallaE B ; cofi fa= 1 7 L0 | oo} oW
rilaAXallaX D, imilmentepercheadynla o/ [ L N A
to del triangolo AD C, cio¢ ad A.Cfictirata | « [+ B . ¢ i, o :
)aXijt\r@[ = @!’!'&come‘lﬁ.A KGJJQXD,CO-m il fﬁ-“ﬁ- - T v', -..,i

filaCF allg EDy: & fi;€ dimoftrato comela il 5[0 o0 i
AXallaXD,cofieflercla A EallaE B . come dunquela AE alla EB, cofi €12
e @) e

OFHT SR RS

| F ——

s e




| piani che paflano perla detta linea,faranno ad angoli retti fopra
{ il medefimo piano . :
| foggetro piano . Dico anchor tutti i piani D G il coge

{ che paffano perla A B effere ad angoli ret
| ti fopra il foggetto piano. prolunghifi

erla A B il piano BE , & fia del piano
’ ]P)E, & del foggetto piano il commun fe- \ 5 g
| rifi1aF G perpendicolare alla CE.perche C ¥ B E

| atuce le linee rette , chela toccano, & fono nel medefimo piano, & percio € al-

] to piano . 1aF G dunque {ard perpendicolare al' medefipo piano . mai! piano al |

\ fopra il foggerto piano & il commune fegamento loro fia

| ABJalincarerta D E perpédicolare alla AD; & nel piano |

| ABe
{ toloro A D ctirata ad angoliretti [a D E nel piano A B,

2llaF D. onde fe due lince rette f feghino da piani paralleli, faran o
!«e_ﬂ_mgdgﬁme p’rpportioni .1l che bifognaua dimol‘tral:e S S i fcgaﬂ

THEOREMA XVI PROPOSITIONE XVIIL

Se vna linea retta fia perpendicolare a qualche piano, tuttili

" Sialalinearctta A B perpendicolarcal

gamento CE , & piglifi nclla CE qual fi
voglia punto F:dal quale nel piano D Erti

dunque la A B ¢ perpendicolare 2l foggertto piano, fard anchor perpendicolare

tresi perpendicolare allaCE . ondeFangolo A B F €retto. ma etiandio GF B ¢
retto. adunquela A B ¢ parallclaalla FG: &cla A B perpendicolare al fogget-

piano € retro , quandorin vn piano tirate le linee rette perpendicolari fopra il ¢6
mun {cgamento de piani, fiano all'altro piano perpendicolari, & al commun fe-
gamento de piani CE tiratainun pianoD E, 1aF G perpendicolare fi ¢ ditho-
ﬁrata perpendicolare al foggetto piano . adunqueil pianoD E € retto al fogget
to piano . imilmente fi dimoftreranno tuttili piani , che paffano perla A Bbeﬂ’c
re retti al detto piano . la onde {e vna linea retta fia perpendicolare 3 qualch:r pia
no, tutti i piani che paffano perJa dettalinea, {aranno ad angoli retti foprail me
defimo piano. il che bifognana dimoftrare.

THEQREMA XVIIL PROPOSITIONE XIX.

) 4
Sedue piani, che {i fegano fiano ad angoli retti fopra qual-

Siano due piani che fi feghino A B B C ad angoli retti

B D.DicolaB D effere perpendicolare al foggetto pia-
no. non gia , mas'eglic pofsibile ,non fia laB D perpen
dicolare al foggetto piano: & dal punto D tirifi nel piano

BC irifi JaDF perpédicolarealla CD. & perche il piano
rettoal foggettopiang, & al commune {egamen-

A

Mfaraa D E perpendicolare al foggeteo piane. imilmente

| dimofltreremo la D F efiere perpédicolare al (oggetto pia
| no.ondedal :_nlcdeﬁmo‘punto% fono conftituite dueli-
neg retce peependicolari 2l loggetto piano dalla medefi-

LIBRO VNDECIMO. 5 =
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!

3. diffe:

8. di quefto;
41 diff

| che piano, etiandio il commune fegamentoloro fara perpendi- |«
colare almedefimo piano. :

A n:tﬁg-"‘ tah .

i 11 T 1l che impoﬁli’bﬁilé . a!dunq;iqda[_‘_'pl_j_uto D non
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"~ DE GL1ELEM. DI EVCLID. e
I conftituiranno altre lince rette perpendicolari al foggetto, fuori chela p
fegamento commune de piani A B' B C. adunque fe due pianiche fi fegang (j,_
noad angoli rerti fopra qualche piano, etiandio il commun fegamentolorg far}

perpendicolareal medefimo piano.

IL COMMUANDINDO.

Dalle cofe dimoftrate poco fa appare il conuerfo dell’antecedente theorema che  quefto,

Se tutti i piani che paffano per qualche linea retta fiano ad angoli retti fopra
vn piano, lalinearetta anchora fard perpendicolare al medefimo piano.

Percioche la linearetta (i fa commun fegamento di detti piani. onde pon\endaﬁ 1 piani ad a
goli vetti fopra qualche piano,la linea retta che € commune [egamento fara perpeudz\c:)lare al
medefimo piano. %

Mail conuerfo del prefente theorema appare dall'antecedente , che ¢ in guefto modo.

Se il commun fegamento diquei piani che fi fegano fraloro,fia perpendicola-
red qoalche piano,ctiandio i piani {aranno ad angoli retti fopra il medefimo
piano.

Percioche il commun fegamento de piani € vna linea retta, per la quale paffano detti piani,
& effendo la linea perpendicolare ad un piano, i piani anchora fono ad angoli rett: Jopra il
medefimo .

THEOREMA XVIIL PROPOSITIONE XX.

- Se vn'angolo folido fia contenuto da tre angoli piani, due
di loro fono maggiori del rimanéte,prefi in qual fivoglia modo.

L’angolo folido A fia contenuto da tre an-
golipianiBAC CAD D AB. Dicodegli
angoliBAC CAD D AB due effere mag A
gioridel rimanente, prefiin qualunque mo- :
do. percioche fe gliangoli BAC CAD D
AB. fiano fraloro vguali,¢ manifefto due effe
re maggiori del rimanenze, prefi in qualugg
que modo . ma fe non fiano vguali,fia B A C

maggiore , & ncllalinea rerta A B & nel pun- /
toin efla A conftituifcafi nel piano, che pafia £lia
perleB A AClangolo B A Evgualeallango. =/ Er o \¢ o
loD A B; & pongafila A E vguale alla AB: & / \ o

per Etiratala BE C feghi le linee rette A B
ACpepuntiBC; & giunganfiBD DC.& 201 HETE
perchelaD A ¢vgnalealla AE, &1a A B ¢ commune,ledueD A AB fono vegna
lialledue BA AE: &l'angoloD A B ¢vgualeall'angolo B A E. adunque 12

 bafe D B évgualeallabafe BE. & perchele duc BD D C fono maggiori della

B C, delle qualila D B fi dimoftrata vguale alia B E, fard la rimanente D C mag
giore chelarimanente E C. & effendola D A vgualealla AE, &1a C com mune,
&labafe D C maggiore dalla bafe E C; fard 'an golo D A C maggiore dell’ango

 1oE A C.& fi ¢ dimoftrato I'angolo D A B vguale all'angolo B A E . onde glian-

goli DAB DAC fono maggioridell'angolo B A C. fimilmente dimftreremo
cfi p!ghﬂa-e&ge—alc;_l angoli, quali fi fiano,quelli effere maggiori del rimanente.
{e dunque vi'angolo folido fia contenuto da tre angoli piagt, due di loro fono

§
1

o )

maggiori del rimanéte}preﬁ in qual fivoglia modo.il che bifognauadimoftrare,

TR : THEO-

i i p————— e T e i z“




?TQFO&EMA XXI. PR_{OPO’"SITIONE XXI.

gni angolo folido ¢ contenuto da angoli piani minori dj
ro retti. : |
Sial'angelo folido A contenuto daangoli piani BAC
AD D AB.Dicogliangoli BAC CAD D A Befle
‘re minori di quattro retti . piglifi in ciafchedunadi cfle
' AB AC AD quaifivoglino punti B CD: & giunganfi
"BC CD DB. perche dunquel'angolo folido B ¢ con-
‘tenuto datreangoli CBA ABD CBD, due qualifi
| vogliano fono maggiori del rimanente . adunque gli an-
' goli CBA ABD fono maggioridell'angolo CBD.& per
_ ﬁ;m’&:dqﬁma ragione gliangoliB CA A CD fono mag

T ¢ 3 "
RT3 i |

- giori dell'angolo B C'D. & gliangoliCDA ADB maggiori dell'angolo CD B,
 onde fciangoliCBA ABD BCA ACD ADC ADB fono maggiori di
treangoliCBED BCD CDB.matre angoli CED BDC DCB fonov-

ualiadug retri . adunquefeiangoliCBA ABD BCA ACD ADC ADB
 fono maggiori de due retti . &; eflendo tre angoli di ciafcun triangolo A BC
ACD ADB vgualcidue reti , faranno di, tre triangoli. noue angoli CB A
ACD BACACD DAC.CDAADB DBA BAD, vguali a fei reti.
de qualifeiangoli A BC BCA ACD CDA ADB D B'A fono maggio-
ri di due resti, adunque i tre angolirimancnti BAC C AD D A B che conten
gano yn'angolo folido faranno minori di quatero retti . 1a onde ogni angolo foli
do ¢ contenuto da angoli piani minori di quactro retti. il che bilognaua dimo-

ftrare. PR

THEOREMA XX. PROPOSITIONE XXIIL

Se fiano tre angoli piani , delli quali due fiano maggiori del
rimanente , prefi in qual fi voglia modo, & fiano contenuti dali
neerette vguali, ¢ pofsibile, che da quellelinee , che congiun-
gono le dette lineerette fia conftituitovn triangolo.-

B

AT 1 c D T

" | rimanente , prefi in qualunque modo , cio¢ gliangoli A B C DEF fiano mag-
| giori del rimanente angolo G HK, & gliangoli DE F G HK maggiori dell'an-
2olo ABC, & oltre A cio gliangoliGHK A B C maggiori dellangolo D EF: &

5 K. Dico : kirui
yn triar 1golo, cioé.due quali fi vogliano delle AC DF GK ciferc maggiori
e \ della

" Siano tre angoli piantAB.C DEF GHK, dic de quali fiano maggioridel |

gualilelincerette AB BC DE EF GH HK:& giungani AC DF
effere pofsibile,che dalince rette vgualialle A C D E GK fi conftizui |

»s
e« e et e, e
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13, del primo.

4. del primo :

24.del primo.
20,del ptimo .

- due de quali fiano maggiori del rimanente, prefi in qual fi voglia modo, & fia-
| no contenuti da linee rettevguali AB BC DE EF GH H K: & giunganfi

24,del primo. | 11
linearetta A C ¢ maggiore dell'vna & Ialtradiele DF GK. & ¢
23.del primo .

della rimanente prefa in qualunque modo . fe dunque gli angoli ABC DEF
G HK fiano fraloro vguali, ¢ manifefto che facendofi vguali AC DF GKda
linee vguali ad efle , {i puo conftituire vntriangolo . ma (e no , fiano difuguali,
& nellalinearetta HK, & nel punto in efla H conftituifcafi I'angolo K H L vgua-
leall'angolo A B C: & pongafiadvnadicic AB BC DE EF GH HK vgua
leHL, & giunganfiGIL. KL. ondepercheledue AB B Cfono vguali alle due
KH HL, &langolo B ¢ vguale allangoloKHL, fardlabafe A C vguale alla
baleKL: & perche gliangoli A BC G HK fono maggioridell'angolo D EF, &
'angolo A B Ce¢vgualealldigoloKH L, farai GHL maggiore dell'angolo DEF,
& eflendo ledue GH HLvgualialledue DE EF,&Pangolo CHL maggiore
dell'angolo E, fara la bafe GL maggiore dellabafe DF. male GK KL fono mag
gioridellaG L. adunque molto maggiori fonoGK KLdellaDF. &laKL¢y.
gualealla AC.ondcle AC GKfono maggiori della rimanente D F. nel mede
fimo modo dimoftreremole A C D F effere maggioridellaGK, &le GK DF
maggioridella A C. ¢ danque pofsibile, cheda linee rette vgualialle AC DF
G K i conftituifca vn triangolo.

L o
/' \\ N o
ki A “\ Lt
g / / \
\ e e
ATl ~i D L PG 14
L

IN ALTRO MODO, Siano date tre angoli piani A BC DEF GHK,

A C DF GK.Dico effere pofsibile, che dalince rette vgualialle AC DF GK
fi conftituifca vn triangolo, ciod duc eflere maggiori della rimanente,, prefein
qual fi vogliamodo. fe dunque fiano vguali gliangoli B E H,anchorle AC DF
GK f'ar_anno vguali, & due maggiori della rimancnte.ma fe no,gli angoli B E H
fiano dl(tuguali,& angolo B maggiare dell'vio & I'altro EH. aduaque anchor la

rganifcl}o, che
la_'A Cinfieme con vnadiefle DF G Keé maggioredella rimancnte. Dico etian |
diole DF GK eflere magoiori della A C. conltituifcafi nellalinearetta A B , & |
nel puntoineffa B, angolo AB L vgualeall'angolo G HK,&ad voadiefle AB
BC DE EF GH HK pongafivgualelaB L: & giunganfi AL LC. perche |
dunqueledue AB B L fono veualialle dae GH HK,I'vnaallaltra, & conren {

- gono angolivguali; faralabafe A L vguale allabafe GK. & perche gh ango‘i'i
- EH fono maggiori dell'angolo A B C, de qualil’angolo G HK € vguale all'an- |

golo |

e —



LIBRO YNDECIMO. o0
fara il rimanente E maggiore dell'angolo LBC, & cflendo le due LB

il

;& labafe D F fard maggiore dellabafe LC; &fi ¢ dimof}'rata laGK
la A L.adunquele DF GK fono maggiori delle AL L C.male AL
> fono maggiori della A C . faranno dunque le D F GK molto maggioridel

C.onde delle linee rette AC DF G Kdue fono maggiori della rimanen~
e,prefein : _ 4 :

K fi confticnifca va triangolo . il che bifognaua dimoftrare.

e PROBLEMA IIL PROPOSITIONE XXIIL

| Conttituire vn'angolo folido di treangoli piani, delli quali
due fiano maggiori del rimanente, prefi in qual {1 voglia modos

ma bifogna che i tre angoli fiano minori di quattro retti.

B H

E

D E X

A G

c

uoglia modo fiano maggiori del rimanente,& fiano li tre angoli minori di quat-
troretti.bifogna da angolivgualialli A B C DEF G HK conftituire vn'ango-
lo folido.taglinfile AB BC DE EF GH HKvguali, &giungani AC DF
C K.¢ pofsibile dunque :
cheda linee vguali ad
efleAC DF GKfico
ftituifca vn'triangolo «
onde conftituifcafi LM
N, talmente chela A C
fia vguale allaL M, &
JaDFallaMN.& oltre
'aqueftolaCK allaLN:
& defcrivafi d’'intorno
‘al triangolo LM N il
cerchioLM N : & pigli
i il centro di eflo , il
| quale fara 6 dentio al

| triangolo LM N, 01n vn lato di efsi, 6 di fuori. fia prima dentro & fia X. & giun

g-gaﬁ LX MX N X.Dicola A Beflere maggioredellaL X, &afe non ¢ cofi, la

| ABofardvguale a‘”il— X, 6 minore. fia prima vguale, perche dunquela A B é
| gualc allaLX, &¢vgualeallaB C; faraL X alla B C vguale. malaLX ¢ vgua-

| 13‘?"3, bafe A Cfi pone vguale alla bafe L M.onde angolo A B C ¢ vgualeall'ango
| IoLXM. & per la medefima ragione I'angolo D E F ¢ vguale all’angolo M X N
| &l'angolo G HKall'angoloN X L. tre angoli dunque A BC DEF G HK fono
vgualidtreangoliLXM MXN NXL.malitreLXM MXN NXL fono vgua
20 L) é‘m - adunque anchor li tre ABC DEF CHK faranno vgualid
guarr "I’et 1 & {i pongono minori di quattro retti. il che € inconueniente. non

. “7“.- -

alledue DE EF,'vnaall'altra, & 'angolo D EF maggioredellan--

ualunque modo; & pero € pofsibile che dalle vgualiad efic AC DF

Siano li tre angoli pianidatiA BC DEF GHK,duede quali prefiin qual i,

allaX M. adunquele due AB B C fonovgualialledue L X XM I'vo'all’altra: |

I1: ¢ dun-

per I'antece -
denze.

és. del primo.

Corol.15. del
rimo . i

|

e —

e e e
————



— DE GLIELEM. DI EVCLID. |
— B veualcallaL X . Dico ctiundio 1a A B non eflere 1
: pq:::i?cg cl-z!eg:s ¢ polsibile, ix minore: & pon ggm 12X 0 y’gnm »
alla B CvgualelaX P: & giangali O P. perche dunquela A B ¢ vguale .
| etiandiola X O fard vguale allaX P .iadullq ue anchora la rimanente OL
| alla rimanence PM. & pero laLMe paraliclaalla O P, & il triangolo L
qﬁiangdoa!.triangolo O IX. ¢ dunquecome laX L alla LM, cofila X O a)y
& permurandofi come JaL. X alla X O, cofi JaLMalla OP; &laL X¢é ma
dellaX O.adunquela L M ¢ maggiore dellaOP. malaLM ¢ poftavguals z1|
A C. onde anchor la A C fard maggiore dellaOP . & perche due linee reue A
B C fonovguali alle duc OX X P & labafe A C émaggiareddlla bae O p;

M.ddynm' % I'aneolo A B C maggiore dellangolo O X P. fimilmente dimoftreremo Pangp| f
l allsd ¢ A . e { : 25 11s A T
\ DE F effere maggiore dellangolo MXN , &Tangolo G HK dcll'angoloN X1,

tre angoli dunque A B C D EF GHIK fono maggiori delli re LX A Mmg
NXL. magliangoliA BC DEF GHK (i pongono minori di quatcro rez,
| adunqué gli angoli LXM MXxN NxL farauno molto minori di quattro re!‘("e i
[Corg: delpri. ma fono vguali, che ¢ inconueniente. non ¢ dunquela A B minore dellaL x ;g
E’i §i ¢ dimoftrato non eflere vguale.e dunque neceflario che fia mageiore. configyi

2.di quefto. | (cafi dal punto X1a X R perpendicolare al piano del cerchio L M N ; & pongafi ]
| quadratodi R X vguale all’cccefio,nel qualeil quadrato di A B auanza il quadra !
 todeL X : & giunganfi RL RM RN. perche dunq.ue Ja R Xe perpendicolare
- al piano del cerchio LMN, fard anchora perpendicolare i ciafcuna diefle L x
'Mx Nx. & pcrche la Lxé€vguale allax M, & € commune & ad angolirettila’
‘xR. faralabale L R vguale alla bafe RM.& perla medefimarag:onc laR N vgya |
' le ad amehduc RL" R M . adunque le tre hneerett¢ R RM, RN o116 fraloro
 vguali, & perche il quadraro.di X R {i pone vguale all’ecceilo , nel quale il quas
' ' dratoidi A B auanzail quadratodi L X, fara il quadraro'di A B vgualed qua-
47delprimo.| drari‘delle . X XR. & il quadrato di R'L ¢ vguale a quadrari delle’ ¥
! - XR, percioche 'angoloL X Reeretro . adunque il quadrato di 4 B fara vena
| Ie‘al quadrato di RL= & perola AB ¢ vgualeallaR L. maalla A B e vanale
ciafcunadiefle BC DE EF GH HK:&allaR L {onoamendue RM RNu-|
| guali. ciafcuna dunquedielc AB BC DE EF GH HK¢ vgualed ciafeuna
. | delleRL RM RN. &eflendolediie LR RM vgualiallédue A B B C,'& po-|
B dd pimo o pendofilabafe LM uguale allabafe'A C ; (ara I'angolo LR’ M vguadle all’2ngolo |
' A B C. & per la medefimaragione 'angolo M R N alPangolo D E F, & Fanzalo |
o L RN vgualeall'angolo G HK, adunque da tre angoli piani LR N I\‘]RN“LRPT(;
fe® 1" 1 chefonovgualidtredatiA BC DEF GHKS ¢ conltitnito l’angqlofolidd'ﬁ%
~ che fi contiene da gli angoliLRM MRN LRN. SERRG

i Mafia il centro del cerchio in vn lato del triangolo , cioc'in MN, chid ﬁa*?lif&f'|
giungali X L. Dico la A B eflere maggiore della L X. per¢ioche fe not fia ta .9
la AB ¢ vgualealla Lx, 6 minore di efla. fia prima vgualc,'l'e due duque SEDE
ciocleDE EF fono vgualialle dueM X X L, cioe allaMN.miala beﬁ“pbii‘#_"@?'
gualeallaDF. ondele DE EF fono vguali alla DF,che n6 ¢ pofsibilélxi&dﬁiit;fig ,
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3 IR VNDECIMDY o
naleallaLX. fimilmente = . : ) Rl

o N6 € minore.percioche ne ; ~
rebbe molto maggiormé-

‘ R enin st ]
'impofsibile. onde la A B ¢ : : RitoR O R PHey
";lfid?«ll’aLX. & (imilmé A RS R T
te fe a'l'ecceflo, nelqualeil qua - N\ . : VL 8T G Bl e 4
|| drato diA B ananza il quadraco ' } b4 i
- |diLXfipongavguale, comeil™ 3% 3 i : i
~ |quadratodi R X. &1a RX fi con b A ~
- | Atituifca perpendicolare al pia- b il
{ nodel cerchio, fi farail proble  ° ) &

ma. >

Ma fia il centro del cerchio fuori del triangolo LM N che ‘ fiaX i G

. > & g
I‘.X M‘X NX‘. Dico an\chqra la A B eflere maggiore della L X,percioz;xg?'cg:gg' :
| € cofi, 6 vero € vguale, © Mminore, fia prima vguale. adunqueledue A B BC fo.. 5
novgualialleM X XL, I'vna a|l’ajera : & la bafe ACevgualcallaML, adunquc: |

B

/ E
2 /\
A c D/ AF G

Fangolo A B C e vguale all'an-
goloM X L. & perlamede(ima
ragione 'angolo G HK ¢ vgua
leall’angolo L XN : & pero tut -
to I'angolo M X N e vguale alli e T
due A BC GHK.ma anchor \7

| gli angoli ABC GHK fonom 2
‘maggiori dell'angolo DEF.
adunque etiandio 'angoloM X
N e maggiore dicloDEF. &
percheleducDF EF fono v-
§ygli alledueM X X N,& laba

{eDF ¢ vgualc alla bafe MN ; | ‘ |
fard 'angoloM X N vguale all'angolo D E F.& fi ¢ dimoftrato maggiore,che ¢ in 8. del Pﬁm““

H

8. ddptimo.

‘conucnicnte, adunquela A B non ¢vguale allaLX. ma poi dimoftreremo ne an
| che efiere minore. onde ¢ neceflario, che fia maggiore , & fe conftituiamo fimil- |
| mentelaX R ad angolirerri fopral piano del.cerchio , & 12 poniamo vguale al |
| lato di quel quadrato, nel quale il quadrato dclia A B auanza il quadraro della |
LX,fi fard il problema. = "Ondedicola A B non effere ancho minore della L X. | i
tioche fia minore ,"(e'z:ﬂ'er puo; & alla A B pongafi vguale la XO: & alla |
%  vgualela XD, & giungali O.P. perchedunqucla A B.¢ vgualealla BC, .
{ fard 2 nchor1aX O vgualealla X P}adunque la rimanentc O L e.vguale allari- |
- | manente PM. & perolaL Me parallelaalla PO : & I triangolo LM X equian- ' ‘dﬂégﬁo

loal triangolo P XO. onde come JaX LallaL MjcofilaX O allaO P, & per- . 3

andofi comelaL X allaX O, cofi laL M allaOP . malaL X ¢'maggiore, che .
aX 0. adunquela [.M ¢ maggiore'che]aO F: & laLMevguale alla A C.o6-
de anchor la A C fara maggiore,che laO P. perchedunqueledu¢ AB BC fono

IIi 2 uguali

_—
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DE GLI ELEM. DI EVCLID. R

fe A C ¢ maggiored ' -
1ABC magggre dell'angolo O X P. fimilmente A
felaX R fi piglifi vguale all’'vna & Paltra di effe
] OR,dimoftreremo I'ango s

" tuifcafi nellalineareccaL X & nel puntoin effa

cOX XD, l'una allaltra, &laba ‘ -'~,

el
vguali alle du clla bafe O P, fard I'angolo

X O XP,& giungafi "ang
loG HK mfggiorc dellangolo O X R . confti-

X Pangolo L X S vguale all'angolo A B C,, & alf
angelo G HKvguale LXT: & pongafi'vna &

24.del primo.| -

‘& perd e pigliamoalla C B vgualelaX R, il quadrato della A B auanzerail qui-

‘ ‘,, Se ﬁqwgmmtz éngali,giani f¢ cvogliano , de qkéli tutti g]i altri fis

linee rei

Palera XS X T vguale alla OX: & giunganfi
OS OT ST.&perchele duc AB BC fono
vguali alleduc O X XS, &l'angolo A B Cvgua
vouale all'angolo O XS, fara labafe A G, cioc
'L M vguale alla bafe O S . & per lamedefimara-
igionclaL N cvguale allaO T. & eflendo le due
ML LN vguali alle dueOS ST, &l\'angolo
ML N maggiore dell’angolo SO T, fara anchor
]a bafe M N maggiore dellabafe S T.malaMN
¢ uguale alla D F.adunque etiandio la DF e mag ,
gioredella ST . perche dunqucledue DE EF fono vguali alledue SX XT, &
Jabafe DF maggiore dclla bafe $ T, fard FangoloD EF maggiore deli’angolo
SXT, & langolo SX T evgualea gli angoli A B C GHK. adunque I'angolo
D E F ¢ maggiore de gliangoli A B C G H R.ma ¢ minore. che non puo efiere.

T B MM . ed. :
Fnche modo [f pigliil quadrato della R X uguale a quello, nel gua

>

le il quadrato della A B avanzail quadraro della L X, dimoStrere-
mo coff .

Proponganfilelincerette AB LX: & iaA B
la maggiere: & defcrinafiin efla il mezo cerchio
A C B nclquale fi adartila linea retta A C uguale
allaL X: & giungafi AB. perche dunque nel mezo
cerchio A B C e 'angolo A C B, fara I'angolo A
C B retto . onde il quadrato della A B e vguale al
quadrato della A C, & d quellodella CB. perla
qual cofa.il quadrato della A B auanza il quadra- '
todella A C, quanto c il quadrato della C B: & la A C e vguale allaL X.adunque
il guadrato della A B auanza il quadrato dellaL X quanto ¢’l quadratq della CB:

dratodella LX, quanto €'l quadrato, che fifadallaR X.

I8 St prmineg B Lol 0 iqLoqad 0
: TROPOS T XTI ONE 1.

. w012 rb €V noprefi in qualungue modo; ¢~ fiano cjon,tt”'f’f o
e~vgnali. Dico delle linee rette, che [omo fottopofte a dettidl~

o | linee rentecuen, a-
: »,galzﬂtteﬁt(isﬁltvmﬂ"eramuggmri,rbe.uqq,mﬁ in qualunque Wm@f |

| effer pofiibite

> che da quelle lince che con ‘giung,o;zoile; dette lineerettes |

! s § o
._»-4;5‘}@1#395'5

conStitntayna figura dimolti lati. =~
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Se fiano dati quattro angoli ne punti A D G L, tre de quali fiano maggiori,
| chelrimanente, prefiin qualnnque modo: & fiano le linee rette venaliB A AC
{EDDF HG GK ML LN:&giunganfiBC EF HK MN. Dico delle BC
EF HK MNtre effere maggiori, che larimanente, prefe in qual fi voglia mo-
do, percioche f¢’gli angoli ne piiti A D G L fiano vguali, etiandio i lati BC EF
HK MN faranno vguali . & ¢ manifefto le tre efiere mag giori, che vna, prefe
1n qual fi voglia modo . ma fe fiano difugualifia magg orcl'angolo A, ¢ dunque
labafe B C maggiore, che ciafchedunadieffc EF HK MN. ondela B C infie-
me con vna di quelle € maggiore di cialcheduna delle rimanenti. & con due é
molto maggiore della rimanente . Dico anchora le EF HK MN effere maggio
tidellaB C, percioche effendo 'angoio A maggiore di cialchedun di efsi DGL,
| conftituifcafi nella linearetta B A, & nel puntoinefla A I'angolo B A X vguale
alfangolo D : & nella linearetta A X & nel puntoin effa A conftituifcafi I'angolo
X A Ovgualeall'angolo G . lalinearetta A O o cadera dentro lalinea A C, 6 in
effa, o fuoridi effa. caggia primieramence dentro. & nella linea rettaO A , &
nel punto in effa A facciafi 'angolo O A P vgualeall’angolo L.caderi la linea AP
fuoridellalinea A C ¢perciocbe tre angoli D G L fono maggiori del rimanente .
&alle AB A Cponganfivgnalile AX AO AP:&giunganfiBX XO BO Op
BP.perche dunqucle due BA AP fonovgualialle dueBA A C. & Fangolo
| B AP¢ maugiore del’angolo B A C, fard anchor la bafe B P maggiore dellaba

fe AC.maddlaBP fono maggiorileRO OP. ondele BO OP fono molto
maggioridellaB C. & fonole BX X O maggioridella B O.adonque le BX XO

L4
- e

x

A

| E&:R[onohmcko maggioridellaB C. & 1a B X dvguale alla EF, perche anchor |
| Tanacls B A X évgualeal’angoloEDF, &1aX O évgnalealla HK ;& 12O Pal

~ fl’@iﬂ'ﬂ@&%d la A X contienel'angolo vguale al’angolo G, caggiain A C, co-

i RS 2 mc

D & -
| /\ /\ /\
E ) K M N

24.del primo.

23. del primo .

24. del primo.!

4+ ddlprimo.

v
o

perole EF HK M N faranno molzo maggioredella B C.malalinea|

n o o r———

oo e




24,del primo.

|

N 8

| xo. onde perche ledue B A APfonovgualialledue BA A C,&angolo Bap

| tiBC DE.Dicoderti punti eflere nella cir- A

| 8anliAE AG. perche dunquela A B¢ vgua

DE GLI ELEM. DI EVCLID. e
me nella fccbndaﬁgura; &giungaiBX XC CP. pC}‘Cille ganqlE;cK B k\)/[( I\;{ Cils=
no maggioridella B C, &fonole BX XC CPvgualialle £ , farag |}
no le EF HK M N molto maggiondellfz BC. ﬁnalmcn_tcfa 1r_:aa“rctta A0
che con la'A X contiene l'angolo vguale all'angolo G,_cagglaruxgg l; (f)l AC,cp. &
me nella terza figura : & pongafi vguale alla A P, & giunganfi 0P Bx

i

=
z

¢ maggiore dell'angolo B A C , farila B P maggiore della B C. oltrei cid per-
chele BO OP fono maggiori dcllaB P; & le BX X O maggiori della BO; fa-
rannole BX XO O P molto maggiori dellaB P, mala BP ¢ maggiore della
BC.ondele BX XO OP fono molto maggioridella B C;& fono le BX X0
OPvgualialleEF HK MN. adunqueleEF HK MN fono n_mlco maggioti
della B C. & perche tre fono maggioridella rimanente, prefe in qualfi voglia
modo , € pofsibile , che da efle fia conftituito vn quadrilatc;o. , ;

BRHO P08 I T.I QiN-E o LL:

. Se dacvn punto fublimein qualche piano caggidno linee rette ygua |
Ut , faranno nella crconferenga di v cerchio ; ¢ quella, che dal detto
puntofitiva al centro del cerchio faraperpendicolare al fio pz'zz)zo_‘. ‘
et b - pdh'th“'caggiano nel foggetto piano : e :
lineerette vgualiAB AC AD AE alli PO SR AR : ! EHA Gt

conferenza del cerchio : giunganfi mel fogget
topianolelineeBC CD DE E B: &d'in-
torno al triangolo B C D defcriuafi il cerchio
B_CD F.adungpe i punti B CD¥ fono nella
circonferenza d;ll cerchio.Dico anchor il pun
toE eflere nellg circonferéza del cerchio. non,
gid, ma, .fc cﬂzr Puo, caggiao fuori, o den
1o, & prima caggia fuori: & prefoil centro v
del cerchio G daefo alli punti BC'DE tirin -
filelineerette GB G C GD GE,dimodo B
chelaGE feghi il cerchianel punto F , & giii

| feAAAC&IaE Galla C G, leduc AB BG 7 1 Se=——" P+ 1|

i bograiady O ¥k : ( +
; T@#&?M{Hm&a‘ﬂ@m__.& Valtra. adunque I'angolo A B G ¢ vguale all'angolo ACG:
: “ggll trian golﬂ‘al:ﬂ'laggoj@,& glialtri angoli vgualiagli altrian goli.l'angg_lg_i%ﬂf

i fono vgualialledue A C G G; &g bafe AGinmp -

que ‘ K




. 220

que A G B ¢ vguale all’angoloA G C.& per la medefima ragione I'ang .
;El:-i vguale allangolo A G D. & eflendo llpa AG pcrpcndicoﬁn?c ;;l)?l‘:l&g?douc li ;
| retee, che fono .mcdc_ﬁmo piano, fard perpendicolare al piano che ¢ ti o
- | perquelle: & peré ad eflo cerchio. perche dunquelaG D ¢ vguale alla GE th’
1G A commune & ad angoliretti, faralabafe A D vgoaleallabafe A F om,ic g
{ andio c_la{'q:'eqnna dieflcAB AC AE ¢ vguale alla AF. & perclié‘.l'an :f;
‘| AFE ¢ maggiore delretto A G F,eflendo efteriore ; fara 'angolo AEF hiﬁére
f delretto . ?dun'quc del triangolo A EF 'angolo F ¢ maggiox:c dell'arigold-E on
i de anchor il lato A E € maggiore dellato AF. ma fi ¢ dimoftrato vguale ! il.chc
| ¢ inconueniente. & peroil punto E non cade fuori della circoferenza del &érchio
| dimoftreremo fimilmente non cadere dentro, tirando effa linea retta, & rblnn:
gan'dohﬁpo alla circonferenza, & di nuouo da A giungendo lalinea rcttgal det-
to punto , dimoftreremo che effa ¢ vguale & minore , che ¢ inconueniente. ma fe
' non cade ne dentro ne fuori, refta che caggiainefla circonferenza . adur; ucle
| AB AC AD AE fononellacirconferenza del cerchio, &la A G ¢ perpe%dico
| lare ad effo cerchio . il che bifognaua dimoftrare.

B0 (0. R ol oL oLy adonRodid) B

Da gucsto.é.chiaroly bafe diogui angolo folido , che ¢ contenuto da
plam equicrirt 5 defcriner[i incun cerchio,

P ROPO S 1T, 1.0 NIE Lk Ia

| quali turtigli altrifiano maggiori dicuno , prefi in qualungue modo .
| ma bifogna che gli mgo/z dati , fiano minori di quattroretti .

. Sianodertiangoli BAC
'EDF HGK MLN.bifo-
‘gnadagliangoli, che fono
,ne punti A D G L, conftitui
revn'angolo {olido . piglin-
fi linee rette vguali, che con
‘tengano elsi angoli, & giun
gan(iBC EF HK MN.fo
‘no dunque triangoli equi- © £
eruri,che hanno gli altrian-

 goli maggiori di qualfi voglia an-
| golo, prefiin gualunque modo . a-
 dunquele BC EF HK MN faran
'no vn quadrilatero. facciafi & fia
' XOPR. & perchebifogna da trian
| golicquicruriBA C EDF HGK 1

M LN conftituire yn'angole folido: / e

A D

& di ogni angolo folido, che € con-
tenuto da triangoli equicruri, il cer
chio circonfcrine la bafe, etiandio il

2 |
€

Constituire v angolo folido de quanti angoli piani i vogliano , de |

| cerchio circonfcrinerilabafe dellan K & 7 |
| ginfb_l_idnmcmcnuto datriangoliBAC EDF HGK MLN: &labafedidet| -
e T\l R ,;“,?".‘-— =~ —— - — —— ‘ —— = -V.t’\é._v-’. - 5
— 23 —
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to angolo, € compofta dalle bafi de efsi triangoli cio¢ XO PR . adunqueil cer-
chio circon{criue il quadrilatero XO PR. & poi formando le medefime cofe,

che fi fono dette, faremo. quello, che s’¢ propofto nellangolo folido, che ha
per bafe il triangolo .

VTHEOREMA XXI. PROTOSITIONE XXIIIL.

 oppofti faranno & vguali & parallelogrammi
'« Ilfolido C G H fia contenuto da pia-
'niparalleli AC GF AH DF FB AE,
' Dicoi piani di effo oppofti efiere & vguali

& parallelogrammi.percioche eflendo due B b4
piani parallcli BG CE fegatidal pianoAC, 4 /éf
|1communi fegamentiloro fono paralleli . = ¢

‘adunquela A B € parallelaalla C D . fimil- |
mente perche due piani paralleli BF A E
fono fegati dal piano A C icommuniloro
fegamenti fono paralleli, & perola A D ¢é
'parallelaallaB C. & fi ¢dimoftratala A B
parallelaallaCD. onde A C fara parallelo

c N [l E
grammo. {imilmente dimoftreremo ciafcu ' /

{
|
St D E
nodiefsi DF FG GB BF AE effere e %<
parallelogrammo, gionganfi AH DF. & perchela-A B € parallela allaD C; &
laBHallaCF; farannoledue A B B H, che fi toccano,, parallele alla due , che
fitoccanoD C CF: & non fono nel medefimo piano. onde conterranno vguali
angoli .'angolo dunque A B H ¢*vguale al'angolo CF. & perche leducA B

\.)

T

1T

s B —T

Sevn {olido fia contenuto da piani paralleli, i piani di effo

. mo A Ceffere vguale al parallelogrammo G F , & il parallelogrammo A Ealpa |
 rallclogrammo BF . {e dunque vn folido fia contentito da pianiparalleli , i piani |
, ; di effo oppofti faranno & vguali & parallelogramiil che bifognauadimoftrare. |

B H fono vgualialle due D C CF, &I'angolo A BH ¢ vgualeall’angolo D CFy |
faralabafe A Hyvgualeallabafe DF, &l triangolo A B H vguoaleal 'tr.iangqu ;
D C F. & eflendo il parallclogrammo B G doppio del triangolo A B H. & il pa- |
rallclogrammo CE doppio del triangolo D CF, fara il parallelogrammo BG|
| v8ualeal parallelogrammo Q E.non altramente dimoftreremo il parallelogram |

3
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[ lelepipedo A B

| Dico comelaba-

_LIBROVY NDIEICTMO.
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v
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" IL COMM ANDINO.
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! - Dalle cofe gia‘ dimoftrate appare, che fel folido fia contén uto da piani paralle
1l i‘pmni di efio oppofti fono vguali & fimili , hauendo ciafcun’angolo vguale , &
| d’intorno a gli vguali angoli i lati proportionali. ;

 THEOREMA XXII. PROPOSITIONE XXV.

.‘.Se‘x?n folido pirallele pipedo , cio¢ contenuto da piani paral
leli fia fegato da vn piano parallelo alli piani oppolti , fara co-

| me la bafe alla bafe , cofi il folido al folido.

1l folido paral-

q
o
Q

b ¢
\\

D ":\-0- ) ¢

CD fia fegato dal :
piano Y E, paral RS RREE
lcloal'i piani op- ‘
!
'H\

pofitiR A D H.

fe AEF @allaba- . A e ol
feEH C F, cofi \ NTT N
effere il folid A B ;

FYalfolido EG o ¢ E TGt o
C D. prolunghifi

laAH dallvna&

dallaltra parte . & ponganfi allaE H quantifivogliano, vguz2liHM M N: &a
la A E quanti fi vogliano vguali AK KL. & compifcanfi i parallclogrammi LO
Ko HX MS&ifolidiLP KR DM MT. perche dunque le linee rette LK KA
A E fono fraloro vguali, faranno anchor i parallelogrammi L O Ko AF fralo
ro vguali; & parimente vguali fra loro i parallelogrammiKX KB A G, & alt re

|2

| fiiparallelogrammiLt KP AR, percioche fono oppofte.perla medefima ra

gioneiparallelogrammiE C HX M S fono fraloro vguali,& parimenteip a- |
rallelogrammi HG HI IN vgualifraloro. & cofiiparallelogrammi DH M o
N T. adunque tre piani de {olidiL P KR A'Y fono vguali a tre piani.ma tre pia
‘ni a tre oppofti fono vguali .adunque tre folidiL P KR A Yfaranno fra loro v-

raloro . quante volte dunque la bafe LF ¢ moltiplice della bafe A F,tante volte
il folido L Y € moltiplice del folido AY .8 perla medefinmia ragione quante volte
Jabafe NF € moltipliceallabafe HF, tante volte il folido N'Y ¢ moltiplice del fo

folidoN Y/, & fe labafe L F ananza labafe N F, etiandio il {folido L Y 20anzera il
folido N'Y , & fe minore , minore . eflendo dunque quattro grandezze, cioé due

| bafi AF F H,&ducfolidi AY YH, fifono prefi vgualmenle molriplici della ba

fe AR & del folido A Ycioé labafe LF,& il folido L Y; & dellabafe HF & del fo
lidoHY ; cioe labafe NF &il folido N Y . & fi € dimoftrato che 12 bafe L P auan
‘zalabafe NF ; &il folido L)Y avanzeri il folido N Y, & fe vguale,vguale & fe mi-
nore;minore. ¢ dunque come labafe A F allabafe F H, cofi il folido AY alfolido

{ nde {e il folido parallelepipedo fia fegato davn piano parallclo a gli op-
P »{ara come la bafe allabafe, coﬁ?l {olido al folido ?iléhc___hifb%lﬁi 1
R L T , F¥2ud 15 .0 4 Jayatis

el

Ve
7k E..
e
*

b |

Kxk K IL

-guali, & per la medefimaragione etiandio tre folidiED> DM M T fono vguali |

lido!HY,&fe labafe LF ¢ vgualealia bafe NF, anchor il folido L Y fara vguale al e

o b
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1. di quefto,
23.del primo *

12.di quefto. |

|4 :del primo |

4. del primo

| nuto da angoli piani

3.diffinitione,|

| perchele due

DE GLI ELEM. DI EVCLID. o

IL COMMUANDINO.

Et fe vn folido parallelepipedo fiafegato da vn piano parallelo alle bafi, fara |

{olido al folido come I'altezza all'altezza . |
- Quefto noi habbiamo dimoftrato nellibro del cenrro della grauita de folidi , mella propo.

fitione XV I1L..
PROBLEMA -TIII. PROPOSITIONE XXVI.

Nella dataretta litea, &nel punto dato in effa conftituire!

| vn'angolo folido vguale ad'vnaltro dato..

~ Siala datalinearect-

| taAB,ilpuntoinel- . G

{a dato A , & langolo
{folido D, che fia conte

EDC EDF EDC.
bifogna nella data li-
nea retta A B & nel
punto dato in efla A
conftituire vn’angolo
{folido vguale al dato
angolo folido D. pigli

| finellalinea DF qual i

voglia punto F, dal quale fi tiri laF G perpendicolare al piane 'che‘ aflaperle
ED D C, &tocchi il piano nel punto G : & giungafi D%; &nella ;l)ineaprctta‘
A B &ncl punto in effa A, conftiluifcafi 'angolo B A L vguale al’angolo ED G,

| &allangolo E D G conftituifcafi vguale angolo B AK: oltrea cio pongafila

9

AKvgualeallaD G ; & dal puntoK drizzifi laK H perpendicolare al piano per

| BAL ; & pongafi laK H vgualealla GF : & giungafiH A . Dico I'angolo folido
A che € contenuto da gliangoliBA L B AH H AL, cflere vguale all'angolofo
| 1ido D, contenuto da gli angoliE D C E D F'F D C./piglinfi linee rette vguali |

AB D E, &giungani HB KB FE GE . perche dunquela F G é perpendico
lareal fogge\tto plano, & a tutte le linee rette , che la'toccano , & fono nel fogget
to piano {ard perpendicolare . onde I'vho & 'altro angolo F G D -F G E é rctto..

| & perlamedefimaragione'vho & l'altro HK A HK B é retto. & perchele due

KA AB fono vguali alledue GD D E I'vnaall’altra ; & contengong angoliv-|
.guali, fara la bafe B K vgualeallabafe E G : & 1a K Hvguale alla G F : &conten-

o

.sfm_o angoli retti . ¢ dunque anchor laH B vguale allaF E'. fimilmente perche le

' %;e A.K'K Hfoneygualialledue DG GF, & contengono angoli rettr, farila

| fFAH vguale allabafe DF : & ¢ la A B vguale allaD E | adungue le due/H A
AB fono vgualialle due F'D D E, &la bafe H B évguale allabafe EF. ondelan

QLO;;B.l'.A H, {ara vguale allangolo E. D F.per lamedefima ragione I'angolo HAL
cvgualeallangoloF D C. percioche fe pigliamo Ic A L 1D Cvguali, & giungia-

- moKL HL GC FC,ecffendo tutro B A L vguale i tucto E D Csde quali BAK

fipone vguale ad ED G ; fard il rimanente K A L vguale al rimanente GD C/ &
; K A AL fonovgualialle due G D D'C}, & contengond angoli v-
abafe KL vguale allabafe G C . &1aK H é vgualealla G F-adunque
-Ki K H fonovgualialle due CG GEF . & contengono angoli reeti. onde

L ¢ vguale alla bafe F C. oltrea cio perche le due H A AL fonovguali
C, & labafe H L & vguale alla bafe F C, fard I'angolo HAZvgua

AAd 1{_“.




, LI BTOMNDECIM 0o ia o e
Tfiﬁ’irigoiohl-' D C. &¢€l'angolo B A L. vguale all'angolo E D C. adunque nella * del primo .
| data recca linea , & nel punto dato in effa {i € conltituito vn’angolo {olido vguala )
' | ad vnaltro dato . il che bifognaua fare. , te vy 2 ™)
B

| S

. PROBLEMA V. PROPOSITIONE XXVIL

Dalla linea rettadata defcriuere vn folido parallelepi pcdo ﬁ
mile & fimilmente pofto ad vn'altro daro. ‘ ;

- SialalincarettaAB, -

il dato folido paralle- I,
pipedo € D . bifogna = s
dallarettalinea AB de
fcriuerevn folido paral
lepipedo fimile & fimil
mente pofto al dato fo
lido parallepipedo C . o

D. conftituilcafi nella g . bz
linea retta A B, & nel , \ G%—-——\\

punto dato in effa A, ! 3!
vn'angolovguale all’an A B G 7 Lo W
golo folido C, qual fia

contenutc da ¢l angoli BAH HAK KA B, di modo, cheYangolo BAH
fiavguale all’ahgclo ECF, &langclo B AK allangolo E C G, & anchor P'an-
golo KAH vgualeallangolo GCF. & facciafi come la EC alla CG, cnfila ,u.dc!fcfb-
BA alla AK. & come la GC alla CF, cofi la KA alla A H. adunque per | ish &
I'vgual proportione come 1aE C alla CF, cofifarala B A alla A H. compilcafi il
parallelogrammo B H , & 1l folido A L. perche dunque € come laECallh C G,
cofila B A alla A K, & d’intorno a gli vgual’ angoliEC G B A Kilati fono pro-
portionali; fard il parallelogrammo K B fimile al parallelogrammo G E : perla
medefima ragione il parallelogrammo K H fimile al parallelogrammo G F : &l
-parallelogrammo H B al parallclogrammo F E . fono dunque tre parallclogram
mi del folido A L fimili a tre parallelogrammi de¢l folido C 1D . ma )i tre fono v-
guali & fimili alli tre oppofti. & pero tutto il folido A L fara fimile 4 tutro 1] foli-
do C D. adunque dallalinearctra AB (i é delcritro vn folido parallclopipedo €D

ﬁm‘glc-& fimilmente pofto al dato folido parallclcpipedo A L. 1l che bifogna-
ua fare. ‘ _ e |

g FE O'R FIiM A XXIIL

PROPOSITIONE XovAni VAR ASAQIH

PR y ' o/ .
Se vn folido parallelepipedofia '~ =
fegato da vapiano, chepafsi‘perli ' ' oD B3X
| diametri de piani oppofti, {ara fega SRV OI0L Y
topermezo. - - : a . T fo| R
. _Ilfolido parallelepipedo A B fia fegatodal . g
aliano,C-D:Echrh diametri de piani oppo- N T I '3 |

scioe CF DE. Dico il folido A Beflere. - a L5 o ,/; :

N

-y y
oy’ o

| fegato per mezo dal piano C D EF, percheil . .« reites o
; %ﬁ‘ﬁo‘oq G F ¢vgualealtriangolo C BF,&il triangolo A D E al triangolo
| DEH; & il parallclogrammo C A vgualeal parallelogrammo b E; chegli ¢ op
B e




: _ DEGIIELEM.DIEVCLID. ™ ' =
| pofto : & il parallelogrammo G E vguale al parallclogrammo CH; fara il prifmg |
contenuto da duc triangoli C GF ADE &da tre parallelogrammi GE 4 c

i CE vgualeal prifma, cheé contcnuto_da.due triangoli CFB DEH, & da m
¥ ~ parallclogrammi CH BE CE, conciofiacofa,che fiano contenuti da piani & g |
j numero & di grandezza vgua’li.aduniuc tutto il folidoAB € fegato per mezo dal
piano €D EF. il che bifognaua dimoftrarc.

THEOREMA XXIIIL. PROPOSITIONE XXIX..

I folidi parallelepipedi, che hanno la medefima bafe &la me
defima altezza, de qualiidrittifiano nelle ifteflelinee rette, fra
loro fono vguali . :

Siano nella medefima bafe .
A B i folidi parallelepipedi CM »_£ H
CN, &della medefima altezza,, ENG

K
| dellame s
de quali i dritti AF AG LM

1LN CD CE BH BK fiano /

N

nelle iftefle linee rette FN D K.
Dicoil folido CM effere vguale ¢ B
al folido CN. percioche efien- \
doamendue CH CK parallelo i
grammi, fara laC B vguale al- A L
34 delprimo.| Tvna&laltradicfle DH EK. onde anchorlaDH ¢ vguale allaEK, traggafila
rdd fcfto, | communcE H . larimanente dunque D E ¢ vguale alla rimanente H K. & percio
etiandio il triangolo D E C ¢ vguale al triangolo HK B: &il parallclogrammo
DG vgualeal pardllclogrammo H N, & perla medefima ragione il triangolo
|-AF G e¢vgualcal triangoloLMN, & ¢ il parallelogrammo C E vguale al paral-
lelogrammo B M, & il parallelogrammo C G al parallelogrammo B N, effendo
oppofti. adunque anchor il prifma contenuro da dae triangoli AFG DEC &
rdatre parallelogrammi AD D G G C ¢ vguale al prifma contenuto da due tri-
/| angoiLM N H BK & datre parallelogrammi BM N H BN. pongafiilfolido
| -commune, la cui bafe € il parallelogrammo A B, & oppofto ad efflo GE HM.
| “tutto dunque'ilfolido parallelepipedoCM € vguale a tutto il folido parallelepipe
-do CN. la onde ifolidi parallelepipedi channo la medefima bafe & la medefima

altezza , de quali i dritu fiano nelle iftefie lince rette , fraloro fono vguali. il che
bifognaua dimoftrare. . A

| THEOREMA xXV. PROPOSITIONE. XXX.,

Iolidi parallelepipedi channo la medefima bafe & la mede-

fimaaltezza,de qualij dritti non fiano nell'iftefle linee rette,
{ono fra loro vguali.

| _ Sianonellamedefimabafe A B i {olidi parallelepipedi CM C N, & delfa mede
| fimaaltezza , de qualiidritti non fiano nelle iftefic linee rette A'F AG LM'LN

H

{ | €D CE BH BK.Dico il folidoC M effere vguale al folido C N.prolunghinfi

} | NK DH&GE FM & concorrano'fra loro ne punti R X, & anchora prolun-

! 't ghiniFM GEalli puntiOP: & giunganfiAX L.O CP BR,ilfolidoCM,la,
| ‘| “cui bafe'cil Apal‘al'lelogfam’mdiA«C B L, &oppoftoad effloF1D HM,¢vguale |

alfolido € O, la cui'bafe ¢ il parallelogrammo A € ‘B L & oppofito ad effo X P

£ . RO, |




R LTIBRO VNDECTMO. BT B
RO, percioche fono nella medefi- v
mabale A C BL, &ilor dritti AF
AXLMLO CD CP BH BR

fono nelle medefimelineerctte FO  w o

DR.mailfolido CO, lacuibafeé I B SBE .
il parallelogrammo A C B L& oppo N = D

fto ad efloXPR O, ¢ vgualeal foli-
do CN, la cui bafe ¢ il parallclogri-
mo A CBL, & oppoltoad clio GE :
KN conciofiacofa, che fiano nella - \ ' 5 ’
medefimabafe A CBL, &idrittilo
roAG AX CE CP LN LO BK
BR, fiano nelle medefime Linee ret- A
te GPNR. onde anchor il folido

CM, fara vguale al folido CN . adunqueli folidi parallelepipedi channo la me-
defima bafe & la medefima altezza, de qualiidritri non fiano nelle ifteffe linee |
rette,, fra loro fono vguali. il che bifognaua dimoftrare . :

C

'THEOREMA XXVI PROPOSITIONE XXXI.

I {olidi parallepipedi c’hanno le vgual bafi &la medefimaal
| tezza, fraloro fono vguali.

A H ) 2] v 4
A
T
b C R
X QB

Siano nelle vgual bafi A B C D i folidi parallepipedi AE C F,& nella medefi-
ma altezza . Dico il folido A E effere vguale al folido CF. fiano prima i dritti lo-
roHK BE AG LM OP DF C= RS perpendicolariallebaliA B CD, &
'angolo A L B fia difuguale all’angolo C R D: & prolunghifila R T per diritto
allaCR, & conftituifcafinella linea rettaR'T & nel punro in effaR, I'angolo
TR Y ygualeallangolo AL B, & pongafilaR T vgualealla AL: & nclla LB |
vgualelaRY : &al punto Y tirifi laXY parallelaallaR T, & compifcafi la bafe
RX, & ilfolido ¥ Y. perche dunque ledue TR'R Y fono vguali alle due AL |
L B, & contengono gliangolivguali, fard il parallelogrammo R Xivguale & fi- [vdiff deleft.
| milcal parallclogrammo H L. & perche altresila AL e vguale allaR'T, & la
{ LMallaR S, & contengono gli angoli vguali,il parall:logramme R ¥ fard vgua
le & fimile al parall-logrammo A M. per la medcfima ragioneil parallclogram |
mo LE ¢ vguale & fimile al parallelogrammo S Y . adunque tre paraliclogram=| ;
| midel olido A E fono vguali & fimili 4 tre paraliclogrammi del folido® Y . ma |34 diquefto-{

anchori tre oppofti alli tre fono & vguali & fimili, tutto dunqueil folido paral- | :
lelepipedo A E ¢ vguale d tutto il folido parallelepipedo % Y . prolunghinfi.D R
| XY, & concorrano fra loro n<l punto 2; & per Ttirifi la T Q_ parallciaallaD a: |
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& prolunghini TQ_OD & concorranoin V;& compifcanfii folidi o % Ry~
adunqueil folido @ 2, la cui bafe il parallelogrammo R ¥ & oppofto ad effo o p.
evgualeal folido ¥ Y, 1a cui bafe e il parallelogrammo R ¥ , & oppofito ad effo
Y &; percioche fono nclla medefima bafe R t & nella medefima altezza y &i dri: -
tiloroR2 RY TQ TX SZ SN ¢I' T &fono elle medefime linee rette 8 X
Z®.mailfolido¥ Y ¢ vguale alfolido A E . adunque anchor ¥ & ¢ vgualeal folj

i gt K P F 1
| ; ) Ngr—r |5
s I8 ..p 3 \
. / “ R 0y
L B 3 C Y 3
jEse ]
LY i Q- X

do AE. oltre a cio perche il parallelogrammo R Y X T € vguale al parallelogra- |
mo & T , eflendo nella medefimabafe R T & nelle medefime parallzleRT ‘.(»Xi,
| ma 1! parallelogrammo R Y X T ¢ vguale a] parallclogrammo C D, perche an- |
| chorad A B, &l parallelogrammo @ T ¢ vguale al parallclogrammo CD , & ¢
_ | vn'altro parallelogrammo D T : fard come la bafe €D alla bafe DT, cofi.
e aTaDT. & percheil folido parallclepipedo C 1 ¢ fegato dal piano RF paralle |
25 AU 16 alli piani oppofti, fard come la bafe C D allabafe DT, cofiil folido CF al foli |
' doR 1. & perla medefima ragione percheil folido parallelepipedo 21 ¢ fegato |
| dal piano R ¥"parallelo alli piani oppofti, come la bafe 2T alla bafe CD, cofi (2|
' r il folido 2 ¥ al folido RI. ma come Jabafe C I zllabafeD T, cofilabafe T |
| allabafe T D.. come durique il (ol:ido C F alfolido R 1, cofi il folido £¥ al folido
{R 1. &hauendo amenduei folidi CF @ ¥ al folido R I'la medefima proportione, |
fardil folido C F vguale al folido 2 ¥ , & il folido @ ¥ fi ¢ dimoftrato vguale al fo
\lido A E . adunque etiandio il folido A E fard vgualeal folido C F . Ma non fiano
lidriti AG HK BE LM CN OP DF RS perpendicolarialle bafi ABCD .
‘Dico fimilmenle il {oli

'do AE effere vguale'al '
folido CF. tirinfi da -
puntiKEGMPFNS :
‘al foggetto piano le

K=z ET .GY Me PX a .|
F¥ Na S &tocchi  // .
. ‘no il piano ne pun- i3 ! — o
i bﬁzT%«»XvnIP: Resisr ey A B . Bauh adovaq . T ¥ a l"\‘ntl" 1|
0T giunganfi=T Yo XY Te Xv Xa oI ¥1. adunqueil folido K ¢ vguale
alfolido P I, percioche fono nelle vgnalibaiKM P S, & della medefima altez-
za , de quali i dritti fono perpendicolari alle bafi . mail folido K ¢ vgualeal foli
do AE, &l folido P1vgualeal [olido C F, conciofiacofa che fiano nella medefi |
ma bafe & della medefima altezza,de qualili dritti non fono ncllc‘lﬁc_ﬂclgn_ce ret- |
softpib ok e .adungque etiandio il folido A E fara vguale al folido C F.la ondeifolidi paral
: Jelepipedi channo le vgual bafi , & la medefima altezza fraloro fono vguali. ':i

| che bifognaua dimoftrare. ki 03152, o Rliig 429

9. dcl quinto.

I

s vt pran 4 &
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elogrammo A E ; & dalld bafe F H , & della mcdcﬁma altezza A [per lantece
ITolido parallelepipedo G K . adunqueil folido A B évgualeal |* ¥
sercioche fono nelle Ygual bafi A E F H, & della medefimaaltczza.
il folido parallele ‘px edo OKcﬁ:gatddnlpmno D G paralleloagli |
, {ara comeJabafe HF alla bale FC,cofiil folido H.,p al fdhdml)(.’
guale allabafe A E. & il folido G K vguale al folido A&udunque
E alla bafe C F, coﬁ il folldo A Bal folido CD onéltn folxdl ;

5 o " ? o
.'..,*.Vh'x Adal o 345t M4 el
- I.i. C‘OMJM.ANDINO..
'Hirr lu-‘] 10 A os e - l‘..'\\n‘ 5 I EAN
efto anchora i ohﬂx aralleicpxpedv,.dm fono:nelial nieda(‘irmﬂ weroz 1
bafi}, hauere Er%loro lamedefima proportione, che l'aleezza,
‘bﬁbb?ivﬁa dimoﬁrato nel lzlmo del centro dellagracdtd de ﬁ)bdf nell&@p&pommw s »

: gl
o BT TR

S . WAL MO0 2ol irga A

’OiR 0 ’L’L A“R I @h! 9!‘4' AT 7/1 o Sliab Al

" LIRS 3 " EUS onrann nnps
&ﬂalte cafe'gxﬁ dxmoﬂ:rate fegue,thz dlm rmx,c'hamambnﬁmzu ‘
nefle medefime, 6 nelle vgual bafi & della jmedcfima aléezza , fra
1o vguali.. &oltre 4 cio che quelli channo la medefima altezza fiano' fra |
i&ﬁ;&' uem che forio nelle medefimed nelle vgllhﬂﬂ'ﬁ > fiano co- |

el 4, bli r».*’;.uw ;4 ) 'i i «.un‘“ A!- o dAsls .!. 315 g
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1. del fefto .

'per 'antece-
dente.

1. del quintor
1. diff. delle 3.

per 'antece -
dente..
1Ldel [elto .

‘vgualelaEL: &an » N [
o0 B

‘gliazade folidi AB

24.diquefto.| §

- quellachala A EallaEK, il folido KO ¢ vguale al folido C 13, & la linea retra EX
-2 evgualeallaretta CF . adiingue il folido A B alfolido C D hatripla proportio-

grauadimoftrave, -~ il

nalicome la prima alla quarta’scofr ¢ il folido parallelepipedo
chefi fa dalla prima al folido parallelc;pip,edo'faﬁ,téﬁl_ﬂr jggqg
dafinfile & fimilmente deferitto, percioche la primaalla quarta
‘hariplaproportione di quella,che ha alla fecondd . *

' "~ DE GLIELEM. DI EVCLID.
gah IaEK vgualcal

laCF, &allaFN | : B X

choraallaF Rvgua F_— X 5 PG
lelaEM: & compi ol

{cafi il parallelogra
moKL, &ilfolido .
KO.perche dunque. 7 — :

Iedue KEEL|To- B ‘ A
no vguali alle duc = r A EN

CF FN, & I'ango- L
loKEL¢ vgualeal
'angolo CF N, el
fendo anchor l'an-
golo AEG vguale g !
aCFNperla fomi o '

C D ; fara etiandio il pardllelogrammo K L fimile al parallclogrammo CN., &

per lamedefima ragione il parallelogrammo KM ¢ vguale & fimile al parallelo-
grammo C R : &anchoril parallelogrammo O E al parallclogrammo D F. adun.
queitre parallelogrammi del folido KO fono vgaali & {imili alli tre parallelo-
rammii del folido C' D . mai tre alli tre oppofti fono vguali & (imili. onde tue-
toil folido KO ¢ vguale & fimile atutto 1l folido C D . compifcafi il parallelo- |
grammo GK. &dalle bali GK KL parallclogramme & dellamedefima altezza |
che A B, compifcanfiifolidi A X L P,& perche perla fimighanza de folidi AB |
CDécomelaAEallaCF,coilaEGallaF N, &laEHalaFR, &laFCeév-
gualeallaEK, &1aFNallaEL, &laFRallaEM, fari comela A EallaEK , co |
filaGEalREL,&JaHEalaEM.macome l2a A EallaEK, coft il parallelo- |
grammo A G al parallelogrammo GK: & comela GEallaE L, cofi il parallelo
gramino GKaKL: & comelatl Ealid EM; cofi il parallelogrammo P.E 4 KIM.
& come dunque il parallclogrammo AG abparallelogrammo G Kicofi, GK 4 KL,
&PEBaKM.macomeA GaGK, cofiilfolido A B al folido EX: & come GK
aKL cofiil folido XE al olide PL. & comeP E4aKM, cofi il foidoP Lalfolido,
K O .come dunqueil folido & B aJfolidd EX;cof EXAPL. & PLaKO. mafe
fiano quattro grandezze continnatamente propertionali la primaalla quarta ha
tripla proportioné diiquélia;, clie ha alla {econda adunque anchorailfolidos B
alfolido K O-ha tripla proportione di quella, chc ha A B ad EX,, macome A B
ad EX, cofi €1l parallelogrammo A G al parallclogrammao G Kidlalingairetra
A E allavertaE K . onde 1l (olido A B alfolido KO haucra tripla proportions di

ne diquella cha il lato honioiogo di efia A E al lato homologe CE . Ml che bifo

.0 B O LLl A R L 08

TYSYF o Y ey 2 & | T (SN FEET

LIZTY IAQIEIZ0 90 A9 JLIVEX ALIMOIHT |
Daquefto ¢ chiaro che fe quattro linee rette {1ano proportio

WILE RG5O

PRI

s - e S cm—— —-.»_‘______I.._i -

o




g e i i deve

| sianoi prifmifimili Chabbiano le bafitri bechfon el 2

Vs G mepalica? e
..‘Laﬂpy?‘"m_ﬂFﬁa-h»b@ﬁ!dﬁwng_ob‘.%BC ‘ ‘ ; z e ’
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| comelabafc E Hallabafe N P, co
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Dalle cofe dimoftrate poco fa feguita, li prifmi fimili channo le baf triango-
iﬁ‘yd&gwﬁmﬁp}kgw grtidned_igqueua c'hanno i lati homologhi fraloro. -
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del prifina G N labafe fia il triangolo GHK, D

’W" fm G N hiuere fmpld proportione di ;B

parallelepipediz & fia del Jolido parallelep; »
pedo A F labafeil quadrilatero AEC O, et o

il quadrilatero G H K L& & queila che ¢ op ki )
pofio ad ¢ffo L M N R. perchedinqueilpryf | /" - % , \

Q

ma A F [i pone fimile al prifina G N, farail ™ ! &

logrammo G H M L . onde etiandio il paral =~ '} it -
lelogrammo O CF P oppofload effo, fara [i ’ / | Wil R
mile al parallelogrammo Q K N R : ¢ per ° St

A lamedefimavagione fi dimoltrevail paralle

logrammo A O'P D [imile al parallelogram y o
‘mo G QR L-adunque il [olido parallelepip edo A F & fimile al folido parallelepipedo G N ma
1 folidi parallelepiped fimil: fono in proportione tripla di quella che hanno i lati homologhi. on

THEOREMA XXIX. PROPOSITIONE XXXIIIL
. Defolidi parallelepipedi vguali, le bafi rifpondono contra-

Siano [olidi parallele pipedi v- .
gualtA B CD .Dicolebafiloro -3 B e

| rifpondere contrariamente all’a- G E ~ X

tezze, cio¢ come labafe E H alla 7
bafe N P, cofi eflere I'altezza del q
folido CD all’altezza del (olido ; :

A B.fiano primaidrittiAG EF H - P —lo
IB HK CM NX OD PR per
pendicolari alle bafi loro. Dico A
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fieflerelaCMalla A G. fe dunque fia vguale labafe EH allabafe N P, & ¢ il foli

‘do A Bvgualeal folido CD, fara anchorla CM vguale alla-A G, pcrcﬂéhcfc’(:f:

| difuguale all'altezza A G . onde ¢ necefia

fendo lebafi EH NP vguali, non fiano l'altezze A G CM vgoali, neancheil fo
lido A B {ard vguale al folidoC D . & fi ponc vguale. non ¢ dunquel'altezza CM |
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de anchor la'mera di ef]i [ara nella medcfima proportione. il prifma dunque AF al prifma GN
| hauera proportione tripladiquella, cheha A B a G H . il che bifognana dimoftrare . !

‘riamente allaltezze - & ifolidiparallelepipedi , dequalile bafi
| rifpondono contrariamente all'altezza , fono vguali fraloro.
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feEH alla bale NP, cofifaralaC M alla A G . dalle qual cofe appare dc fom}
parallelepipedi A B .C Dlebafi rifpopdere contrariamente all'altezze . Ma Ja b
fe E H non fiavgualeallabafe N P. malaE H fiamaggiore. &¢ilfolido A By.

| -gualeal folido €. adunque la CMi¢ maggiore della AG, altramente feguireb.

| bealtresi, cheifolidi A B: C D non foffero vguali, che vgualifi pongono. laon
1 de pongafilaC T vgualealla A G: & dallabafe'N P, & dallaltezza C T compifca
| fiilfolido parallelepipedo V €. perche dunque ilfolide A B évgnale al folidg

CD. &¢évn'altro folido V C; & le cofe vguali alla medefima, hanno la medefimg

proportione, fard come il folido A B al folido: CV, cofiil folido C D al folidg
CV.macomeilfolido A Balfolido C V,cofilabafe E Halla bafe N P, percio-
cheifolidi A B CV (onovgualmente alti . & comeil folido C D al folido C v,
cofilabale M Pallabafe P T,& lalinearettaM CallaC T . come dunquela bafe
EHallabafeNP, cofilaM CallaCT: &laC T ¢ vguale allaA G. adun que &
{ comelabafe EHallabale NP, cofilaM C alla A G. onde le bafi de folidi paral-
lelepipedi AG CD rifpondono ; RS
contrariamente all’'altezze . Male ; -
bafi de folidi parallelepipedi A B 4 o \ %
CD rifpondano contrariamente L ol
all’altezze . & fia come labafe EH (
allabale M P, cofil'altezza del {o- G F
lido C D all'altezza dcl folido X
A B.Dicoil folido A B effere v-
guale al folido C D . fianomedefi
mamente i dritti perpendicolari H L Pl 0
alle bafi;& labafe EH fia vguale al
labafe NP, & ¢é comelabale EH : X
1 allabafe NP, cofil'altezza del fo- - " < N
lido C D all’altezza dcl folido A B; fard 'altezza del folido C D vguale allaltczza
dctfolido AB. mai folidi parallclepipedi,che fono nelle vgual bafi & dellamede

fima altezza fono vguali fraloro . adunque il folido A B ¢ vguale al folido C D .
manon fiala bafe E Hvgualealla bafe NP : & fiala € H maggiore. ¢ dunqueI'al
tezza del folido C D maggiore dell’altezzadcl (olido A B, cioc la C M ¢ maggio
redella A G.pongafianchoralaC T vguale alla A G, & compifcafi imilmente
il folido C V. onde perche ¢ come labafe EH allabale N P, cofil]aM Calla AG,
&laAGeévguale allaCT,fard comelabafe EH allabafe NP, cofi MCACT.
ma come la bafe E H alla bafe N P,cofi il folido A B al folido C V. percioche i fo-
lidi AB C A fono vgualmente alti : & comelaM CallaC T, cofi labafe M P al-
labafe P T, &l folido C D al folido CV. come dunqueiil folico A B al folido CV
cofiil folido C D al folido C V. & hauendo amendue i folidi A B C D la medefi
ma proportionc al folido C V, fard il folido A B vguale al folido C D . il che bifo
gnauadimoftrare. :

Non fianoidritti FE
BL GA KH XN DO
MC R P perpendicolari
alle bafi loro, & da punti
FGBKXMDR alli piani
dellcbai EH NPtirinfi
le perpédicolari che toc
chino1piani ne punti ST
YVQZaw: & compi-
fcanfiifolidiFV Xo.Di
coanchora cofi effendo i
folidi AB C D vguali,
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LIBRO VNDECIMO.

x “-" ‘bafi ri i alt & come labafe EH alla bafe
' “he le bafi rifpondono contrariamente all’altezze, & H all

1 ;I*h;i,ccoﬁ ¢ l’:ﬁtczza del folido CD all’altezza del folido A B . perche il folido AB-

¢ vguale al folido CD, &al folido A B ¢vguale il folido BT per effere nellame.
1 defima bafe FK, & dellamedefima altezza:de quali idritti non fono nclle medefi. |

melince recte , & il folido D C € vguale el folido D Z,che fono nella medefimaba

{e X R & della medefima altezza, 1 dritti de quali non fono nelle medeime linee .

tee . {ara etiandio il folido B T vguale al folido D Z. ma de gli vgual folidi pa-
::ncl;pipcdi l'altezze de quali fono perpendlcolan alle bafi, le bafi rifpondono
contrariamente all'altezze . ¢ dunque comela bafeFKallabafe X R, cofillaltez-

| zadel folido D Z all’altezze del folido BT . & ¢ labafe F K vguale allabafe E H&.
1 1abafe X R allabafe NP . adunque come la bafe E H alla bafe N P, cofi é I'altezza

del folido D Z all'altezza del folido BT, percioche fono le medefime altezze de

| folidiDZ B T. & parimente de folidiD C B A.comedunquelabafe EH alla

bafe N P, cofi ¢ I'altezza del folido D C allaltezzadel folido A B.. & pero le bab:
de folidi parallelepipedi A B CD rifpondono contrariamente all'altezze . ol-
tre a quefto le bafi de folidi parallelepipedi AB CD rifpondano contraria-
mente all'atezze . & fia come la bafe E H alla bafe NP, cofi l'altezzadel fo-.
lido CD allaltezza del folido A B. Dico il folido A B effere vguale al foli-,
doCD. perche fatte le medefime cofe come Ja bafe E H alla bafe NP, co~
G e 'altezza del folido C D all’altezza del folido A B, & la bafe EH € vgna-
leallabafeF K & NP adXR : fara come la bafe FK allabafe XR, cofi I'al-
tezza del folido CD allajtezza del folido A B: & fono le medefime altez-
ze de folidi’ AB CDi,&de BT 'DZ.comedunqgue labafe FK allabafe XR,
cofi ¢ Paltezza del folido D Z al’altezza del folido B T . onde le bafi de folidi pa-
rallelepipedi B T D Zrifpondone contrariamente all'altezze.& quei folidi paral

lelepipedi, de qualile altezze fono perpendicolari alle lor bafi, & Ie bafi rifpondo

no contrariamente all’altezze, fono fraloro vguali. adunqueil folido B T ¢ vgua

le al folido D Z. mail folido B T ¢ vgnale al folido B A . perche fono nella mede

fimabafe FK, & della medefima altezza, i dricti de quali non fono nelle medefi-
melinee rette, & il folido D Z ¢ vguale al folido D C, conciofiacofa, che fiano
nellamedefima bafe X R, & della medefima altezza, & non nelle medcfime linee
recee . adunque il folido A B, € vguale al folido C D. il che bifognaua di-
moftrare. £

o dLdid

L

| tezze cotrariaméte,cio come il triagolo ABC al triagolo GHK cofi effere l'alte(zadel;riﬁ,m.
aloro, |

IL COMMUANDINO,

Dalle cofe dette quello anchora fi puo dimoftrare . : T

De prifmi vguali c’hannole bafi triangolari, le bafi rifpondono contraria-
mente all'altezze . & quei prifmi c’hanno le bafi triangolari, de quali le bafi ri-.
{pondeno contratiamente all'altezze , fono vguali fraloro . '

Siano i prifmi ¢'hanno le bafi triagolari,fra loro vguali AF GN.Dico le bafi riﬂ:on?iere .all’at.

GN ‘1.”’41“7&4 del prifma AEF- copifcanfii folidi parallelepipediyche faranno anchor
vgualise[[endo doppy delli prifmizma de folid: parallelepipedi vguali le bafi rifpondono cotraria
‘méte all'altezZe. adunque come labafe del folido parallelepipedo AT alla bafe del folido paral
lelepipedo G N, ciod come il quadrilatero A B C O al quadrilatero G H K Q. cofi é Laltezza
del folido paralleleptpedo_ G N allaltezza del folido parallelepipedo A F ma comeil g
Jatero ABCOal ;Iuadnlater 06 HK Q, cofiil triangolo A B C al triangolo G H K adun-
que come il triangol o A B C al triangolo G H K, Falte ZZa del folido pamﬁelc’pipcdb GNall'al

: FBip Lol = ma

e3ga del folido parallelepipedo A F, ciod cofs ¢ Laltezza del prifina G N all'altezza del prif-

i e i
jg.d: quefto .
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A ; DE GLI ELEM. DI EVCLID.

ma A F . oltre a cio le bafi de prifm: AF R R W
G N rifpondano contrariamente all’altezze,

ciol come il triangolo A B C al triangolo G

HK , cofi fia Paltezza del prifina G N all’al

tezza del prifima AF. Dico i prifmi AF GN | -
effere vguali fra loro.compifcanfi medefima-
mentei folidi parallelepipedi . [ard il qua- p /I
drilatero A B C O al quadrilatero G H \ |

K Q, come il triangolo ABC al triangol o
G H K . onde come la bafe del folido paralle o
lepipedo A F alla bafe del folido parallelep

pedo G Ncofi fara altezza del prifina GN

all altezZa del prifma A F, cioé cofi Laltez_
za del folido parallelepipedo G N all'altez-
za del folido parallelepipedo A F, ma quei

Jolidi parallelepipedi,de qualile bafi rifpon- & CRE ! X
dono contrariamente allaltezze » fono fra lo iy
ro vguali « adunque anchor le meta loro [a- - | it

ranno vgeali: & peroil prifina AF € v- - e
guale al prifma G N.il che bifognaua dimo- ; Q
firare.

THEOREMA XXX. PROPOSITIONE XXXV.

Se due angoli piani fiano vguali, & nelle cime loro fiano con
ftituire linee rette fublimi, che con lelinee rette pofte da princi
pio contengano angoli vguali, I'vnallaltro. poi nelle fublimi
fiano prefi qual fi vogliano punti, & da quelli alli piani,ne quali
fono i primiangoli, {itirino le perpendicolari, & da punti fatti
dalle perpendicolarinei piani alli primi angoli {i congiungano
linee rette , conteneranno le dette linee conli fublimivguali

angoli <

Sianoduc ango
li retrilinei vguall
BAC EDF . &
da punti A D con
ftituifcanfi f{ubli-
mirettelinee A G
DM, che con leli-
nee rette pofte da
principio conten-
gano angolivgua
li , Pvn'allaltro ,
cioé 'angolo M D
E vguale all'an-
golo GAB, &
T'angolo MDF v- ‘

guale allangolo G A C. & piglinfi nclle A GDM quai i uogliano punti GM;da |
s qualt ol




N ) e

olari alli piani perle B A C che toc.

inepunti LN, & ;__qg&ng4;K%ﬂsﬁ-'mﬁélﬁ!‘g;la@ ngf_t%‘
goloM D N. pongafi la 'A:H‘-*rg‘ﬁalc‘alla‘nM‘,’&% Brﬁﬂ%

a GL.&1aG Lé perpendicolare al piano per B A C. adunque
TaHK fa ifperlgepdi‘coiarcal piano per B A C. tirinfida punti KN all
B AC DF DEl perpendicolariKC NF KB NE, & giungan
, MFE FE. perche dunqueil guadrato della H A ¢ vguale d quadrati
K A, &al quadrato dellaK A fono vgualii quadrat delle K éq CA;fa

K K Cévgualeil quadrato dellaH C. il quadrato dunque della H A fard u-
hﬁ'quadra%i delle HC C A. & pero l'ang%loH CA g??}ié @z iigl':irhgd?ﬁ
‘maragione 'angolo DFM ¢ retto.onde I'angolo ACH ¢ vgualeall'angolo DFM |
‘& élangolo H A C vguale all'angoloM D F . fono dunque due triangoliMD F
'H A C chehannoé due angoli vgualid due angoli,l'vnaltro : & vnlato vguale ad |

haueranno anchor gli altri lati vguali a gli aleri lati, Pun’allere,, & fardla A Cv-

AK KH,& al quadrato della A Kfono vgualii quadraridelle AB BK, faranno |
iquadratidellc AB BK KH vgualial quadrato della A H. mad quadrati delle |
| BK KH ¢vgualiil quadrato della BH , percioche 'angolo HK B ¢ retto, eflen
dolaHK perpendicolare al foggetto piano . il quadrato dunque della A H ¢ u-
guale a quadrati delle A B B H : & pero angolo A B H ¢ retto, & perla mede-
fima ragione ¢ retto 'angolo D EM, & I'angolo B A H ¢ uguale all'angolo EDM
che cofi fi pone, & ¢ 1a A H vgnaleallaD M. adunque anchorla A B € vguale alla
DE. ondeperchela A C ¢vgualeallaDF, &la A BallaD E, faranno le due CA
A B ugualialle dueFD DE. malangolo B A C ¢ ugualeallangoloF D E. Ja ba
' fe dunque B C ¢ vgualealla bafe EF. & il triangolo al triangolo, & gli altri ango
1i 4 gli aleri angoli . adunque I'angolo A C B ¢ vgualcall'angolo D FE. & ¢ il ret-
to A CK vgualeal retto D F N. onde anchor il rimanente B CK ¢ vgualcal rima
nente EFN. & perla medefimaragione 'angolo C BK vguale allangolo F E N, il
perche fono due triangoli BCK EF N che hanno due angoli vgualia due angoli
Pun’all'altro,& unlato vguale ad unlato,che € fra gli angoli vguali, cio¢ B Cad
' EF.adunque haueranno gli altri lati vgualia gli aleri lati. € dunquela CKvguale
allaF N,&la A C ¢vguale allaD F.ondele due AC CK fono vguali alle due
DF FN:& contengono vguali angoli.la bafe dunque AK ¢ vguale alla bafe DN.
& effendola A H vgualeallaD M, fara anchor il quadrato che fi fadalla A Hu-
guale al quadrato della D M ; ma al quadratodella A H fono vguali i quadrati

delle AK K H,percioche 'angolo A KH ¢ retro : & al quadrato della D M fono

vguali i quadratidelle DN N M, conciofiacofa chel’angolo DN M fia retto.

‘adunque i quadrari delle AK KH fono vguali 4 quadrati delle DN NM, de
_quali 1l quadrato della A K ¢ vguale al quadrato dellaD N. adunque il rimanen

tequadratodcllaK H ¢ vguale al rimanente dellaM N: & pero lalinearetta HK'
evgualeallaMN. & percheledueHA AKf{onovgualialledueM D DN I'un’

all’altra, & la bafe H K fi ¢ dimoftrata vguale alla bafe N M; fard langoloH AK

‘vguale allangolo M D N. il che bifognaua dimoftrare.

|

lo COROLLARIO. ' 1 ;

- Da quefto ¢ chiaro che fe due angoli piani rettilinei fiano.
‘vguali, & da efsi fiano conftituite linee rette fublimi vguali,

todella H A veuale d quadratidelle HK KC C A. &4 quadratidel |

ad vn lato, che ¢ fottopofto ad vno de gli angolivguali, cio¢ HA a2 DM . onde | 16.dd primo:

gualealla D F. fimilmente dimoftreremo etiandio la A B cflcre vgunaleallaDE., |
| givnganfi HB ME, & perche il quadratodella A H € vguale 4 quadrati delle

48.3«:1 primo.

26.dcl primo.

4.dd primo,

26.del primo .

4 del primo.

47.del primo,

gL

 che conlince rette pofte da principio contengano vgualango- |
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i, I'vn'all’altro, le perpendicolari che da effe fi tirano ally piani,
ne quali {ino i primi angoli, faranno vguali.

THEOREMA XXXI PROPOSITIONE XXXVI

Setrelinec rette fiano proportionali , il folido parallelepipe
do fatto dalle tre linee,fara vguale a quello, che fi fa dalla linea
di mezo effendo equilatero & equiangolo all'altro.

=
A H \ D
|\‘ R 1

2
%
=

Sia tre lince rette proporcionali A B C: & fia come la A allaB,cofi la B alla
C. Dico il folido che fi fadalle A B C effere vguale al (olido che fi fa dalla B,equi
latero & cquiangolo all'altro. propongafi Pangolo folido E contenuro da tre
angolipiani DEG GEF FED, &allaD pongafi vguale cialcunadiefie DE
EG EF, & compifcafi il folido parallelepipedo EK. & pongafila LM vguale
alla A. & nellarettalinea LM & nel punto in effa L conftituifcali I'angolo conte-
nute dalle NLX XLM MLN vgualeallangolo folido E: & pongafi alla B vgua
lelaLX & alla CvgualelaL N. perche dunque comela A allaB cofi ¢ laB alla C,
&1a A ¢ vgualeallal. M, &laBa cialcunadiefflc LX EF EG ED, &laCalla
LN, fara comelaLMallaEF, cofilaD E allaL N, &d’intornoa gli vgualango
liIMLN DEF ilatifirifpondono contrariamente . adunque il paraliclogram-
mo M N ¢ vgualeal parallelogrammo D F. & perche due angoli piani rectilinei
fono vgualiDEF NLM,& incfsi fi conftituifcono lince retre fublimi LX EG
vgualifraloro, & che conlince rette pofte da principio contengono gli apgoli
vguali, 'vn’2ll'altro, faranno le perpendicolari, che fi tirano da punti GX alli
pianiperleNLM DEF, vguali fraloro. adunque i folidi LH E K (ono deila
medefima altezza ; & quei folidi parallelepipedi, che fono nelle vgual bafi & del
la medefima altezzafono fraloro vguali . 1l folido dunque H U ¢ vguale al folido |

"EK, &¢il folidoH L,chefi fadalle tre A B C , &il folido E K quello,che i fa dal
laB. la onde fe tre lince rette fiano proportionali,il folido parallclepipedo fatto
dalle trelince fard vguale a quello, che fi fa dalla linea di mezo, cflendo equilate-
ro & equiangolo all'altro. il che bifognaua dimoftrare. !

THEOREMA XXXII. PROPOSITIONE XXXVII

Se quattro linee rette fiano proportionali,i folidi parallelepi |
pedi, che fi fanno da effe imili & fimilmente defcritti, faranno |
anchora proportionali, & fe i folidi parallelepipedi che fi fanno |
da effe fimili & fimilmente defcritti fiano proportionali, le li-
nee rette anchora faranno proportionali. 5% i

Siano quattro linee retee proportionali A B €D EF GH,& fiacomela AB |

alla

PR > See - —




B LIS D/ VNDBCIMO. o
V| ZMaCD,cofilaEFallaGH, &de T -
| ferivanfidalle AB CD“EF G 1 . - i}
| H folidi parallelepipédi fimili & .. | ,
fimilmente pofti KA LC ME N i) =< e
| NG.DicocomcKA adLCcofi
effereME adN'G. perciocheef~ :
fendo il-folido parallclepipedo
K A fimilcadL C, hanera K A ad
| LCtripla proportione di quclla
| chehalaA BallaCD. perlame M :
defimaragionc il folido M E al fo ‘ L
JidoN G hauera tripla proportio - Tl
nediquellachalaEF alla GH,
‘&écomelaAB alla CD, cofila
EFallaGH': come dunque AK fi , ;
adLC;cofiMEad NG .ma fia E F G o
comeil folido A K al folidoLC,
cofiil folido M E al folido N G . Dico come lalincaretta A B allaretta CD, cofi
effere larecta EF allaretta G H . percioche hanendo AKad L Ctripla propor-
tionediquellachala ABallaCD,&ME ad NG tripla proportione di quella
chehalaEFallaC H,& come AKadLC, cofi cMEad NG faricome la A B
| allaCD, cofilaE F alla G H. fc dunque quattro linee rerte {iano proportionali
& quello che feguita. il che bifognaua dimoftrare.

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIONE XXXVIII.

Se vn piano fia retto o vero perpendicolare ad vyn'altro pia.
no , & da qualche punto di quelli che {ono in vn piano all'altro
piano fiatiratala perpendicolare,cadera quella nel commun fe-
gamento di detti piani.

Siail piano C DD al piano A Bretto O vero per
pendicelare & il commune fegamento loro fia
AD. &ncl piano CD piglifi qual punto fivo- E
ghaE. Dico la perpendicolare,che dal punto E
fitira al piano A B, cadere nella A D. non gid, !\
ma fe cffer puo caggia fuori, comelaEF: & A G D
tocchiil piano A B nel puntoF : & daFallaDA 2N \
nel piano A B tirifi 1a FG perpendicolare. la 5
quale etiandio fara perpédicolare al piano CD:

‘&giungafi E G. perche dunquelaF G ¢ perpendicolare al piano'C D, & Jalinea
rettaE G che ¢ nel medefimo piano C D la tocca, fard FangoloF GE retto . ma
anchor 12 E F ¢ perpendicolare al piano A B. onde l'angolo EF G ¢ retto, & del
.triangolo EF G due angoli fono vguali a due retti, che € inconueniente. nonca
derd dunque fuori della lincarettaD A la perpendicolare tirata dal punto E al
| P1ano A B : & pero ¢ neceffario che caggiain efia A D. fe dunque va piano fiaret |

toad vn'altro piano & quello,che feguita. il che bifognaua dimoftrare..

- .

IL COMMUNDTIN-O

| Poffiamo anchora in cio vfare la dimoftratione retta in queflomodo . fiaaltrest il pia-

33.di qldh.

s

10 C D retto al piano A B ,& il commune fegamento lorofia A D, & nel pray pigli
i} 2Ot Tietto ! . w0 C D pighfi
| qual fi voglia punto E. Dico la perpendicolare che fi tira dal punto E :zl p?a;w{,,(B cgderf n%lla |

R linea
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29. del primo.

4-del primo .

14. del primo.

{
9.diquefto. |

33. del primo A
7.d: quelto..

29.del primo:
15. del primo .

26.del primo .

DE GLI ELEM.! DI EVCEID. =

‘golialterniDXY Y OE fono fralo-
yovguali. &perchela DX ¢ uguale al ;

| leallabafe YE, &il triangolo DXY
| vguale al triangolo Y OE, & gli aleri : s isd
angoli a gli aleri angoli. adunque I'angolo X Y D ¢ vguale allangoloO YE: & pe

: Daliz 19 TR 5 Prwoey

A SURG amaey |

blon B
PO R
i \

linearetta A D.tirifi dal punto E allz A D laper @
pendicolare L F. & perche ilpiano C D eretroal [T
piano A B , & al commune fegamento loro invn =
piano C D étiratala E F perpendicolare, farala
E F perpendicolare al rimanente piano A B. adun
que la perpendicolare tirata dal punto E al piano
A B cade nel commun fcgamento de piani A D. il
che bifognaua dimoflrare .

S
& 23
“»
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THEOREMA XXXITIL PROPOSITIONE XXXIX. |
Se invn folido parallelepipedo ilati de piani oppofti fiano
fegati per mezo , & perli fegamenti {itirino i piani .1l commun
fegamento de piani & il diametro delfolido parallelepipedo fi

-~

fecheranno per mezo.

Nel folido paralielepipedo AF ilati
de piani oppofti C F AH fiano fegati
per mezo ne punti KLMNXPOR,
& pet li fegamenti fi tirino i pianiK N
X R, &il commun fegamento de pia-
nifia Y S,& il diametro del folido pa-
rallclepipedoD G . Dicole YS DG
fegarfi per mezo, ciocla Y T effere v-
gualealla TS&1aDTalaTG. giun
gani DY YE BS 8G.perche dun
quelaD X ¢ parallelaallaOE, glian-

120E,&laXYallaY O,& contengo- £
no vgual'angoli; fara labafe D Y vigua

r6laD Y E élinearetta. & per lamedefimaragione anchora erettala BSG,&é
JaB S vgualeallaSG . & perchela C A ¢ vguale & parallelaallaD B, & ¢ vguale
& parallelaallaEG, fardanchorla D B allaE G uguale & parallcla, & le linee ret
te DE GB Iz congiungono.¢ dunque 1a D E parallela alla BG,& fi fono prefiin
amendue quai fi vogliano puntiD Y G S, & fono giuntele DG YS.ondele DG
Y S fono in un piano , & eflendola D E parallelaalla B G,fard I'angolo ED T v-
guale all'angolo B G T; percioche fono alterni: & € I'angolo D T Y vguale allan
goloG T S. adunque fono duetriangoliD TY G T S, che hanno dueangoli v-
guali a dueangoli , & vn lato vguale ad vn lato, che ¢ fottopofto ad'vno de glian
golivgnali cioeD YaG S, che fonolametadelliDE B G. haueranno dunque
glialtri angoli vgualia glialtri angoli. ondelaD T ¢ ygualealla TG, &2 Y T
alla TS. & pero.fe in un folido parallelepipedo i lati de piani oppofti fiano fegati
per mezp, & quello,che feguira. il che bifognaua dimoftrare:. v Be ok

THEOREMA XXXV. PROPOSITIONE XL. i

Se fiano due prifini vgualmente alti , de quali vno-habbiaun
parallelogrammo per bafe & l'altro vn triangolo: & fia il paral-

lelogrammo

\
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