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| ¢comelaBAallaAE ;cofilaGFallaF L. adunque fono due triangoli B A E |

| GFL, & d’intor-

| € vguale al’ango-
| leali’angolo AM B, percioche fi fermano nella medefima circonferenza : & l'an

| manente € vguale al rimanente. ¢ dunqueil triangolo A M B equiangolo al trian!

4.del efto,
Corol. ddl.20

| tione del polygono A B C D E al polygono F G HK L. come dunque il quadra-
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" THEOREMA-“I. PROPOSITIONE I, o
T POLYGONTI Simili, chefi defcti
.uono ne cerchi fono fraloro, comei,
quadrati delli diametri. i
SianoicerchiABCDE FGHKL, & inefsi!
li polygonifimiliA BCDE EGHKL: &idia-'
metri de cerchi fiano BM GN.Dico comeil qua |
drato dclla BM al quadrato della G N, cofi effere
il polygono A BCDE al polygono FGHKL.
giunganfi BE AM CL F N.& percheil polygo

no A BCDE ¢ fimile al polygono FGHKL, an-
chor 'angolo B A E ¢ vguale all'angolo GF L:&

(DRE 5]

G F L c’hanno vo'angolo vguale ad vi'angolo, cioé l'angolo B A E all'angolo |

noa gli vgual'an-
goli 1lati propor-
tionali . onde il tri
angolo ABE ¢ec-
quiangolo al trian
goloFGL, & pe-
to l'angolo AE B

loFLG. mal’an-
zolo A E B ¢ vgua i

golo F1.G ¢ vguale allangolo F N G. adunque anchor I'angolo A M B ¢ vguale,
al’angoloF N G. malangolo B AM retto ¢ vgualealretto G F N, onde il ri-

golo FGN, & percio comelaBMallaGN, cofi¢laB A allaGF. mala propor;
tione del quadrato della BM al quadrato della G N ¢ doppia della proportione,
della BM alla{GN . & della proportione di B A 2 GF, édoppiala propor-

]_todella BMal quadrato della GN, cofiil pelygono A B CDE al polygono

FG &}

e
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" I'EGHKL. onde i polygont timili, che fi delcriuond ne cercht fono fraloro, co-
- | mei quadrai delli diametri. . , : :

THEOREMA II. PROPOSITIONE If.' | :
1 ' N

-

Icerchi fra loro fono come i quadrati delli diametri. :

{
Sianoicerchi ABCD EFGH, &idiametrilo- e ;
rofiano BD FH. Dico comcil quadratodi B D al : ; |
| quadrato diF H, cofi effere il cerchio A B C D al cer !
chioEF G H. percioche fc noné cofi, fard comeil
{ quadratodi B D al quadrato diF H, cofi il cerchio
| A B CD ad vnfpatio 6 minore del cerchio EFGH o
| maggiore. fiaprima al minore, chefia$: & nel cer-
chio EF G H defcriuafi il quadrato EF G H. onde il
quadrato defcritro nel cerchio € maggiore della me-
| td del cerchio EF G H, perche fe tirtamo per li punti
EF GH linee rette, che tocchino il cerchio, farail
| quadratoE F G H la meta del quadrato defcritto d’in
torno al cerchio . ma il cerchio ¢ minore del quadra-
| to defcritto d’intorno ad eflo. adunque il quadrato 3 W
EF G H ¢ mnaggiore della meta del cerchioEF GH.,
feghinfi per mezo le circonferenze EF FG GH HE
ne punti KL M N, & giunganfi EK KF FL LG GM
{ MH HN NE. adunque cialcuno delli triangoli D i1h
EKF FLG GMH HNE ¢maggiore, che la mera
dellaportione del cerchio, nella quale egli confifte .
perche fe tiriamo per li punti KL M N linec recre, che
tocchino il cerchio,& finiamo i parailelogrammi,che e o . B
fononellelinee rette EF FG GH HE, fard ciafcu 5 .
{ nodellitriangoliEKF FLG GMH HNEla me-
| ta del parallelogrammo, nel quale ¢ defcritto . mala
portione¢ minore del parallelogrammo. adunque
ciafcuno delli triangoli EKF FL G GMH HNE .
| € maggiore,chelameridella portione del cerchio, nella quale confifte.adunque
fegando I'altre circonferenze per mezo,& giungendo le linee rette, & facédo que
fto fempre, lafcieremo alla fine alcune portioni del cerchio , che faranno mino-
ridelPecceflo, ne! quale il cerchio E F G H auanza lo fpatio S; perchefie dimo- |
ftrato nel‘rrimo theorema del decimo libro , che propofte due grandezze difu-
guali, [edallamaggiore fi tragga pit,che la metd, & da quello,che rimane fimj] |
méte {i tragga piu,che lameta, & quefto fi faccia fempre,rimarra alla fine vna cer-
ta gradezza,la quale d'ogni minor grandezza propofta fard minore.la onde fiano |
lafciate le portionidel cerchio EF G H, nellc linecrette EK KF F LLGCGM
MH HN NE, chefiano minori dell’eccefio ; nel quale il cerchioEF G H auan |,
zalo {patio S . adunque il rimanente polygono EKFL G M H N, fara maggio-
re dello fpatio S.defcriuafi anchora nel cerchio A BCD il polygono AXBOC | ¢
| PD R fimileal polygono EK FL. GMH N . adunque comeil ‘quadrato di B D || pe Fantec-
{ alquadratodiFH, cofi ¢ il polygono AX BOCPDR al polygono EKFLG |dente.
{ MHN. macomeil quadratodi B D al quadrato di F H, cofi ¢ il cerchio ABCD
allo fpatio S . adunque ctiandio comeil cerchio A BC 1D allo fpatio S . cofi il |

b ) P‘olygpno A_X BOCPDRal PO]ngDO EKFLGMHN L8 permurdndal o
| | Eg il cerchio A BCD al polygano,che éineffo, coff lo fpario al polygomo | - ..
P ___1_ch LGMHN. mailcerchio AB CDe¢ maggiore del polygolo, cheé ineflo. - e & :

e R A 3 MMm =2 ‘onde

— P — " s
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; nnd;-.anchorJofpaxio $ ¢ maggio :
re del polygono EKFLGMHN . ‘

| non ¢ dunque come il quadrato

o fpatio S ¢ maggiore del cerchioE F G H. adunque anchora il cerchio ABCD

cerchio EF G H 4 qualche fpatio minore del cerchio AB C D

Z 7, ciodtirate lelineerette perli punti EF G H , che tocchi- . o0
no il cerchio, come appare per lanona del quarto libro . fard / \ '
laT V doppia della T E . percioche giungafi EG FH, che fi ' ¢ ' o
| Jeghino nel punto 2, le quali faranno diametridel cerchio. & il oo R :
| Q_[ara centro del medefimo. 'angolo dunque Q E V ¢ retto. ma \ /J
- eretto anchoraLangolo EQ H, percioche ledue F Q_QE fono =g~z
vguali alle due H Q Q F & labafe E F ¢ vguale alla bafe £H.
| adunque 'angolo F Q E ¢ vguale all’angolo HOE. & perd amen
due

ma ¢ minore , che ¢ impofsibile.

di B D al quadratodiF H, cofiil
cerchio A B C D a qualche {patio
minoredel cerchio EF G H. fimil
mente dimoftreremo non eflere
come il quadrato di FH al uadra
todi B D, cofiil cerchioEFGH . Y
a qualche fpatio minore del cer- S

chioA BC D. Dico dunque ne :
anche eflere comeil quadrato di

B D al quadrato di F H,, cofi il cer
chio ABCD a qualche fpatio 159 ,
maggiore dcl cerchio E F G H . percioche s’gli¢ pofsibile, fia ad vn {patio ma
giore S . fara dunque conuertendof(i come il quadrato diF H al quadrato di BD,
cofi lo fpatio § al cerchio A B CD . ma come lo fpatio S al cerchio A B C D, cofi |
il cerchio E F G H 4 qualche fpatio minore del cerchioA RC D, come fi dimo-
ftrera. adungue & come il quadrato di F H al quadraro di B D, cofi il cerchio
EF GH, i qualche fpatio minore del cerchio A B C D, il che fi ¢ dimolrato im
pofsibile. non ¢ dun7uc come il quadrato di BD alquadrato diF H , cofi 1l cer-
chio A BC D ad vn {patio maggiore del cerchio EF G H. & fi ¢ dimoftrato non
effere anche al minore . onde come il quadrato di B D al quadratodiF H , cofi fa
rd il cerchio A B C D al cerchio EFGH. i cerchi dunque fraloro fono conici qua
drati delli diametri . il che bifognaua dimoftrare.

LE T MM oA

Lacndedicoche [¢ lo [patio S fia maggiore del cerchio EF GH,come
lo fpatio § al cerchio A B CD ycofieilcerchio EF GHa qualche [pa

tio minore del cerchio ABCD. '

Facciali come lo {patio Sal cerchio A B CD,cofiil cerchio E F G H allo {patio
T. Dico lo fpatio T cflcre minore del cerchio A B C D. percioche efiendo come
lo fpatio S al cerchio A B C D, cofi il cerchio EFGH allo (patio T, {ard permutan
dofi come lo fpatio S al cerchio E F G H, cofi il cerchio ABCD allo fpatio T,ma

¢ maggiore dello fpatio T : & pero come lo fpatio S al cerchio A B C D,cofiéil

I'L " COMMANDINDO.

Sard il quadrato EF G H lameta del quadrato defcritto d’inrorno al ccrc’Hidi

Defcriuafi d'intorno al cerchio EF GH il quadrato TV & E 3§

i
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due [ono rettis dalle qual cofe fcguita la lineavetta T EV effere parallela alla F Q H . & per
lamedefima ragione}i dimofireramole T EY 'V H Z parallele alla E L G, & fraloro . fono
dunque parallelogrammi F V' VG FE EH. & effendola F Q vguale allz Q H , fara ancho
ralaT Evguale alla EV = ¢ pero laT ¥ ¢ doppia della T E . dimoftreremo fimilmente la
T Yeffere doppiadellaT F. & effendo T'Y T ¥ wguali , & le meta loro FT T E [aram
wguali. & perche laT 7 & doppia della TE, il quadratodella T v fard quadruplo del quadra
todelia T E ; percioche le figure rettilinee fimili fono in doppia proportione de lati homologhi.
ma il quadrato della E F @ vguale a quadrati delle FT T E,che fono doppy del quadrato del
laT E .mail quadrato della T V" ¢ quadruplo del quadrato dellaT E . adunque il quadrato
della E Fycioc il quadrato EF G H fara limeta del quadrato TV 2T . il che bifognaua di-
moftrare « . e ‘
Sara ciafcuno delli triangoliEKF FLG GMH HNE lameta del paralle-

logrammo nel quale € defcritto ] perla 41 del primo . A

B s A [l S T

Defcriuafi anchora nel cerchio A B CD il polygono AXBOCPDR fimile
al polygono EKFLGMHN .

Nel dato cerchio deferincre cwn polygono fimile adrvn'altro , che
fia defcrittonel cerchio . :

‘Siano due cerchi de qualii centri ffan6F G: & nel cerchio A'B C D E defcriua
fiqual fi voglia polygono ABC DE, &'8imigani AF BF CF DF EF,&nel
cerchio dal centro G ti s
rifivna linearerta GH B
in qualunque modo : &
conftituifcafi I'angolo ;
HGKvguale all'ango- & =
[loAFB. & allangolo :

B F C conftituifcafi v-
guale I'angolo K G L;
& all'angolo CFE D lan

golo L. G M, & finalmen s el S -
teall’angolo DFE I'an

goloM G N . adunque il rimanente AF E ¢ vguale al rimanente H G N.. & giun
ganfiHK KL LM MN NH.&e¢comelaAFallaFB, cofilaHG allaGK;

remadel (efto libro de gli clementi. come dunque € il femidiametro del cerchio
al femidiametro del cerchio, cofila B A allaHK . fimilmente dimofreremo cia
fcunadiefle BC CD DE E Aiciafcunadi eflcKL LM MN NH hauer la
medefima proportione. & fono gli angoli de polygoniveuali, perche anchor gli
angoli de triangoli fono vguali. adunque gli polygoni ABCDE HKLMN
hanno ciafcun’angolo vguali 4 ciafcun’angolo, & d’intorno 4 glivgualangoliila
ti proportionali. & pércio il polygono A B C D E ¢ fimile al polygono HKLMN,
onde nel dato cerchio HKL M N fi ¢ defcritto vn polygono fimile ad vnaltro
AR CDE.il chebifognaua fare. : ; S

O |
b

|

THEOREMA III. PROPOSITIONE III.

. Ogni pyramide che hala bafe triangolare fi divide in dué“ Py

i T L BRNG DIGODEGIN®., . =

percioche fono fimiliitriangoli A F B H GK, che fi ¢ dimoftrato ncl fefto theo- |

| ramidivguali & fimili fraloro , channo le bafi triangolari, & i |

34.del primo ,

Cor. della 20,
del feflo.
47 del primo,

23, del primo,

4.del fefto,

+ difF del felt,|

<2

mili

i
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2. del fefto,

34 .dei primo.

29.dcl primo.
4. del primo *

10.dcll’unde.

4 .del primo .

)
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120 dell’undec:’

mili al tutto ; & in due prifii vguali , che fono maggiori della
meta di tutta la piramide.

Sia la pyramide, la cui bafe fia il triangolo A B C,&
la cimail punto D . Dicola pyramide A B C D diuider
fiin due pyramidi vguali, & fimili fra loro, channo le
bafe triangolari, & imili al tutto, & induc prifmi v-
guali, &l due prifmi eflere maggiori della mera di tut
talapyramide. feghinfile AB BC CA AD DB
D C per mezo nc punti EFGHKL: & giunganfi
EH EG GH HK KL LH EK KF FG. perche
dunquela AE évgualeallaEB, &laAHallaHD,fa
ralaE H parallelaallaD B . & perla medfima ragione
laHK ¢ parallclaalla A B. ¢ dunque H E B K parallclo \
grammo. onde la H K¢ vguale allaE B.' malaE B év-
guale alla A E. adunque anchor la A E fard vguale alla
HK. &¢claA HvgualeallaH D.ondele due AE AH & "\ 1
fono vgualialleduceKH HD, I'vha all'altra,& 'ango- A 79
lo E A Hvguale all'angolo K H D.adunque la bafc EH
cvgualeallabalc KD : &iltriangolo A EH vguale & Pag
imile al triangolo HK D . & per lamedefima ragione X
anchor il triangolo A H G vguale-& fimile al triangolo HL D . & perche le due li
neerette , che fitoccano EH H G, fano paralleled duelince retre , che fitocca
noKD DL, manonnel medefimo piano, conterranno angoli vguali . adunque
Pangolo EH G ¢ vguale all'angolo KD L. fimilmente perche due linee recze EH
H G fono vgualialledue KD DL, I'vnaall'altra, & 'angolo EH G € vguale al-
PangoloKD L, farilabafe E Gvguale allabafe K L. ¢ dunque vguale & fimile il
triangolo E H G al triangolo K D L. & per lamedefima ragione il tridgolo AEG
¢ vguale & {imile al triangolo HK L . onde la pyramide, la cui bafe ¢ il triango-
lo AEG, & lacimailpunto H, ¢ vguale & fimilg alla pyramide, la cuibafe ¢l
triangolo HK L, & la ¢éima il punto D . & perche ad vn lato del triangolo ADB, |
cioc alla A'B fi € tirarala HK parallela, farail triangolo ADB al triangolo DHK
cq_uiangolo . & hanoi lati proportionali . € dunque 1l triangolo A D B fimile al
triangolo D HK. & per la mede(ima ragione il triangoloD B C fimile al triango
loDKL:&il triangolo A D C al triangolo D H L. & efiendo due lineerette BA
A C,che fi toccano parallele alledue KH HL, che {i toccano, & non fono nel
medc{imo piano , conterrannoangoli vguali . onde 'angolo B A C e vgualeal- (
PangoloKHL: & ¢ comelaB A allaA C, cofilaKHallaHL. adunqueil trian |
golo A B C e fimile al triangolo HK L : & pero la pyramide, 1a cui bafe ¢ il trian

L

A

b F

- golo A B C &lacimail punto D, ¢ fimile alla pyramide, la cuibafe cil triango-

loHKL,&lacimail punto D) . mala piramide, la cui bafe € il triangolo HKL,

- &lacimailpunto)) , fi ¢ dimoftrata fimile alla pyramide, la cui bale ¢ il triango

lo AE G, &lacimail punto H. onde la pyramide, la cui bafe ¢ il tridagolo ABC,
& la cimail punto D, ¢ fimile alla pyramide, la cui bafe eil triangolo AE G & la
cima il punto H . adunque amendue le pyramidi A EGH _HKL D fono fimili 4

- tuttala pyramide A BCD. & perchelaBE e vguale allaF C, farail parallelo-
- grammo E BF G, doppio del triangolo G F C. & percheli due prifmi fono v- |

gualmente alti, I'vno de quali ha per bafe il parallelogrammo, & I'altro il trian- |/
golo, & ¢il parallclogrammo doppio del triangolo , faranno detti prifmi vguali
fraloro . adunque il prifma contenuto da duetriangoli BKF& EH G, & datre

parallelogrammi EBF G E BKH: KHF G ¢évgualeal prifima cotenuto da due

triangoliGF C HKL & datre parallelogrammiKF CL LCGH HKFG. &
€ manifefto 'vno & Paltro prifma, & quello,la cui bafe e il parallelgramo EBGF; |
s . ' = I
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Y VO DEC.IMO.aag . ag
| Koppofta ad eflo, & quello Ja cui bafe €iltriz y
Hoppofto ad cflo, effere maggiore dell’'vna & I
fonoitriangoli A HKL & le cime ipunti H :
ygiamo le lince reccc EF E H il prifmala cuibafe¢ il parallelo

, & lalinea rettaoppoftaad effo HK , ¢ maggiore della pyramidey la.
bafe ¢l triangolo E BF , & lacimail puntoK. mala pyramide , 1a cuibale
= iangolo E B F & la cima il punto K , ¢ vguale alla pyramide, la cui bafe &
' angclo AE G, &lacimail punto H, per efiere contenuto da vguali & fimili
| ni.ondeil prifma, la cuibafe é il parallelogrammo E B F G, & la linca retta

rami -
_nearcttaH K oppoftaad cflo, ¢ vguale al prifma, la cui bafe cil triangolo GFC, |
& oppofto ad effoil triangolo H KL ; & la pyramide, la cui bafee 1l triangolo

| HKL &]lacimail punto D . adunque li duc prifmi,de qualt ﬁ‘e'dett%,, fono mag
giori dellc due dette pyramidi, lcC{)aﬁ delle quali fono1triangoli AEG HKL,
~ &lecimeipunti HD. onde tutcala pyramide, la cui bafe c il triangolo A B C
| &lacimail puntoD, edinifaindue pyramidi vguali & fimili fraloro, & fimili
dtutea, &in due prifmivguali: & fono li due prifmi maggiori della metd di tut
.tala pyramide. il che bifognaua dimoftrare . :

7 3t IF i

IL COMMUNDIN O.

EtperchelaBF evgualcallaF C, fard il parallclogrammo E B F G doppio
deltriangolo G F Cj percioche congiunta E F effendo la BEF vguale alla F C, & la EG pa
| rallela alla B C , fara il triangolo B E F vguale al triangolo F G C . ma il parallelogrammo EB
 F G ¢ doppio dgl triangolo B E F . adynque fara anchor doppio del triangolo F G C .
| Sarannoderti prifmi vgualifraloro ] perla vitima dell»ndecimo libro . ;
~ Ilprifmalacunibafeel parallelogrammoEBF G, &lalincaretta HK oppo-
ftaad effo , e maggiore della pyramide la cui bafe eil criangolo EB F, & lacima
il punto K7 /2 come il tutto é maggiore della fua parte . percioche la pyramide é vna parte
del prifina , ma di fotto dalle cofe 5 che [i fono dimoftrate nella 7 di quefto, apparira cfferela
terza parte  effendo la terza parte del prifinal, la cui bafe € il triangolo G F € , & oppofio ad
effoiltriangolo K LH . , } A

THEOREMA IIII. PROPOSITIONE IIIIL

Se fiano due pyramidi vgualmente alte,c’habbiano le bafu tri
| angolari , & I'vna &Taltra diloro fi diuida indue pyramidi v-
| guali & {imili a tutta, & indue prifmivguali, &delle pyrami-
| difarte I'vna & l'alera fi diuida nel medefimo modo; & cio fi fac
] I&iaa {empre, faracome la bafe divna pyramide alla bafe dell'al-

) 1

bl 0oy el

ot

| 1i prifmi, che fono nellaltra , di numero uguali.

g

i ] Sianoduepyramidivgualmente alte, che habbiano le bafi triangolori A B C
{ DE F, &lccime fanc i punti’G H, & 'vna & 'altra dieffe dinidafi in due pyrd.
| midifraloro vguali & fimilid turta, & in due prifmi vguali,& delle pyramidifat
| tedsna&lalira fiintenda diuifa nel medcimo modo: & queltofi faccia fem
come 1 afe A B Callabale D EF, cofi cfere tuceili prifmi, che fono el
s0iid¢ A L € 2untiliprifimi, che fono'nellapyramide DEF di numer

vgu

o

P

“oppoftaad eflo,, ¢ maggiorc dellapyramide, la cuibafe ¢ iltriangolo AE G, & |
{ Jacimail punto H. &il prifma, la cui bafe ¢ il parallelog:[;gmgg, BEG,&lali |

 AEG ,&lacimail punto H, ¢ vgualealla pyramide,, la cuibafee il triangolo |

ra , cofi anchora tutti li prifmi , che fono invna pyramide atut
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| QF.&perchela B C ¢ doppia
| dellaC X, &laEF doppia del-

{ 1i & fimilmére pofti ABC LXC:

triangolo D EF al triangoloR

| lacuibafeéil triangolo R QF, &ad effo oppofto S TY . comedunque ii trian-

=

la pyramide § T Y H: & quartro 4 quattro. le medefime cofe anchora fi dimoftre
| ranno ne prifmi fatti per la dinifione delle pyramidi AKLO&DPRS & de tut
| tifemplicemente di numere vguali. : B 2o

fti. ¢ dunque come il triangolo

| ?Iiﬂs la Mf bafe ¢ iltriangolo L X C, ¢ opfo{i‘o adeffoO M 0al Pf’f: :

B b — —
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of. = — s ol i 2 e = = 1—3 ;
x “vguali. percioche effendola BX i - ki B R
= | vgualeallaXC,& laALvgna- e 2 . ikl
¢ [z delfefto. | JeallaL C; fard JaX L parallela | rs

alla A B: & il triangolo AB Cfi
mile al triangolo LX C. & per
la medefima ragione il triango-
loD EF € fimile al triangoloR

1a F Q, comelaB CallaCX,co
fifarala E F alla FQ & dalle BC
C X {ono defcritti rectilinei fimi

&dalle EF F Q_rettilinei DEF
R QF fimili , & fimilmente po-

B ACal triangolo L X C, cofi il

F: & permutandofi come il triangolo A B C al triangolo D EF , cofi il trian-
goloLX C altriangolo R Q F. ma come il triangolo L X C al triangolo R QF,
cofi il prifma, la cui bafe ¢ 1l triangolo LX C, & oppofto ad efflo O M N,al prifma,

golo A B Cal triangolo D EF, cofi il prifma, la cui bafe ¢ il triangolo LXC, &
oppofto ad eflo OM N, al prifma, la cui bafe ¢ il triangolo R QF, &adefloop-
pofto ST Y. & perche due prifini, che fono nella pyramide A B'C G fono fralo
ro vguali, & fraloro vgualianchor li prifmi, che fono nella pyramide D E F Hj
fara comeil prifma, la cui bafe ¢ i parallelogrammo K LX B, & ad cflo oppofta
lalinearetsaM O; al prifma, la cui bafe ¢ il criangolo L X C, & oppofto ad eflo
OMN,, cofi il prifma,la cui bafe € il parallelogramo EPRQ, % ad efio oppoltala
linearetta ST, al prifma,la cuibafe ¢ il triangolo RQF, & oppofto ad eflo STY.la
la onde coponendofi come I prifmi KBXLMO: LXCMNO al prifma LXCMNO},
cofili prilm{ PEQR ST RQFSTY al prifma RQFSTY . & permutandofi come
liprifmi KBXLOMN LX G OMNaljiprifmi PEQRST R QF ST Y,co-
fitl prifma LX CMN Oal prifina R QFSTY. & comeil prifma LXCMNO
alpriimaR QF ST, cofi fi ¢ dimofiratalabafe L X Callabale R QF,& la bafe
ABCallabafeDEF., adunque come il triangolo A B C al triangolo D EF, cofi
li d“F prifmi,che fono nella pyramide A B C G, alli due prifmi,che fono nella py
ramide D E F H. imilmente anchora (¢ dividiamo le pyramidi fatte nel medefi-
mo modo,comeOMNG STY H,fard come la bafe O M N alla bafe S T Y,coft
li due prifmi,che fono nella pyramide OMN G, alli duc prifmi, che fono nella
pyramide STY H. ma come la bafe OMN allabalc ST Y ,cofi¢la bafc ABC
allabafe DEF. come dunquelabafe A B C alla bafe D E F,cofi li due prifmi,che
:fO_llp nella pyramide A B C G, alli due prifmi, che fono nella pyramide DE FH.
& lidue prifmi, che fono nella pyramide O M N G, alli due prifmi, che fono nel

L‘E M M A. w
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Ma come il triangolo L X C al triangolo R 9 F, cofi »‘ﬂé” ip rt/:

ma
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ma 5 la cui bafe ¢ il triangolo R QF, opposto adeffo ST T, dimo. |
reremo in questo modo \ )
N:lla medefima figuraintendan(i dalli punti G H tirate le perpendicolari alti
‘ani de triangoli A B C D EF, che faranno fraloro vguali; percioche effe pyra
midi fi pongono vgualmente aite. & perchele due linee recte G C & la perpendi
colare tirata dal punto G fifegano dalli'piani paralleli ABC OM N , faranno fc

AB Cfari fcgata'ﬁcr_mCZ_O dal piano OM N .. per lamede(ima ragione, la per-
pendicolare , che € tirata dal punto Hal piano D E F, farafegara per mezo dal
pianoSTY, & fono vgualile perpendicolari, che dalli punts G H {ono tirate al
li piani A B C D EF.adunque ctiandio vguali fonoquelle, che dalli triangoli
OMN STY firirano perpédicolariallipiani A B C D EF. fono dinque vgual
mente alti i prifmi,-le cai ba(i fono i triangoli LXC R QF & oppofti ad
e[siOMN ST Y. ondeanchorlifolidi parallelepipedideferiicida derti prifmi
vgualmente alti fono fraloro, come le bafi: & la meta loro. & come 1a bafe LXC
allabale R % , cofi fara'hnp fralorodetti prifmi . il che bifognaud dimoftrare.

ILCOMMANDINO.
o L) X 7 L 13 {c L ! B { { | 1£C s GOt
'Macoine il triango!o’[i Xc al-grfn'ngol’(s R QF, cofiil prifma, 1 cuibafe & it
triangolo’l X C & oppoftoad efloO MN, al prifma, la cui bafe ¢ il triangglo
R QF & oppofto ad eilo S T Y7 quefto anchora pud efferé hiaro dal corollario che noi
bhabbiamo firitto nella3 2 dellvudecimo . \ a7

. THEOREMA V. PROPOSITIONE V.

- Lepyramidi ¢’hanno la medefima altezza & le bafitriangola,
ri, fono fraloro, come le bafi: 1is 0 D @A shia
Siano le pyramidi della medefima altezza, le cui bafi fiano i triangoli ABC’
DEF, &leameipunti GH. Dico comelabale A B Callabale) EF, cofiefle
re lapyramide A B.C G alla pyramide D 'E FH.. percioche fe'non ¢'cofi , fard co
melabafe A B Callabafe DEF, cofila pyramide A B'C G ¢ ad vn folido mino
re;della pyramide D EF H, 6 ad va maggiore. fiaprimaad vn folido minore,
che iaZ, & dinidafila pyramide D EF H in due pyramidiygual: fra loro, & fi-
milid tutta, & in due prifmi vguali . fono dunque Ii due priimi maggior: delfa
{meta di turta la pyramide, & le pyramidi fatte dal'a diuifione fim:Imente fi diui
ldano , & quefto facciafi fempre , finche fiano prefe alcune pyramidi dalla pyrami’
de D EF H, che fiano minori dell'ecceflo, nel quale la pyram:de D E F Havanza
lit folido Z . piglinfi dunque & fiano per effempio le pyramidi DVR'S STYH.
lfaranno 1 rimanenti prifmi nella pyramide D E F H maggiori del folido' Z diut
|dafi anchor la pyramide A B C G in altrettante parti , comenella pyramide D E
{F H.onde comela A B Callabafe DEF, cofi li prifmi, che fono nefla pyramide
|A B C G ,alli prifmi, che fono nclla pyramide DEFH . ma ¢omelabafe ABC
lallabafe D E F, cofila pyramide A B C G al {olido Z. comedunquela pyrapide’

!

)

nella pyramide D E F H: & permutandofi come la pyramid _A,“li C Galli prifr
che fono in-effa, cofi il folido'Z alli prifini , che fono neﬂal‘pfréh‘lfdcb EF J. g
lﬁ}iyram,idc A B CG¢maggioredelli prifmi, che fono'in efla .iadu'nquc anch
litfolido Z ¢ maggiore delli prifmi, che fono nella pyramide D E F H. mac

NNn pY-

ate ncllc medefime proportioni, & 1aG C ¢ fegata per mezo dal piano OMN |
nelpuntoN.adunqu}qgnthorala perpendicolare tirata dal punte G al piano

A B C G al folido Z, cofi li prifmi, che fono nella pyramide A B € G alii prifmi |

!

-

17 dell'undec.

3

15. del quinto} -

!
3. di quelto. H

per l'antece= |
dente. ¢

e 10

re; che ¢ impolfsibile . non ¢ dunque come labafe A B C allabafe DE F,cofi'a|
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pyramide A B C G 3 gualche folido minore della pyramide D E F H.. fimilmen-
te dimoftreremo non eflere anchor come labafe D EF allabafe AB C, cofila Py
ramide D E F H ad qualche folido minore dellapyramide A B CG . Dico dunque
non effere come labafe A B Callabafe D EF, cofila pyramide ABCG a qual-
che folido maggiore della pyramide D EF H. percioche fiaad vn maggiore fe
egli¢ pofsibile, cioc al folido I« fard conuertendofi come labafe D-EF allabafe
A BC, cofiilfolidoIallapyramide A B C G . ma come il folido I alla pyramide
ABCG,cofilapyramide DEF Hal folido minoredella pyramide ABCG,
come fi ¢ poco fadimoftrato. come dunque la bafe D EF alla bafe A B C, cofi la
pyramide D EF H a gualche folido minore della pyramide A BC G il che ¢in
conueniente . onde non ¢ comelabafe A B Calla bale DEF, cofi la pyramide
A B C G i qualche folido maggiore della pyramide D E FH : & fi ¢ dimoftrato
non effer anche al minore . come dunque labafe A BCallabale DEF, cofiéla
pyramide A B C G alla pyramide D EF H. & perciole pyramidi channo la me-
defima altezza & le bafi triangolari fono fra loro come labafi. il che bifognaua
dimoftrare. ;

THEOREMA VI. PROPOSITIONE VI.

Le pyramidi,channo la medefima altezza , &le bafi di mc;lti

“.|angoli fono fra loro, come le bafi.

 |cocome la bafe AB

per Pantece-
dente.

Siano le pyramidi,
channo la medefima
altezza, & le bafidi
molti angoli ABCD
E FGHKL, &leci
meipunti MN, Di-

CDEallakalcFGH
KL, cofi eflerela py
ramide ABCDEM
alla pyramide F G H : S Y.
KLM. diuidafilabale ABC DEin triangoli ABC ACD ADE, & la bafe,
F G HKL dinidafi intriangoliFGH FHK FKL:& in ciafoun triangolo-in-|
tendanfi le pyramidi cofialte, come le pyramidi da principio., perche du=

que ¢ come il triangolo A B C al triangolo A €D, cofi la piramide A B.CMal-

la
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lapyramide ACD M : fara componzndoli come il trapezio A B C D al triango-
JoACD, cofilapyramide AB C DM allapyramide A CD M. ma comeil tri
angolo A C D altriangolo A D E, cofi lapyramide A CD M alla pyramide AD
EM. a_dguquc per I'vgual proporcione come la bafe A B C D allabafc ADE, co
fila pyramide A B C D M allapyramide A D EM. & imilmente componendofi
comelabafe A BC D Eallabale ADE, colilapyramide A BC D EM alla pyra
mide ADEM . & perla mede(imaragione come labale F G HK L alla bafe FKL,
cofi lapyramide FGHKL N alla pyramide FKLN . & perche fono due pyrami
diADEM FKLN, che hanno le bafi triangolari,& hanno la medefima altezza;
fard comelabafe A D Eallabale FKL, cofi lapyramide A D E M alla pyramide
FKLN . & eflendo comeclabale A BCD E alla’bafe ADE, cofila pyramide
ABCDEMallapyramide A EM; & comelabale A D Eallabafe FK L, cofi
la pyramide A D EM alla pyramide F KL N;; fard per 'vgual proportione come
labafc ABC DEallabalc FKL, cofilapyramide A BCDEM alla pyramide
FKLN.macomelabafc FKLallabaleF GHKL, cofi era anchor la pyramide
FKLN allapyramide F G HK L N.onde fimilmente per 'vgual proportione co
melabafe A BC DEallabalc FGHKL, cofiéla pyramide A BCDEM alla

yramide F G HK L N . adunque le pyramidi channo la medefima altezza &le
gaﬁ di molti angoli fono fraloro , come le bafi. il che bifognauna dimolftrare. :

IL COMMUAUNDINO.

1l medefimo [i dimofirera
anchora,fe le bafi fiano conte
pute da lati di numero difi- s
guali » perciochefiano le py- A\
ramidi vgualmente alte A 3 //
CDL EF GHK M; & del /
la pyramide ABCD L fia /
la bafe il quadrilatero A B /

C D, & lacimail punto L : Qe LA .t
¢rdellapyramide EF GH X Ssepas LN FSET Ty
K Mfia lizaf e il pentagono N/ P \,‘

EFG HK,&r lacomail pun B ¥

to L . Dico come il quadrila-

GHKM .gimganfi AC EG EH.[arail quadrilatero A E CD dinifo.in due triangoli
ABC ACD,r il pentagono diuifoin tre triangoli EF G E G H E H K. laonde intendan
[fi daciafched'vn triangolo far(i pyramidi cofi clte come leprime pyramidi. & perche é come
il triangolo A B C al triangolo A C D, cofila pyramide A B C L alla pyramide A C D L, [a-
ra componendofi come il quadrilatero A B C D al triangolo BC D, coﬁy
alla pyramide A C D L - & per lamedefima ragione dimoflreremo nell'altra pyramide, come
il quadrilatero E F G H al triangolo E G H , cofs ¢ffere la pyramide E'F O H'M alla pyramide
E G H M, macomt iltriangolo E G H al triangolo E H K ; cofi é la pyramide E G HM alla
yramide EH K M. onde per I'vgual proportione come il quadrilatero EF.G H al.triangalg
HK , cofi ¢ lapyramide EF G H M alla pyramide EH K M . & componendofi comeil pen
tagono EF GHK al triangolo E H K , cofs tuttala pyramide E F G HEKM' 2 yr’émid'e
EH K M. & conuertendofi comeil triangolo E H K al pentagono EF G H K , cofi la pyr.m;i
de EH K M atuttalapyramide E F G H K Mymacome il triangolo' ACD al triangolo EHK,
cofi élapyramide ACD L allapyramide E H K M . & era come il quadrilatero A B C D al
triangolo A CD ; cofi lapyramide A B C D Lallapyramide A C DR ..onde fimilmente! per
{'wgual proportione come il quadrilatero A B €D al):mtagmo E F\G H K,cofi fara la pyrami
de A B.C D Lallapyramide EIF G H K M, & nel medefimomodo fi dimofivera quando leloro

Wl Lape

tero.A B C.D alpentagono E F G H K , cofi effere la pyramide A B C D L allapyramide E F |

lapyramide ABCDL |

dente .

per l'antecer |

per I'anrece-
dente-

bafifiano conteniite da gltri, quantifi vogliano , latt,
L : NNa# =  THEO-
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~ angolo A B C, & oppoftoadefioiltriangolo DEF.

| ')-"

' prifma , chala medefima bafe, & I'vgual altezza . percioche
| quantunque labafe del prifma habbia qualche altra figuraret-
 tilinea, & quella, che ¢ oppofta ad effa,fi dinide nondimeno in

R 3¢

THEOREMA VII. PROPOSITIONE VII.

Ogni prifmac’hala bafe triangolare {i diuide in tre pyramidi

veguali fraloro , c’hanno le bafitriangolari .
Siail prifina, la cui bafe il triangolo AB C, & ad cflo
oppofto il triangolo D EF.Dicoil prifma ABC DEFdi
uiderfi in tre pyramidi vguali fraloro , Channo le bafi tri
angolari. giunganfi BD EC CD.&perche ABED ¢
parallelogrammo , il cui diametro B D, farail triangolo
A B D, vguale al triangolo E B D.adunque la pyramide,
la cuibafe € iltriangolo A B D & la cima il punto C, ¢
vguale alla pyramide, la cui bafe ¢ il triangolo EBD, & la
cima il punto C. mala pyramide, la cui bafe ¢ il triango-
IoE B D, &lacimail punto C,¢ lamedefima, chelapyra
mide, la cuibafe é 1l triangolo E B C, & la cima il punto
D; percioche fono contenute dalli mede(imi piani, adunque anchorla pyrami-
de, 1a cui bafe ¢ il triangolo A B D &la cima il punto C, € vgualealla pyramide ,
la cui bafe il triangolo E B C, &la cima il punto D . fimilmente perche FCBE
¢ parallelogramino, il cui diametro C E, fardil triangolo E CF vguale al trian-
golo C B E. onde ctiandio la pyramide, la cui bafeil triangolo B E C, & la cima
il punto D, é vgualc alla pyramide, la cui bafe ¢ il triangolo E C £, & la cimail
punto D ; mala pyramide, la cui bafe il triangelo B CE, &la cimail punco D,
fi ¢ dimoftrata vguale alla pyramide, la cui bafe il triangolo A BD, & la cima
il punto C. & percio anchor 12 pyramide, la cuibafe ¢ il triangolo CEF , &laci
mail punto D, ¢ vguale alla pyramide, la cui bale i! triangolo A B D & la cimail
punto C, adunque il prifma A B C'D EF ediuifoin tre pyramidivguali fra lo-
ro, channo le bafi triangolari . & perche la pyramide, la cui bafe ¢ il triangolo
ABD, &lacimail punto C, ¢ lamedefima che la pyramide, 1a cui bafe € il trian
goloC A B,&la cimail punto D, conciofiacofa, che fiano contenute dalli mede
fimi piani; mala pyramide, Ja cui bafe ¢ il triangolo A B D, & lacima al punto
C, fiedimoftrata la terza parte del prifma, la cui bafe ¢ il triangolo A B C & op
pofto ad eflo il triangolo D E F: fara la pyramidc la cui bafe ¢ il triangolo ABC,
& la cimail punto D, la terza parte del prifma, c’halamedefimabafe, ciog il tri

C.ORO:L:L A-RI:0%

- Daquefto ¢ chiaro, che ogni pyramide ¢ la terza parte del

»l e SHP 3T PN W 2, ¥ X f
prifmi channo le bafitriangolari,& quelle che le fono oppofte.
k ""IL»C-OM‘M;AND“I%NO. : !
© Da que&o corollario y & dalle cofe antecedem-i; fegue tutri li prifmi channo la
‘medefimaaltezza effere fra loroscome le bafi ; percioche fono tripli delle pyrami
«dichannolamedefimaaltezza. : :

Ma quefti theoremi fono anchor veri 5 quali noi hab mmo dimofiratinel libro del cphtro del
& 380 R g Y la
s -
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“la grawita de folidi alla propoefitione >0 ¢ 21. il e ¢

~ Tustiliprifmi & pyramidi che fi conftituifcono nelle medefime & nﬁil‘vg.ua‘l 5

‘bafi hanno fra loro la ifteffa proportione, che I'altezze . 3
Er oltre d ¢i6 tutti li prifmi & pyramidi hanno fraloro la proportione compo
ftadalla proportione delle bafi, & dalla proportione delle altezze . ,

THEOREMA VIII. PROPOSITIONE VIII

Le pyramidi fimili c'hanno le bafi triangolari , fono in tripla
proportione di quella, c’hanno i lati homologhi fra loro.

Siano le pyramidi fimili

& fimilmente poftc,lecui R < i
bafi fiano 1 triangoli trian- A A LS TR0
goli ABC DEF,&leci- \ :
meipunti GH. Dicolapy

ramide A B C D alla pyra- \

mide D EF H hauere pro-

pﬁrtionc tripla di quella, g N

chalaB CallaEF. compi-

fcanfili folidi parallele pi[;;c B

diBCML EHPO.&per B =

chelapyramide A B C G ¢ fimilealla pyramide D EFH, fari Pangolo A B C v- [, sy g
guale all'angolo DEF , & l'angolo G B Cvguale all'angolo HEF, & I'angolo A |decime. |
B Gall'angoloDEH. &¢comelaABallaDE, cofilaBCallaEF, &laB Gal
laE H. perche dunque comela A BallaD E, cofila BC alla EF, &d’intorno a |
glivgual’angoli li lati fono proportionali: fard il parallelogrammo BM fimilc al |
parallelogrammo E P. & per la medefimaragione il parallelogrammo BN ¢ fi- |n. diff dd 6,
mile al parallelogrammo E R . &l parallelogrammo B K al parallelograimo EX.
adunque i tre parallelogrimi BM KB B N {ono fimili allitre EP EX ER.ma
litre MB BK B N allitre oppofti fono fimili & vguali.&li tre EP. EX ER fono
fimili, & vguali alli tre oppofti.ondelifolidi BGML EHPO fono contenuti
da piani fimili & di numerovguali. & peroilfolido BGML éfimileal folido
E H PO, malifimili {olidi parallelepipedi fono in tripla proportionedelli lari
homologhi . adunque il folido B G M Lal folido EHP O hatripla Proporu’onc
di quella c’ha il lato homologo B C al lato homologo EF. ma come1l folido B G
ML alfolidoEHP O, cofilapyramide A B C G alla pyramide DEFH, percio
che la pyramide € la fefta parte del folido, effendo il prifma,che ¢ lameta del {oli
do parallepipedo, triplo della pyramide. opde athor lapyramide A B C G al-
la pyramide D E F H hauerd tripla proportione di quella, che hilaB CallaEE.

C1:0: R 0 D Bl R 105 o P 1

Da quefto appare le fimili pyramidi channo le bafi di molti,
angoli, effere fraloro in proportione tripla di‘quella channo i
fuoi lati homologhi ; percioche diuife dette pyramidi in altre |
pyramidi channo le bafi triangolari, conciofiacofa cheli poly- |
goni fimili, che fono nelle bafi fi diuidanoin triango'i {imili & |
vguali di numero & homologhi A tutti; fard come vna pyramide |

concenuta
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20.del felto.

9.diff dell’un
decimio.
4-del fefto,

- contenutainvna delle pyramidi grandi, chala bafe triangolare
advnaltra pyramide contenuta nell'altra pyramide, c’ha mede.

‘| ABCDEM FGHEKLN
{ @ fialabafe delld pyramide

{imamente la bafe triangolare , cofi tutte le pyramidi conteny_ |
te in vnadi quelle channole bafi triangolari a tuttele pyrami._|
dicontenute nell altra c’hanno le bafitriangolari, cioe cofj [,
pyramide c'ha la bafe di molti angoli all'altra pyramide chal,
bafe di molriangoli. mala pyramide c'ha la bafe triangolare 3.
la pyramide c’ha la bafe triangolare ¢ in proportion tripla dj
uella c’hanno i lati homologhi fraloro. la pyramide dunque
chala bafe di molti angoli alla pyramide; che fimilmenteha [a
bafe di molti angoli , haueratripla proportione di quella c'h i
lato homologo al lato homologo. e i

A

IL COMMUNDINO.

Siano le pyramidi fimili
& fimilmente pofte che hab-
biano per bafi li pentagoni

ABCDEM il pentagono
ABCDE ,&rlacimail pit
to M: ¢ della pyramide FG
HK LN labafe fiail penta-
gono FGHK L, & lacima
il punto N < & fiail lato AB
homologo'allato F G . Dico
la pyramide- ABCDEM -
alla pyramide F G H K LN
bauere proportionc tripla di 11
quella cha A'B ad F G.giun
ganfi AC CE FH HL.
& percheli polygoni fimili
[fi dinidono in fimili triangoli
& di numero vguali & ho- 7' 1
mologhi a tutti ; fard il triangolo A B C fimile al triangolo F G H, & il triangolo A CE [
leal rrfapgolo'F HL:& il triangolo C D E al triangolo H K L . & € per la fimilitudine delle
pyramidi il triangolo A M B fimile al triangolo F'N G onde come la.M A alla AB, cofi la
N FallaF G; & comelaB A alla AC,cofi la GFalla FH . per I'vgual proportione dunque
comela M A glla A C, cofi la L F alla F H . non altramente [; dimofivera comela MC alla |
C A,cofi la N H alla H F. adunque il wriangolo M A C é fimile al triangolo N F H.cr eil tri-
angolo M B C fimile al triangolo N G H per la fimilitudine delle yramidi « la onde la pyrani
n‘ic, lft cui bafe € il triangolo A B € & la cima il prnto M, é fimile alla pyramidela cuibafe @ |
il triangolo F G H & la cimail pimto N, conciofiacofa che Jfiano contennte da fimili triangoli -
fer lamedefima vagione fi dimofirerala pyramide A C E M fimile alla pyramide F HLN'G
@ pyramide C D E M alla pyramide H K L N.mala pyramide ABCM alla pyramide PFGHN
ha tripla proportione di quella c’ha A Bad F G: ¢7 Ia pyramide A C EM alla pyramide FH
L N hatriplaproportione di quellac’ha AE ad F L, cioe che A Bad F G; pércioche € come |
3 rA
et
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] . : ; Vi
' dunque anchor La pyramide A B C D E M allapyramide F GHK L N bauera tripla propor-
| ,;;;Z di quellayche ha A Bad F G . il che bifognaua dimoflrare., :

YO R7 0. Es LA R4 S0

"+ Dagquelte cofe i coglicle pyramidi fimili,cChanno le bafi di molti angoli , diui
| derfi in pyramidi,c’hanno le bafi triangolari fimili & vgualidi numero & homo-
| loghe a tutte. i

. anchoranei prifini fimili « & quantmque nel libro antecedente da noi fiaftaro dimoftrato, che
i prifmi fimili,c"hanno le bafi triangolari [ono in proportione tripla di quells, Channo i laci homo
logh: fra laro, nondimeno ci é piaccinto il medefimo dimofirare altramente in queflo luogo.

TRV RE 0 R B M S By

I prifmi-fimili,c’hanno le bafi triangolari, i dinidot.o in pyramidi fimili & v-
guali di numero: & il prifmaal prifma ha proportion tripla di quella, chail lato
homologo al lato homologo . '

Sianoi prifmi (imili ¢ fimilmente pofti

AE GM: & labafedelprifma AE fiail o
triangolo A B C,¢7 il triangolo, che fe gli op

‘poné D E F, ¢ del prifma G M fiala bafe il n/
‘triangolo GHK & il triagolo oppoft LMN :
& fiail lato A B homologo al lato Go H.Di-
coiprifini AE G M effere dinifiin pyrami L
di fimili ¢ di numero vguali , & il prifma
A E al prifma G M harere proportione “tri-
pla di quella cha A Ba G H , giunganfi B D
EC CD BEL MK KL,faraper le cofe
gia dimofirate, il prifma AE dusifo in tre py 3
ramid: fra loro vgualt : & fimilmente il prif H
ma GM dimifomnaltrettante pyramidi v-
vguali 5 che faronno fimilt alle pyramidi
del prifina A E . percioche per la fimilitudi- 4 ‘ C] @ K
me delli prifon effendo il parallelogrammo

AR E D fimileal parallelogramo GH M L, A

 fard comela D A alla A Bycofi la L G alla GH. & é l'angolo D A B vguale all'angolo LGH.
adunque il triangolo D A B ¢ fimile al triangolo L G H. & per la medefima ragione il triango
loD E Bfimile al trzap_go!o "L M H. & altri triangoli che fono lameta de parallelogrammi ad
altri triangoli 4 qualirifpondono [i dimoftyeranno fimile . & perche come la D CallaC A,
eoficlal KallaK G, comelaACallaC B, coftla GK alla K H, fara per Pvgual propor
- tonecomelaD CallaC B, cofila L K alla K H . & f; dimoftrera fimilmente . come LoD B al
MaB C, coficfferela L Halla H K . onde il triangoio D B C ¢ fimile al triangolo L HE ./ ef
Jendo il triangolo D A B fimile al triangolo L G H , & iltriangolo D B C fimile sl riangolo

—>3
=

J LEK,

| “Bozad AE, cofi G F ad F L = &r permutandoft come B A d GF,cofi AEad W.
| yamide C D E Mallapyramide H K L M ba proporttone tripladi quella,che ba._i};% adHK, | -
| ciod v Bad F G.percioche effendo come A B ABC,coi FGaGH,r come BCACD, cofi |
| GHadH K fard per I'vgual Dprop,ormxg come AEaCD,cofi FGad HK : & permutando |
ficome A BadF G cofi C D ad H K . come dunque vna delle antecedenti ad vna dgl{e confe- |
3 f’ gucnti » ciod la pyramide A B C M alla pyramide F G H N, coff tutte le antecedeutia tutte le

confeguenti , cioé cofi tuttalapyramide ABCD EM a tutta lapyramide FGHKLN . ar

Ma quello,che Exclide ha dimofiratonelle pyramidi fimili , noi ci sforzeremo d .dim0ﬂf.1_rc.

deamo,

9. difdcl un

6. delfclto,

4
|
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S DE GLI ELEM. DI' EVCLID..
THK, & il triangolo D A C al triangolo R o
LGK, farala pyramide, la cui bafe il triv’ b ArAL) Bt 0 kit
! hngolodsc,@-'ldtimailpuﬂtob,ﬁmzle o LB i
allapyramide , la cui bafe ¢l triggolo GHK - i
| & la'cimail punto L. per lamedefma cagio D ‘ v g emma il
‘ ne fara la pyramide , la cui bafe &l triango-
{ | 10E B C, & lacmail punto D, fimile alla L w
i pyramide , la cuibafe ¢l triangolo M HK , \ E
& la cimail pumto L. & anchora la pyrami s vl
de , lacuibafe éil triangolo ECF 5 < laci
ma il punto D , fimile alla pavamide , la cui
bafe é il triangolo M K N & la cimail punto
i L. perche dunque la pyramide A B C D ¢ fi-
mile alla pyramide G H K L, < le fimili py
ramidi fono in proportione tripla delli lati bo
mologhi , banera la pyramide ABCD alla &
| pyramide GHKL tripla proportione di quel-

' lacha A BdGH, T lapyramidcE EC D
alla pyramide M H K L ha proport.one tri-
pladiquella,, che laha B C ad H'K, cio¢ che ba A B a G H , percioche é come A B 4 B Cyrofi |
G Had H K : & pernmutandofi come A Ba G 11, cofi B C ad H K « & fimilmente Lz pyrami |
de E C F D allapyramide M K N L ba proportione tripla di quella , che ba E F ad M N, cioé |
BECadHK ,cio¢ ABdGH.come dunque vno de.gli antecedenti ad yno de confegnen tiscofs)
, tutei ght antecedcnti a tutri i confeguenti « onde come la pyramide A B € D allipyramide GH |
K L, cofr tuttoil prifma A E a tutto il prifina G N « ma la pyramide A E C D alla pyramide |
! G H K L ba proportione tripla di quelld che ha A B a G H . adunque anchor il prifma A E al \
i | prifma G M haucra proportione tripla di quellacha ABa G H . e
| { IN ALTRO MODO-. Perche dunquelapyramide A4 B C D @ fimile alla pyraﬁide GH
| K L , & le fimili pyramidi fono in tripla proportione de lati homologhi , hawera la pyramide
i AE C D allapyramide G H K L proportione tripla di quella , che ba A B a G H. ma comela |
; pyramide A B C D alla pyramide GH K L, cofiil prifma AE alprifma G M. perc.'gl"j i |
: prifmi fono tripli delle pyramidi. adunque anchor il prifina A F al prifma C M hauera pro;:ﬁ‘ ‘
| tione tripla di quella , che ha A B a G H ., li prifmidunque fimili , che hanno le bafi triangola-
ri fi ditidono in pyramidi fimili & di numero vguali, & il prifma al pr. fma ba proportione tri |
; pladi quella chail lato bomologo al lato homologo . il che bifognaua dimyflrare . :

/

12.del quarto.

|

| jj* agecy TV 0 RSB M T ‘

|« Iprifmifimili channo le bafi di molti angoli,fi dinidono in prifini fimili chan
no lebafi tridggolari, & vguali di bumero, & hemologhi a tutti: & il prifmaal prif
s M2 ég_t_r_xﬂaerporri‘or}g diquella, che haillato homologo al lato homologo. |
opith Stano due prifini fimili & fimilmente pofti A K M V:Cr del prifina A K fia la bafe il pen
j - tagono A B CDE , & oppoflo ad ¢ffo F G H K L = & del prifiha MV fialabafe il pentagono |
-‘ MNOCPLQ, roppofloadeffoR S TV X : ¢ il lato A Bfia homologo al lato MV . Dicoi |
. i prifmi 4 K MV dividerfiin'prifimi bamno le bafi triangolari fimili ¢ di mmero vguali, &
| | bomologhi a tutti > @il prifma A K al prifina MV hauere proportione tripla di quella , che |
ha ABadMN . giunganfiEB EC LG LH QN Q0 XS XT.adungue il pentagono |
ABCDE, [ara diuifo in tre triangoli ARE EBC ECD . il pentagono FGHK Lin |
tretriangoliFGL LGH LH K, & [imilmente il pentagono M N 0 P Q, fara diuifain tre |
triangol MN Q QN0 Q0 P: il pentagono RS T I X inaltrettanti triangoli R § X |
X ST XTV .intendafi ciafcun prifina A K M V" dinifo in tre prifini Chabbiano le bafi trian |
golari, tivando i piani per LG GB. & per LH HC, & per XS SN crper XT T0O. |
. per- F

i
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[ w-”-'l\' 7" alle. - x S 53 ! o by .' SR ®
.| perche dunquei poligonifimili fi diuidono infimiii =~ - Opoh
; {\‘rﬂagbli;ﬁn&bmfm? nali & homologhia tur *, |y il Lod afiol

A i, faranno i triangoli A BE F G L fimil: alli tri-
j :;-,gli MNQ RSX:critriangoliEBC LGH t

fmili alli triangoli Q N O X ST, <& itriangoli
'.'Eﬁ"“:"D’l-lL‘“ i triangoli ROP XTV , or
l;zrvbc!il arifiia A K [i pone fimile al prifina my,

il pavallelogrammo AB G F , fara [imile al paral
ogrammo M N S R: & il parallclogrammo AE
1 Ffimilead M Q X R . onde come LE ad Eotyco
fix Q4 QM: & come ALl EB, cofi M\Qa-.
QN- per 'vgual proportione dimquc come LE ad- |
EEB,cofi X Qd QN :& peri tome'l: Ga G L co
fiNSas X.ma Pangolo LE B & vgialpad X Q N [
perla fmilitudine de prifimi; perciocke cffendoi
prifm fomili AKMY. fe U'angolo L E I nowe vgia '

5 cbe la linea retta EX fia terininata dal piano del pentagono F'G H K Bnel puntoY . &rgi
ﬁ"X‘}’iﬂ FTYK . far ““il'f’&’)’gg""’“’ FGH K I fimileal pentegono RS TV X.. maetiandio il
pentagono FGH KL fi pond fimile al med:fimo . adwiqiéil pentagono F G H K-Léfimile'al
pentagono F G H K'Y, & Langolo F L K ¢ vguale all’angolo F T K'. ma émaggiore , che ¢
impoffibile . adunque-cffends's pirifinifinili, Uangolo L ¥ Baon é difuguale al'angolo X Q N,
ondée necefariamente wgules| & petiLargilo® G e vguale il ngolo QO S: adingie o
chor quells che fegl oppongons L G B 1G L E fono wguali aglangoli X SN S X Q. ilparallels
grammo dunque BE L G éfimile al parallelogrammo N Q X S. per lamod efimaragione fi dis
moffverail parallelogrammo L E.C H fimile al parallelogrammo X Q.0 T . adunque il prifimd.
A Llacuibafe éiltriangolo AB E , &7 oppoflo adeffo F G L ¢ fimile al prifina M X, la cui ba
fe il triangolo M N Q , & oppoftoad ¢ffo R § X . perciothe fono contenuti da piani fimili: ¢y
é per lafimilitudine de prifini il parallclogrammo B C H G fimile al parallelogrammo NOTS ,

la cut bafe ¢ il triangolo E B C , &7~ oppoflo ad effo. LGH, ¢ fimile al prifina N T, Lz cui bafe & il
triagolo Q N 0: & oppofto ad ¢ffo X S T.cr finalmenteil prifma C Lyla cuibafe € il triangolo:
ECD & oppoftoad ¢ffo LSK, ¢ fimile al prifina 0X, la cui bafe il trizgolo QOP,&r quello che
feglioppone X T V. .. maliprifini fimil: ¢ hammo le bafi triangolaii , fono in tripla’ proportione
de lati homologht , il chenoi babbiamo demofirato alla 3 4 propofitione dell'antecedente libro.y
| &' poco fain altromodo . onde:l prifima i L al prifina M X ba proporsione tripladi quella
| ¢ba AR ad MN . & il prifina B H al prifma N'T ba propertione tripla i quella cha B C &
| NO,cio¢ A Bad M N: il prifma C L al prifima O X ba proportione tripla di quella cha CD
| ad 0P, cioe A Bad M N, come dimofirammo di fopra ; percioche tutti i lati homologhi han
10 la medefima proportione fi-a loro . come dunque vno degli antecedenti ad vno de confeguen
| 21, cofi tutti gli antecedenti a tusti i conflegucnti . & perd come il prifina A L al ‘prifima M X,
cofi tueti i prifini a tutti prifmi, ciol tutto il prifina AKX a tuttoil prifma M V.. mail prifina

| fzgrifm M V havera proportione tripladiquellacha A Bad MN . laondei prifmi fimili,

umero & homologhi a tutti . & il prifma al prifma ba proportione tripla di quella ¢'ha il
5l :

\lato homologo al. lazo homalogo . ik che bifognaua dimofirare .~ |4 CE
.“i- b o3 on - g Lo yoe y ) . i ,-,A!..'...._ ) O "'-");“'f
I EOREMATIY. RO OSITION S I % o et
o S0 I vl £ 7 8 A

!

%% |
) | 7 ; DG "1'l3..3.': {
le allangolo X Q N , »no de lorofard magqiore . fia maggiore X O Nt & nella'linea vetea |
BEcr fiel punto E che €in cffa conflitifcafi Langolo BAE Y vouale all angoloN'Q X 5 dimo= |

¢ il parallelogrammo E D X L fimile al parallelogrammo Q PV X . adunque il prifima B H','

| A Lal prifima M X baproportione tripla di quella cha A Bad MN . adunque il prifma AR |

| che hanno le baft dimolti angoli fi diuidono in prifmi fimiki Chano L e baf; triangolari & vghali |

000 fi

. diff. del-

| l'undecimor
* | prima diff,
1 dellelio,

¥
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74.de ptimo .
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Delle ?yrgrpidi vguali & che hanno le bafi triangolari, le ba- |

i s
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.  'DE GLIZELEM. DT EVCLID. o
firifpondono contrariamente all'altezze , & quelle pyramid;.
' channo le bafitriangolari , delle qualile bafi rifpondono con-
trariamente all'altezze , fono vguali fraloro. o |
Siano le pyramidi vguali A -2 ‘
che habbiano le bafi triango Mgt ¢ 4 al A Tiediing
'lariABC DEF,&lecime : x B Ve
' ipunti G H. Dico le bafidel ‘ ' poey
' le pyramidi ABCG DEFH
- rifpondere contrariamente L
allaltezze & come la bafe
A BCallabafe D EF, cofi =
effere I'altezza della pyrami '
de D EF Halla altezza della—-

; Pyramidc ABCG. compi : :
canfiifolidi parallelepipe- /“ C,;A

i
|
|
b

'diBGML EHPO. & per - RNing

' chelapyramide ABCG ¢ , ' > ik
vguale alla pyramide D E 2 ‘

'FH, &ilfolido B GM L ¢ feftuplo della piramide A BC G, &il folidoEH P O

15. del quintor. € fefluplodella pyramide DEF H , fari il folido BGM L vguale al folido E H
54 dcllundee.”. PO, & le bafi de folidi parallelepipedi vguali rifpondono all’altezze contraria-

| mente, come dunquelabafe B M allabafe E P, cofi ¢ I'altezza del folido E H F O

'S-dd,ﬂ“fé:m' ' all'alrezzadel folido B CML ; ma come labafe BMallabafe EP, cofj il triango

loA BCaltriangolo> EF . adunquecomeil triangolo A B C al tridgolo DEF
- cofilaltezza del folido E HT Oallaltezza del folido B GML . ma lalcezza del {r;
' idoEHT O¢lamedefima, che l'altezza della pyramide D'E F H: & ’altezza del
 folido B GM L cla medcfima, che I'altezza della pyramide A B C G.¢ dunque co
i melabafe A B Callabafe D EF, cofi laltezza dclla pyramide D E F H ail'alczza
 della pyramide ABCG.onde le bafi delle pyramidi ABCG DEFH rifpédeno al
Taltezze contrariamente.Ma le bafi delle pyramidi ABCG DEFH rifpondano ¢o
trariaméteallPaliezze; & fia come la bafe ABC alla bafe DEF, cofi I'altezza della Py
ramide DEFH allaltezza della pyramide ABCG.Dicola pyramide ABCG efiere
“vgualeallapyramide D EF H. percioche fatte le medefime cofe, come la bafe
A BCallabafe DEF, cofi ¢ I'altezza della pyramide D E F H zllaltezza della py
ramide AB CG,&comelabafe A B Callabafe D EF, cofiil parallciogrammo
BMal parailelogrammo E P. onde come il paraliclogrammo B M al paraliclo-
grammo E P, cofi fard l'altezza della pyramide D E F G ali'altezza della pyrami-
de A B C G- malaltezzadella pyramide D E F H ¢ ]a medefima,che I'altezza del
folido parallelepipedo E HP O : & Paltezza dellapyramide A B C G ¢ ]2 medefi-
ma, chel'altezza del folido parallelepipedo B G M L. ¢ dunque come la bafe BM
alla bafe E P, cofi I'altezza del folido parallelepipedo E H P O all’altezza del foli-
do parallelepipedo B G M L : & quei folidi parallelepipedi; le cui bafirifpondo-
no contrariamente alPaltezze , fono vguali fraloro . adunque il folido parallele-
pipedo B GM L € vguale al {olido parallelepipedoEHP O, &lapyramide A B
€ Gelafeftapartedel folido BGML; & del folido EHP O parimente Jafefta
parte € lapyramide D EF H. onde lapyramide A B C G ¢ vguale alla pyramide
D EFH. & pero delle pyramidi vguali & che hanfio le bafi triangolari 5 le bafi
' rifpondono contrariamente all’altezze , & quelle pyramidi , che hanno le bafi tri
angolari,dellc qualile bafi rifpondono contrariamente. ajl’alcezze, fono vguali
fraloro. il ¢hebifoghauadimofirare. © = =~

¢
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i 11 medefimo i dimoftvera nelle p yramidi chamio le bafi di molti angoliin quefto modo .

1| onBieHe pyramidi vguali & ciannolz bafi di molti angoli, le bafi xifpédono.con

.

ciod il quadridatero A BCD
| effereal pentagono EFGHK )
| comel'altezza della pyrami-

| facciafi perla 25 |del [eflojt

| angolo nel quale¢ O , vguale .

| zriangelo 0 drizzifi vn'altra |

rariamente alliakiezze . & quelle pyramidi channo le bafi di molti angoli , dell

quidlilebabirifpendona contrariamente all‘altezze 5 fono vguaﬁ;fcaiogo;; :%c’ 9'.
Siano le pyramidi ®guali. ibicns1ya 15 ihint CAGLErssils teaiis hat ri- i

ABCDL EFGHK M: ARG 60 B e

& fia della pymide ABG T120T0 A ¥ AMAAOIHT

D L labafe il l]”dd»ji.’atem» S o “.J [

{‘ CBy Tl gimail ’g;g)‘lf_n{li[*{a 25 9118

- ¢r della pyramide EF

| K M fiala bafe il pentagono e

EFGEK ,drlacmail pun
to M. Dico le bafi xifpondere Ly
contrariqmente all' altezze, o
2

de EFGHEK M yalaltezza
della pyramide AECDLY

triangolo nel quale € N, vgua
leal guadrilatero” ABCD:
o fateiafi ltresi va'altro tri

al pentagono E FGH K : &
dal triangolo N drizgifi vaa ' o
pyramidc.coﬁ:altz,' come la [t Nginh 1o b brnE e TR e
pyramide ABCD L. &rdel . = | 5 . o 16B oae

Ofnt
yramide alta , come lapyra.. - * -

mide F'F GH K M. fara la pyramide N vguale alla pyramide AB b L, f&éi&é};é ﬁmonez :
| levgual bafi ;&=hannol'altezza vanale . & per [rmil vagione la pyramide O fara vguale al
| lapyramide EF.G H K M . adunque la pyramide N fara vguale alla pyramide O . ma delle

pyi‘mnidemgmli,(y‘ Chanmo le bafi triangslariy le bafs refpondono contrariamente all'altezze.
come dungue il trianigolo N al triangolo O, coftié Ualtezza della pyramide O alfaltézza della
pyramide N ima comeil triangolo N al triangolo O, cofiil quadrilatero A.B € D-al pentaga-

| no E F G HK ;percioche I'vno ¢ vguale cll’altro . adunque come il quadyilatero A BC.D.al

pentagono E EG H K , cofi laltezza della pyramide O allaltezza della pyramide N, cioé 'al
tezza dellapyramide E F G H K M all’altezza della pyremide A B.C D L» Maftando-le me
defime cofe , fia comeil quadrilatero A B C D al pentagonoEE G HK , cofi Laltezza della
pyramide E F G H K M all'altezzadella pyramde A B/C D L. Dico la pyramide A B € D L
effere vguale allapyramide E F G H K M . percioche come:il quadrilatero A.B.C.Dal penta
gono E F G H K 5 cofi &il triangolo N al triangolo O - onde come il triangolo N altriangolo 0,
cofi Laltezzadellapyramide E F G H K M all altezza della pyramide AB.C D L. cioé coft
Paltezza della pyramide O allaltezza della pyramide N . ma quelle pyramidi; ¢'hamo le ba

| ]i’maﬂ@kﬁ,k cui bafi rifpondono all’altezze contrariamente,fono fra loro »guali.adinque la

pyramide N & vguale allapyramide O = & perd la pyramide A B € D L émguale alla pyra=

wwnubs. AH H
y 5 i haboin sxaaths’l 5
JJ " r ity £ 5 u & i f ) ; i 4 1 P¢ . "'1' L)ﬁ‘{ﬂd'i.if- '

| wiide E F G H K M. onde delle pyramidi vguali , & ¢ hanno le bafs di molti angoli = ¢ quello
cheﬁguiiw.'ilcbe bifognana diifioﬁrarc.. 214 ,. 19 : : 4 q
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vdeldecimo | Jindro auanzailiriplo del cono  lafcinfi » & fiano AE EB BF FC CG GD

CHv ‘d.i ue. 2 N - X
| k! la cui bafc €il polygono AE BFCG D H, & la medefima altezza del cylindro, €

——

——— —_—

G O'R OVl E MOR 1O :

T asstosau 8 . oot vatord T Dot Wamn ™ ik o waat BAS § e N e 4 !
" Dalle cofe gid dette fi raccoglie,che di rutti i prifmivgualile bafi rifpondong |
contrariamente allalvezze, & che'quei prifmi, le cui bafi rifpondono contraria-
' mente allaltezze; fono vguaki fraloro), perciochei prifmi, channole medefime
| bafi & la medefima altezza fono tripli delle pyramidi » C A

! THEOREMA X. PROTOSITIONE X..

. Ogni cono ¢ laterza parte del cylindro, cha Iz medefima

' bafe, &I'vgual altezza. A :
| Habbiail conola medefima bafe, che il cy-
! lyndro, cio€ il cerchio A B C D, & I'altezza vgua
' le.Dico il cono efiere la terza parte del cylindro,
| cio€ il cylindro ‘effere triplo del cono. percio-
 che fe il cylindro non¢ triplo del cono, ¢ {a-
'rd maggiore d¢l triplo, o minore. fia pri-
: ma maggiorédel triplo : & defcriuafi nel cer-
chio ABCD il quadrato ABCD. adun-
queil quadrato ABCD ¢'tnaggiore della metd
del cerchio A BCD : & dal quadrato ABCD
drizzifi vo prifma cofi alto , come il cylindro, il
qual prifma fard maggiore della metd del cylindro. perche {e d’intorno al cer-
chio A B C D (i defcrina vn quadrato , fard il quadrato defcritro dentro la merd
- diqucllo, che € defcritto d’intorno . & fono i folidi parallelepipedi dalle medefi
me bafi drizzati vgualmente alti, cioé efsi prifmi. onde i pri{mi fono fra loro, co-
' me le bafi.il prifma dunque drizzato dal quadrato A B C D ¢ la meta del prifna
| drizzato dal quadrato, che fi defcriue d'intorno al cerchio 4 B' Q D. & il cylin-
| dro minore del prifma drizzato dal quadrato, che (i deferiue d’intorno al cer-
chio A B C D. il prifma dunque drizzato dal quadrato A B C D cofi alto, come
il cylindro,e maggiore dellameed del cylindro. feghinfi le circonferenze A B
1 BC OD DA permezzo ne punti EFGH. & giunganf A E EB BF EC
] €G GD'DH HA. adungue cialcun triangolo AEB BEC CGD DHA,
.| € maggioredellameta della portione del cerchio'A B C D, nella quale confifte
| come fie dimoftrato difopra. drizzinfi da ciafcun triangolo AE B BE C CGD
' DH Ai prifmialtiy comeil cylindro . onde etiandio cialcuno delli prifmi drizza
ti.¢ maggiore della metidella portione dél cylindro, che ¢ d'intorno ad effo.,
 perche [e'fitirino peripunti EF GH le paraliele alle’ AR BC.CD DA, &
- compifcanfiin efsei paralldlogrammi AB B.C CD D A, dalli quali fi drizzi-
' no folidi parallelepipedi; cofi alti, come il cylindro:: faranno i prifini , che fono
\ne 1 triangoliAEB BFC CGD DH A lametidi ciafcunde folidi drizzati .
& fonoleportioni del cylindro minori delli folidi paralielepipedi drizzati, adun
- queanchori prifmi, che fono nelli-triangoli AE'B BFEC CGD DHA fono
maggiori della metd delle portioni del cylindro, che fono in eflc . Ja onde fegan-
do:p!:t!p;zol'alrrc circonferenze = & giungendo le linee rette,& da cigfcun trian
Eolodﬂ;zmdo prifmi cofi alti, come il cylindro'; & quefto facendo fempre alla
ne lafcieremo salcune portionidel cylindro minoriﬁcll?cCcca'o , nel quale il cy

D ,H HA.adunque il rimanente prifma,la cuibafe ¢il polygono AEBECGDH.
&l'altezza medefima del cylindro, ¢ maggiore del triplo del cono.ma il prifma, |

- f:‘ ) o (
; triplo




i triplo d'e]j a pyrarﬁ iaé, . : I
defimo punto,che delcono. }a pyramide é”"?’c’h cuibafeil polygono A E B F
| ¢.GDH, &lacimail medefimo punto,chede

: Eﬁﬂ@:’_’iéﬁ&e“ﬁéﬁ'faré‘if ¢ylindro maggiore, che il triplo del'cono. Dico oltre 3
| il eylindro minore,cheil triplo del cono . fard conuertendofi il «?onq maggiore,

D.adunque il quadrato A BCD € maggiore,che la metd del cerchioABCD. & dal
| quadrato ABCD drizzifi yna pyramide, che habbialamedeima cima cheil co-

| D, €la metadi quella pyramide , che fi drizzadal XN
| quadraro defcritro d'intorno al cerchio: mala py il

| € maggiore della metd del cono. feghinfi le cir-
| conferenze AB BC CD DA permezone pun
| itEFGH,& giunganiAE EB BF FC CG F

. » -

TIB® 0 DVODECIMO. 00 oo

2 cui bafc ¢l polygono A EBF CG D H,&lacima il me

1 cono, € maggiore dcl cono cha
er bale il cerchio A B C D. ma ¢ minore,eflendo comprefo da.effo, che € impol

ci6 ne anche effere minore, che il triplo delcono; percioche s’egli ¢ pofsibile, fid

che la terza parte delcylindro . defcrivafi nel cerchio A BCDi q uadrato ABC

no.la pyramide dunque drizzata fard maggiore,che la metd del canp;| c’mo‘r%
comc%abbiamo dimoftrato, fe d'intorno al cerchio fi defcrina va quadraro, fard
il quadrato ABCD la metd di quello,che € defcritto d'intorno al cerchio: & fe dal
li quadrari fi drizzino lolidi parallclepipedi cofi alti,come il cono,quali fi chiama
no anche prifmi,fard quello, che {i drizza dal quadrato ABC D Ja meta di quello,
che ¢ drizzato dal quadrato defcritto d’intorno al cerchio; perche fono fraloro
come le bafi.onde ctiddio le terze parti dieffe.. la
pyramide dunque,la cui bafe ¢ il quadrato A B €

ramide drizzata dal quadrato defcritto d'intorno- /
al cerchio ¢ maggiore del cono, perche lo com-
prende. adunque la pyramide,la cui bafe € il qua- \
drato ABCD, & Ja medefima cima, che del cono, \\]
\
B

S~ — C

GD DH H A.adunque ciafcunode gli triangoliAEB BEC CGD DHA
¢ maggiore,che la merd della portione del cerchio A B C D,ne¢lla quafc: confifte.
drizzinfidacialcuntriangolo AEB BFC CGD DHA Je pyrhhiidf, che habbia
no le medefime cime , che il cono . ciafcuna dunque delle pyramidi drizzace al,
mede(imo modo € maggiore, che la metd della portione del cono , che ¢ d'intor.
no ad efla. laonde fegando per mezo I'altre circonferenze, & giungendo le lfi'xqp'
retee, & da ciafcun triangolo drizzando la pyramide , che habbia la medefima ci
ma, che il cono,& quefto facendo fempre, lafcieremo 4lla fine alcunc portioni del
cono, che {aranno maggiori dell’ccceflo, nel quale il cono auanza Ja terza parte

del cylindro. lafcinfi & fiano quelle, che fononelle AE EB BF EC CG.GD. |
i T

DH H A.adunque larimanente pyramide, la cui bafe ¢ i! polygono A E B F

G H, &lacimald medefima, che del cono,é maggiore dcllapter>;§ pacr’tc del cylﬁi'

dro. ma la pyramide, la cui bafe ¢ il polygono A EBF C D H, &la cima medefi |
ma,che del cono, €1a terza parte del prifma, 12 cai bafe ¢l 'pclygono AEBEC,
D H, &la medefima altezza,che del cylindro. onde il prifma,la cui bafe ¢ 1l poly
gono A E BF C G H, &la medefima altezza, che del cylindro, ¢ maggiore del
cylindro, Li cui bafe ¢ il cerchio A B C1). ma éminore ; percioche daeffo ¢ com
prefo,che non ¢ pofsibile.non ¢ dunqueil cylindro minore,che il triplo del ¢ no;
& i ¢ dimoftrato non eflfer maggiore,che il triplo.onde ¢ P i
dro fiatriplo d-1 cono. & perd il cono ¢ la terza parte de

R . 4 I cylindro. 15 )
dunque¢ 12 terza parte ded cylindro,che ha lamcdcﬁmaﬁafp d b e

s - R

nécchario, cheil c'y,h’n-y,

ietie by ] & T'vgu: i

il ¢z bifsgnava dimoftrare . a&lvgual aleezza, ) |
i : 10319
.A-.;, 1T oMM i N DINO. . 4 o0 ‘—
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]C?:ll olidi X'1'; dcférnuaf el qcrcﬁlo KT ‘- s O
il uadratot F,G H.lagnde il quadrato e maggxom,chc 1a me;adek:er

chré ‘dnzz:f dal, guadrgto EEG, fvf( apyramdchfal;a,come,ll cono.JiL pyra-
-‘Mdé d;mquc d(lﬂ«!ta ¢ maggnope,, he lameta,del cono s perche fe defcriviamo
v’ quadrato dmtprno al ce ch:o & ‘? cﬂo duzzmmp .vna pyrmmdc alta, come
,lrﬁdno fard 1a py ramlqc dcfcrlt adidentro, la meta dellp, pyramide. defcritra
Id’l‘ntorho pcraochc(ouo fra loro comclc a{', ma,i) copo € minore della pyras
mfdf che defcrittd d'intorno . aciunque la pyramldc la cul.bafe eil quadrqto
EF G H, & la cimala medefima,che del cono, ¢ maggiore della merd del cono.
eghinfi lc»cnrconfcrenz Ef FG C‘ B HE, pSrAIcZp RE punti OPRS : & giun-
aniOE EP PF F R RG GS SH .. ciafcun triangolo dunque HOE EPF ;
FRG GSH ¢ma glorc che la metd qcuaﬁ:qréx one. del.cerchio ynellaquale

¢onfifte. drizzifi da Giafcun triangoto HOE FRG GSH vna nyraml-

s o e et e e - gt s
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e alta come il cono. adunque ciafcunadelle pyramidi drizzatc:‘-maggxogc,- chef |
Ja metd'della portione del cono,che € ineffa . 1a onde fegando l'altre circonferen,
z¢ per mezo, & giungendo le linee retee , & drizzando da ciafcun t.rx_ap‘?olp pyra
midi alce,come 1l cono, & quefto facendo .fcm prelafcieremo alla fine alcune ;;H_r i

tioni del cono, che faranno minori del folido I. lafcinfi & fiano quelle, che in effe | ’
HO OE EP PEFR RG GS SH. adunq<uc la rimanente pyramide, lacui | |
bafe ¢ il polygonoHOEPER G, & la medefimaaltezza, che del cono, ¢ mag-
giore del {olid "{(.defcriuaﬁpel cerchio’A B C D il polygono D TA YBQCV|
 {imile & fimitmente poﬁo al polygonof-l OEPFERG ST: &daeflodrizzifi una,

yramidealta come il cono A Ls. perche dunque ¢ comeil quadga‘tg_d'ella, ACal
quadrm&.‘\@(cllaﬁ G cofi il E{o/lygono'p TAYRQCVal poly' ono HOE pF.‘,_
RGS: & comeil quadrato della A C a] quadratodella E G, coly il ce chio AB
C D al cerchio EF G H; fara come il certhio A B CD al ccrch{q_| FGH, cofi il '
polygono D TAY B QCV al polygono HOEPFR GS. ma comeil cerchio )
A B CD al cerchioE FGH, cofiil cono ALalfolido X; & come, q,'p,olbx ono,| '
DTAYBREY3lpolygono HOEPERG §, cofila pyramidelacyibafe il | |
.ixy,.g‘qupg‘rjgx?s QCY, &}li cima.il punto L, alla pyramide, la cuibafe ¢il,

polygono, QEPF RGS,&la cimailpynto N. come dunqueil cono AL gi lo
lido X, cofi 1a pyramide,lacui Bffg_f‘ il polygono DTAYBQCV, & lacima
il punto L alla pyramide {a cui bafe ¢1l polygono H OEPFRGS, & facima il
punto N. onde permutandofi come il cono A L alla pyramide che ¢ 1n effo, cofi il
folido X alla pyramide che € nel cono EN. mail cono:A L ¢ maggiore c\c]lé pyra
mide che ¢ in eflo.adunque il folido X ¢ maggiore del_l@py,rgmidc,d{nq ¢ nel cono
EN. ma¢ minore, che ¢ impofsibile. non ¢ dunque comel cerchio ABCD al cer |
chio EFGH, cofiil cono AL ad vn folido minore del cono ENJ.ﬁmil‘mqnt'c fidimo |
ftrerd ne anche come il cerchio EFGH 2l cerchio ABCD, cofi effere ilcono E N 3
qualchiefolido minore del cono AL.Dico oltre 4 ¢i6 no eflere come il cerchioAB
- CD al cerchioEF GH, cofiil cono AL 2 qualche cono mhggiére del folido EN.
| percioches'egli € Pofsibile fiaad un folido maggiore, che fia Z.couertendofi dun
que comeil cerchio EFGH al cerchio ABCD, cofi fara il {olido Z al.cono AL.ma
 comeil folidoZ al cono AL, cofi il comp EM 4 qualche folido minore del cono
AL .comedunque il cerchio EF G Hal cerchio A B C D,cofiil cono EN qual |

chefolido minore del cono A L, che fi ¢dimoftrato impofsibile . onde non € co-
mejl cerchio. A B CD al cerchioE FC? H, cofiil cono AL qualche folido mag
gioredel'cono EN. & fi ¢ dimoftrato non effere anche al minore. adunque come
il cono al cono , cofi ¢ il cylindro al cylindro ; percigche Pvno ¢ triplo dellaltro .
& come dunque il cerchio A B C Daal cerchip EF G H , cofi i cylindri ; che fono
in efsi vgualmente alti 2 coni. adunqug 1 coni & cylindri, channo Ja medefima,al
tezza fono fraloro, come le bafi. il che bifognana dimoftrare, . . L

B IO Mg N BB e ] }
\ - Etquefto anchora fimilmente fi dimoftrerayie i goni & cylindri fealenis L
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’/ ot e A 5 L cmor ok { ? : ] ¥ A0y
V f’,[,‘tqni & cylindri fimili fono fralorointripla proportione di
B et o e
< Sianoi coni &;?'lmdu ﬁfmllxlqvgqx‘ .gﬁ,ﬁgné“l‘_,ﬁcqth’A,E CD EEGH, &i
| diametridelle bai B D FH & gli afsi de coni,¢'cylindriK LM N . Dico il cono
i béf%» ﬁzchioﬁéfﬁl?a' St sy Rt Al Coﬂf’?‘éhi‘?hﬁfeéﬂ et
o E G H,& 12 cima il puntoN,haucre propertione tripla di que la, ¢
;Eﬁ. percioche £l cono A B'C DL 4l cong EF G HN non ﬁé‘b?&p ort
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1. di queftor
2.diquelto;

il cerchio A B C D al cerchio EF.G H, cofi £} cono AL al conoEN. macome ;’;ﬂg;’;ﬁf"'
dentc.
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| i, che fonp al centro M; fard il triangolo B KT fimile al triangolo F M O.& per-

DE GLI ELEM. DI EVCLID. !

“cerchio EFGHil” " -

il quadrato d\ﬁq‘uc_' 2
EF GHémaggio™ ~

milmente pofto al polygono EOFPGRHS,dal quale drizzifi vna pyramide, che

- queilcono A B CD ¢ fimile al cono EF G H, fari come B D ad F H , cofi I'affe

| che fi é dimoftrato come BK 4K Locofi FM ad MN: & BK é vguale aKT, & EM |

tripla di quella ¢, : A
haBDadFH, ha ' ' ‘ '
uerd ilcono ABC
DL a qualche foli-

do minore dcl co-
noEFGHN pro
portione tripla, o
véro 4 maggiore.
habbia prima ad

un minore, chefia
X: & defcrivafinel”’

quadrato EFGH.

re della neta del cerchio E F G H, & drizzifi dal quadrato EF G H vria pyramil
' de coff altacomeil'Cono. adunqué 1a pyramide drizzata ¢ maggiore, che fa meta:
del cono . feghinfi e circonferénze EF FG GH HE per mezo ne punti QP!
RS, &giunganfiEO OF ¥P PG GR RH HS SE.laonde ciafcun triango!

]
I T

lo EOF FPG GRH HSE"

¢ maggior, che la'mera del |

la portione dcl cerchio EF'

G H , nella quale confifte. r_\
& drizzifi da ciafcun trian-- - \ ¢
golo EOF FPG GRH’ : 2
HSE vna pyramide chehab’ ' —{ = .
bialamedefima cma, che' | i e D
il cono. ‘4durique’ ciafcuna* ™~ "% o | L )
S8 By idnidL drizvate "¢ 710 2o 7 st DU :
maggjore, chelametd del- ey WAL ELL | i (312 )
la portione dtl cong the ¢ d'intorno ad efld. & percio fegando I'altre circonferen
ze per mezp, & ginngendo le liniee rette, & da ciafcuno de triangoli drizzado le
pyramidi c’habbiano la medefima cima che il cono,& quefto fempre facendofi 1a
fcieranno alla fine dlcune portioni del cono, che faranno minori dell’ecceflo,nel
qiale 1éoho’E F G H N ananza il folido X. lafcinfi & fiano quelle, che fono nelle
EO OF FPr'PG'GR RH HS SE.onde la pyramide rimanence, la cui ba-
fe ¢il polygono EOF P G R H S, & lacimail punto N ¢ maggiore del (olido X.
defcriuafi anchora nel cerchio A B € il polygonoA TRBY CV D Q fimile & fi

habbia la medefima cima,che il cono: & de triangoli, che contengono la pyramit
de,la cui bafe ¢ il polygono A TBY CV D Q, &la cima il piato L,uno fia LBT:
&detriangoli, cﬁc contengono la pyramide;, 1a cui bafe ¢ 1l polygono EOF G
RHS, &lacimail punto N, fia vno N F O,& ginnganfi KT MO . perche dun-

'KLallafic M N . ma come BD ad FH), ¢ofi BKad F M . adunque come BK ad
FM, cofi KL ad M N: & permutandofi come BKaKL,cofi F M ad M N, percio-
chel'vna & l'altra® perpendicolare , & d’intorno 4 glivgualangoli BKL FMN
fonoilati proportionali. € dunquc‘{xmilc il triangolo BKL aj triangoloF MIN.&
fimilméte perche come BK 4 KT,cofi¢ EMad MO,& d'intorno d gl vgual'angoli |
BKT FMO fonoi lari,proﬁottio‘na_li, conciofiaco(a, che qual parte € l'angolo |
B K T di quattro retti, che fono al centro K, tal fial'angolo FM O di quattro ret

ad
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que A B € D L ad vn folido maggiore del cono E -G H N nonhatripla propor
il "' ellacha BD ad FH. & fi € dimoftrato ne 'a’nchcal'-nzi-nol_‘,c‘s@\h{q '\"’l | iy
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| 2aM O fara come TKa KL, coll OMad MN. & dintornio d gli vgaah angoli
| TKL O M Neflendo retui fono i lati proportionali. il triangolo dunque LK'T
| € fimile al triangolo NM O. & per la fimilitudine de triangoli BKL F MN effen

docomeLBAaBK, cofiNFadFM. & per la fimilitudine de triangoli BKT
FMO,comeKBaBT,coiMFadF O, fara per I'vgual proportione comeL B

| aBT,cofiNFadF O. oltre a ¢io per la fimilitudine de triangoli . T K NOM, .‘
effendo come LT a T K cofi N O ad OM;& per la fimilitudine de tria ngoli KBT

OMF,comeKTaT B, coiM Oad OF, fara per I'vgual proportione come L T
aTB,cofiNOadOF, &fiédimoftratocome TBaBL, cofi OF adF N. onde

8 f’crflavgmfal proportione come T [.ad L B, cofi ON ad N F.de triangoli dunque

LT B NOF fono ilati proportionali. & per6 itriangoli LTB- NOF fono equia
goli & fimili fraloro. onde anchora la pyramide, la cui bafeéil triangolo BK'T,

cimail punto N . percioche fono contenute da fimili piani & vguali di numero .
male pyramidi fimili; & c’hannp le bafi triangolari fono in tripla proportione de
Jati homologhi - adunque la pyramide BKT L alla pyramide FM ON ha pro-

'| portione tripladi quella, chaB K ad F M. imilmente da punti AQ DVC YaK
| &dapunti ESHKG P ad M tirando linee rette, & datriangoli drizzando le py-

ramidi, chabbiano le cime medefime, che il cono, dimoltreremo ciafcuna pyra-
mide dcl medefimo ordine a ciafcuna dell'altro ordine hauere proportione tri-
pladiquclla, c’hail lato B K homologo al lato homologo F M, cioé che B D ad
FH.mafi come vno delit antecedenti ad vno de confeguenti, cofi tutti gli ante
cedenti 4 tutti i confeguenti, ¢ dunque comela pyramide B KT L alla pyramide
FMON, cofi tuttala pyramide, la cui bafe ¢ il polygono AT BY CVD Q&
la cima il punto L a tuttala pyramide la coi bafe ¢ il polygono EOFFGR Hs &
la cima il punto N. ondela piramide la cui bafee il polygono AFTBYC VD Q

cono, la cui bafe ¢ il cerchio A B CD & la cima il punto L al folido X hauere pro

¢il polygono EOF PR H $ & la cimail punto N: & permutandofi come il cono,
la cui bafe ¢ i cerchio A B C 1 & la cima il punte N alla pyramide che éin eflo,
la cui bafe € ilpolygono AT BY CVD Q& lacimail puntol; cofiil folido X
allapyramide la cuibafe ¢ il polygono EOF P G R H S & lacimail punto N.ma
detto cono € maggiore della pyramide che éin effo, perciochela comprende .
adunque etiandio il folido X € maggiore dclla pyramide,, la cui bafe éil polygo-
noEOFPGRHS, &lacimail punto N. ma ¢ minore che é impofsibile. 1l co
no dunquela cuibafe ¢ il cerchio A'B C D & lacimail punto L i qualche folido
minore del cono'; 1a cui bafe é il cerchio EFG H &lacima il puntoN, nonha
proportionetripla di quélla, cheha B D ad FH . fimilmente dimoftreremo ne
anche il cono E F G HM 3 qualche{olido minore del cono A B C D L hanere tri-
pla proportione di quellacheha FH 4 B D . taonde Dico ne anche il cono ABC
D L ad vn {olido maggiore del cono EEGHN hauere proportionetripla di quel-
la,chebaBD ad FH. percioche s’egli-¢ pofsibile habbia a qualche 'Iglidb mags

cofril cono EF G H N a quaiche folido minore del cono A B CD L.adunque an

: bhdril"tondE‘F'C HN 31~T0|id5'{hi’nofe dd"d‘!ﬂ.“& BCD L bwel‘ﬂ"préporﬁ@- .
netripla di quella chaFH'a B D, che fi ¢ dimoftrato impofsibile. il coho dut-

o X e - L aSma A = L 3
PP . SARTON e+ e i e et s i A e "‘TM .
e b

& lacimail punto L, ¢ fimile alla pyramide la cui bafe éil triangoloFM O, &la

&lacimail punto L,alla pyramide,la cuibafe é¢il polyggono EOFPGRH S &la |
cima il punto N ha proportione tripla di quellachehaBDadFH. & fi poneil |

portione tripladi quella, cheha B D ad F H . come dunque il cono la cui bafeé |
{ 1icerchio A B CD &lacimail punto L,al folidoX, cofi¢la pyramide lacuiba |
| fecil polygonoATBY CVD Q, &lacimail puntg L alla pyramide,la cui bafe

giore che {ia Z. conuertendofidunqueiil folido Z . al cono A B C D Lha propot |
| tionetripladiquella, chehaFHa b D . macomeilfolidoZal cono ABCDEL ||

A
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1 noABCDLalconoEFGHNba proportione tripla di quella,cha B ad Fiy
ma come il cono al cono,cofi il cylindro al cylindro.perciocheil cylindro che ¢o ;
{ifte nella medefima bafe,che il cono, & vgualmente alco ¢ triplo del cono c:ﬂ‘enn '
B e dofi dimoftrato ogni cono eflere la terza parte del cylindro, che habbia iamc-'
et ‘| defima bafe , & laltezza vguale. adunque anchor 1! cylindro al cylindro haue:
ra proportions tripla di quella, chehaBDadFH .1 coni dunque & cylindrj -
fimil fono fra loro in proportione tripla di quella,channo idiametri delle bafi
il che bifognaua dimoftrare, : i
5 1L COMMUANDTIN O.
La demoftratione precedente conuiene folone i coni & cylindrirettisla quale noi vninerfal
mente accommoderemo a tutti i coni & cylindri cofi retti come fcalen:. :
 Tuttii coni & cylindri fimili fono fra loro in proportione tripla diquella
| channo i diametri delle bafi . . N
Siano i coni &
cylindri fimili , le
bafi de quali f1ano
icercht AECD
EFGH. O gl.
aiKLMN:
per gl affi tivinft i
piani perpendico-
lari alle bafi , che
* feghino le bafi:&
fiano di quei piani
& delle bafii com
muni [egaméti BD
'F H, quali faran-
| nodiametride cer
' ebi.Dico il cono L cui bafe é il cerchio
\ ABCD G lacimailpito L al cono,
 lacuibafe ¢il cerchio EF GH ¢ la
 cima il punto N , bauere proportione. |
r tripla diquella,cha B D ad F H . per . —> &
_afoche fe non fia cofi 5 il cono ABCDL X - 5 achd
a qualche [blido minore del cono EFG LT R SUSREESE Gt
HN hauera proportione tripladiquel - \ o e\ sl o L ngal st
laycha B D ad F H , 6-vero amaggio atve ) Nbain b abs s
| re. babbiaprima ad vnfolido minore, | ; b0t It oiboeris SupubE |
| chefia Xagr defiriuafinel cerchio EF . 1. ' c srm s, 2 H A O9S0 S
G Hil qugdrato E F G H « fard dungueil quadrato E F G Hmaggiore della metd del cerchio
- EEGH.drizzisi dal quadrato E F G H vna pyramide cofi alta, come il conoila quale faramag
 giore;che lameta.del cono, & feghinfile circonferenge EF FiG G H H E. permeonepi®.
HOPRS : & giunganfiEQ O F FP, PG GR RH HS SE. adunque ciafcuntriango
i 0EQF EPG G RH HSE? maggioreschelameta della portivne del cerchio EE Glistiel
2 quale confifte. : poi drizzisi da -ciafeuntriangolo EQ.F FPG GRH HSE rm&:ﬂ
g;ehfmw;lm; efima cima ché il cono . onde cigfouna delle dﬁ@xﬁy}‘amﬁdii ag |
he laynétadella portiont del coria s che ¢ diintornoad effa. & percio figando per me f
conferenze s & giungendo.le linee rette 5 & daicinfian ﬁiangdlodri'(@W; i
ablbicato e cime medefime, chai:cono : & fatendo qucflo Jempré Lafciexen Viee |
une poxtioni di cona »/chefarand minori delieacelJo nel qualesil como EFGHN |
0 X . lifcinft & fiamo quelle the [ononell EQ -0 F F'P P66 R RHHS |
wente pyramidesla cui bafe ¢il pelygono E 0 F PGR H §ip fadimiil
folido X  defcrindfianchoravel cérchiod B G priz?awiﬁﬂfpf :
imilmente poflo al polygono E O F P G R H S. &-da effo drizzifi vnap)= |

N
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vl che contengono la pyramide la cui bafe ¢ il polygono EO F P GRH § & la cimail punto
Nafia yio N F O , & guunganfi KT M O « perche dunque il cono A B C D ¢ fimile al cono E F

| FH ,cofi BK gd FM.adunque come EK adI' M, cofi K Lad MN . & permutandofi come
| BKad K L, cofi F Mad M N, & Fangolo B K L ¢ vguale allangolo F M N per lamedefima

gionali ,[ara il triangolo B X L finpile al triangolo F M N . & perche come EX a KT , cofi &

golo B K T de quattro retti , che [oii0 al centro K., tal fia il triangolo F M O de quattro retti
che fono al centro M yfaranno altvesi d'inrorno o gli vgual'angoli BX T F M O i lati propor
tionali - il triangolo dunque B K T ¢ [iinile al triangolo F M 0. la onde perchefi é dimoftrato

AKLcofi,0Mad MN .7 [ononeiceniveitigliangoliT KL 0 MNvgual fraloro cffen

queflomodo , tirinfi dalle loro cime L N le linee rette L ® N ¥ perpendicolary all: piani delle
bafi, che caderanno nell: commun fegaméti de piani & delle bafi BD FH,per la 38 dell’ antece

L K ®vouale all’angolo N MY & amendne gli angoli L ¢ K MY N retti, fara anchora ilr
manente K L © vguale al rimanente MN ¥ & il trzangolo L ® K fimile al triangolo N ¥ M.pa
rimente ¢ffendo Uangolo B K T wvguale all'angolo F M O & il rimanente delli dueretti T K @
fara vguale alrimanente O M ¥ .& @ per la fimiglianzadetriangoli L ® K. N ¥ M , come ¢K
aKL,cofi®Mad MN . perlafimiglianza de trigngol: BK L F M N comela LK alla
K Bioé alla K T vguale ad effa,cofi la N Malla M F , ciodalla M O . adunque per Pvgual
proportione , come la® K allaK T coftla¥ M alla M O . & effendo d'intorno a glivguali an-
goh TK® O M¥ilati proportionali, fara etiadio il triangolo K T @ fimile al triagolo MOY¥.
adunque comela L @ alla ® K, cofi laN ¥ alla ¥y M, & comela® K alla® T, cofi la¥ M alla
M O . onde per I'vgual proportione comela L ¢ alla® T, cofi la N ¥ alla¥ O . & fono gli an

che € perpendicolare al piano.cffendo dunque d’intorno a gli vguali angoli LY T N ¥ 0 i lati
proportionali , Jegue anchora ttyiangoli LT ® N O cffere fimili fra loro : & pero comela
LTallaT @ cofi laN Oalla 0¥ . & comelaT @ allaT K, cofila0™¥ alla© M. adunque
per Pvgual proportione come laL T allaT K cofila N O alla 0 M: & [i ¢ dimoftrato come la

O M alla M N - adunque per U'vgual proportione come laT Lalla L X ,cofila O NallaN M ..
| & bauendoitriangoliL KT N M Q.ilati proportionali , fono equiangoli , & pero fono fimi-
| li fraloro. laonde perche per la fimiglianza de triangoli BK L F M N ¢ comela L B alla BK,
| cofilaN FallaF M, & per la fimiglianzu de triangoli BR T F M O ,comelaK B .alla BT
cofi la M F alla F O , fard per U'vgual proportione comela LB alla BT , cofi la NF alla F Oz
| & conuertendofi comelaT BallaE L, cofila O F alla F N. olire a cio perche per la fimiglian
gade triangoli LKT N MO comela LT allaT K cofié laN 0 allaO M. c’a‘per,laﬁm_&li,—,

| ranno equiangoli & fimili fra lovo . la pyramide dunque L1 cui bafe éil triangolo BK T
- | cima il punto L ¢ fimile alla pyramide la cui bafe ¢ il triangolo F M O & la cimail puntol
| percioche fono conitenute da piani [imili & dinumero vguali , & le pyramidi fimili fo
vortione tripla de lati homologhi.adiique la pyramide EKTL alla pyran:ide FMON |
tione tripla i quella c’ha la EK alla FM.Lalsre cofe dimofirercmo comic nell'antec

e R SR

TPh 2

| pamade, <ue habb:ala cima medefimasche il cono, & de triangoli che contengono I pymmide,ﬁﬁ»i
N o bafeéil polygono AT EY CV D Q& lactmail punto Lyvro fia LB T« & de trian-

| G H, [zra per la diffinitione de coni [imili che noi habbiamo poftanel principio del libro.ante= ||
| cedente , comeil diametro B D al diametro F H , cofi laffe K Lall'affe s N . & come BD ad"|

: diﬁinitione de coni fimili. effendo dunqie intorno a gl vgual'angolt B K L F M N ilati propor -

FMad MG, Langolo B K T ¢ wouale all'angolo F M 0, concioffacofa che qual parte é Lan”

comeBKaKLcofiFMadMN ,r BKévgnalea KT & F Mad MO, fara come TK

do retti . adunque in effi perche d’intorno a gli vgual'angoli T K L O M N fono i lati ropor
tionali , [ara il triangolo L K T fimile al triangolo N 31 Q. ma nellz con fcaleni fi dimoﬁ[;era‘ i

dente libro : & girmghinfi T @ O ¥ . ¢ffendo dunque pei la diffininione delli ctni fimili 'angolo’

goliL® T N ¥ 0 fraloro vguali, ¢ffendo amendue retti per la diffmitione dellalinea vetta, |

LK allaE T, cofiefferela N M alla A1 O . onde connertendofi comelaT K alla K'L, cofila |

| anza de triangoli KBT MF O, come laK T allaT B, coft la M 0 alla O F, fard per Pvgual |
proportione , comela LT allaT B, cofilaN 0 alla O F . & fi¢ dimofirato come la T E alla |

BL,cofilaO FallaF N . adunque etiandio per Pvgual proportione comela T Lalla L B, cafs |

faralaO N allaN F . ondeilati de triangoli LT B N O F fono proportionalisr per queflo fa |

-

¥

6 delfeflo,

6.dcl fefto.
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“DE GLI ELEM. DI EVCLID. ' "*

i Sé il cylindro fia fegato da vn piano parallelo alli Piani oppo.

il quale feghi I'afle EF nel punto K. Dico come il cylindro B G al cylindroG D,

| tevolie ¢ moltiplice anchor il cylindro Q.G del cylindro

pofti, fard come il cylindro al cylindro , cofil'afle all'affe. il che bifognaua di-

- piano parallelo allabafe , come il cylin-

THEOREMA XIII. PROFOSITIONE XIIIL

{ti , fari come il cylindro al cylindro, cofi l'afleall'afle .
Il cylindro A D fia fegato dal piano G H parallelo alli piani oppolti ABCD .-

cofi cffere l'aflc EK allafic KF . prolunghifi'affe EF dall'vna & I'altra parte ne:
punti LM. &allafle EK proponganfi vguali quante fiuoglianoEN NL.& allaf
fe F K vguali quante fi vogliano l;XCX;I)VI:& perllli puntiL N

X M tirinfi piani parallelialli AB CD: & nelli piani per

LNXM d’iitorn% alli centri LNXM , intendanfi i gcrchi%P O
RSTY VQ vguali alliA B CD.& intendanfi cylindriPRRB
DT TQ.perche dunque gli afsi LN NE EKfono vguali fralo
ro,farannoicylindriPR RB BG fraloro, comele bafi:& le
bafi fono vguali.adiiquei cylindti PR RB BG {fono vgnali,&
effendo gli affi LN NE EK vguali fra loro,&altresi i cylindri
PR RB BG fralor vguali,&la moltitudine delliLN NE EK
vgualealla moltitudinedelliPR RB BG, quante volte €
moltiplice l'affe K L dellafle EK, tante volte {ara moltiplice
ctiandio il cylindro PG del cylindro G B.& per la medefima
ragione quante volte ¢ moltiplice I'afle MK dellaffe KF,tan-

ro

GD, &fe lafle LK fiavgualeallafle KM, fard il cylindro
P G vguale al cylindro G Q, & fc 'affe LK fia maggiore del-
Paffe KM , anchor il cylindro P G fard maggiore del cylin-
droG Q.. & e minore,minore. eflendo dunque quattro gra
dezze cioé gli alsiEK KF, &1 cylindri BG G D fi fono
prefi vgualmente moltiplici dellafle EK,& del cylindro B G
cioc¢ lafle KL & il cilyndro P G: & dell’afle KF & del cylindro G D vgualmente
molciplici cioé I'affe KM, & il cylindro G Q, &fi¢ dimoftrato fe I'afle L K ananza
affe KM, il cylindro P G anchora ananzarcil cylindro G Q: & fe vguale, vgua-
le, & fe minore, minore. € dunque 'affe E Kall'afle KF , come il cylindro B G al
cylindro G D.la onde fe il cylindro fia fegato da vr piano parallelo alli piani op-

moftrare.
IL COMMUNDTINO.

Il medefimo auiene nel cylindro fcaleno , il
che nell'ifteffo modo [i dimoftrera .

Dalle quali cofe ¢ manifefto, che fe
qual fivoglia cylindro fia fegato davn

dro al cylindro , cofi fard l'altezza del cy
lindro all’altezza del cylindro .

Nelli cylindri retti quello ¢ chiaro quando
Laltezze loro fiano determinate da gli affi. ma
nelli [calent apparera facilméte tirata vnali-
nea retta EL dal piito E perpédicolareal piano
della bafe, la quale feghi il piano tirato per le
G H nel punto M.percioche fe effendo due lince

rette |




{ lunghifi I'affe KL al punto N; & pongafilaL N

il LIBRO DVODECIMO. g DA

kne EF EL [egatedalli piani parallel: , faranno [egate nelle proportioni medefsme. onde|
comela E K alla K F, cofi fard la E Malla M L:¢ pero come il cylindro BG al cylindro G D,

Hid cofi Laltezza LM del cylindro E G all’altezza M L del cylindro G D . il che fi douca di-

wioflrare.
THEOREMA XIIII. PROPOSITIONE XIIIL

I coni & cylindri, chamno le bafi vguali fono fraloro come

I'altezze.

siano nelle vguali bai AB CD li cylindri
EB FD. Dico comeil cylindro E B al cylin-
droE D, cofi effere 'afle G H all'afle KL:pro-

vguale alt'affe G H,& d’intorno 'affe L N inten
dafiil cylindro C M. perche dunque li cylindri
EB C M hanno la medefima altezza fono fra
loro come le bafi; & le bafi fonovguali. adun- _
queanchorali cylindriE B CM faranno vgua
lj fraloro . & percheil cylindro FM ¢ fegato
dal piano C D parallclo a glioppolfti piani , fa-
ra come il cylindro C M al cylindro F D, cofi
Faffe LN all’afle KL . &il cylindro CM¢ vgua
leal cylindro E B, &l'affe LN allaflc GH . ¢ 5 5 @
dunque come il cylindro E B al cylindroF D, H N M
cofi l'affle GH all’afle KL, & come il cylindro

E B al cylindro F D, cofiil cono A B G al cono

C DK, percioche i cylindri fono tripli de coni.adunque etiandio come I'affe GH
allafle KL , cofiil cono ABG al cono CDK, & il cylindro E B al cylindroFD.
onde i coni & cylindri, c’hanno le bafi vguali fono fra loro, come 'altezze . il che
bifognanadimoftrare.

IL COMMUNDINO.

Dico comeil cylindro E B al cylindro F D, cofi effere I'affe G H 'aflc K L ] cioé
cofi effere 'altezza G H all'altezza K L perche ne coni retti de quali tratta Euclide laltezza
é Caffe ifteffo 0 vero ¢ determinata dall'affe , ma ne i coni [caleni non é cofi, nientedimeno [i di-
moftra i coni & cylindri conflituiti nelle bafi vguali effere fra loro comegliaffi ; & perd come
Valtezze dallecofe che noi babbiamo detto poco innanz -

THEOREMA XV. PROPOSITIONE XV.

De coni & cylindrivguali, le bafi rifpondono contrariamen

 teallaltezze , & quei coni & cylindri de quali le baft rifpon-
| dono contrariamente all'altezze fono fra loro vguali.

B Siano i coni & cylindri vguali, channo per bafiicerchi ABCIDD EFGH, &
= ‘dmm’e_m AC EG, &gliafsiKL MN, che fono I'altezze de coni 6 cylindri: &
| compifcanfiicylindri AX EO. Dico lebafi de cylindri A X E O rifpondere al-

fqiltezzevc_aﬂnariamcnte, cio€¢ comelabafe ABCD allabafc EF G H, cofi effere |
altezza M N allaltezza KL . percioche l'altezzaKL 6 vero ¢ vguale ﬂl"altezzal-'




11.di quefto:
13. di qnefto.

: ?il'ﬁﬁ queci coni & cylindri channo lame
| defima altezza fra loro fono come le

. e ;
A DE GLI ELEM. DI EVCLID.!

‘MN, 6 difugal:. fia prima vguale,& ¢ i -
fil'éﬂihdro AX uguale al cylindro EO. :

‘bafi. ¢ dunque Ja bafe A BCD vgua-
le alla bafe E F G H.& pero firifpondo
no contrariamente , & come !{:1 blaqc
ABCD allabale EEGH, cofi¢lal- -
tezza M N all’altezzaK L . Ma laltezza @x
K L non fiauguale all'altezza M N, ma
fiamaggiorcla M N, & traggafi dalla
MNIa PM vguale all'alrezza LK, &
per P fia fegato il cylindro E O dal p1a

- noTY Sparalleloa gli oppofti piani fioD,
decerchi EFGH RO. & intendafiil Al 5 c
cylindro E§, la cui bafe € il cerchio
EF GH, &’zltezza PM. perche dun- B

que il cylindro A X ¢ vguale al cylin-

droE O, &¢ vn'aliro cylindro E §; fa- 1 .

rd come il cylindro A X al cylindro ES, cofiilcylindroE Oal cylindroES. ma
come:l cylindro A X al cylindroE S, cofi €12 bafe A BCD alla bale EF G H.
percioche i cylindri AX EShannola medecfima alcezza , & come il cylindro E O
al cylindro E S, cofi altezza M N allaltezza MP, conci_oﬁacofa che 1l cylindro
E O fia fegato dal piano T Y § parallelo alli pianioppofti. € dunque come la bafe
A B CDallabale EF G H, cofi 'altezzaM N alluliezzaM P , & I'altezza M P € v,
guale all’2ltezza K L. onde come labafe A B C D allabafe EF G H, cofi ¢ "altez-
z:}M N all’alcczza K L.le bafi dunque de cylindrivguali AX 1O rilpoundono con
tramente allaltezze.Male bafi de cylindri A X 1 Orifpondano contrariamente,
all'altezze, & fia come labafe A B C D allabafe EF G H, cofi I'altezza M N 21/al-
tezzaK L. Dico il cylindro A X eflere vguale al cylindro F O.hanendo fatto 12 me
defime cofe perche come labafe A B C D allabafe EF G H, cofi ¢ al ezzaM N al
PaltezzaK L, & I'altezzaK L € vguale a/l'altezza M P, {ara comela bafe ABCD
alla bafe EF G H, cofi l'altezza M N ali’altezza M P. ma come la bafe ABCD
allabafe EF G H, cofiil cylindro A Xalcylindro E S, percioche hanno Taltezza
medefima. & come P'altezza M N all’.lcezza M P, cofi il cylindro E O 2l cylindro
ES.cdunque comeil cylindro A X al cylindro E S, cofiilcylindro E Oal cylin-
droES. onde il cylindre A X é vguale al cylindro E O. fimilmente anchora nei
coni.il che bifognaua dimoltrare.

IL COMMANDIN O,

o :
 Rueltonei coni cr cylindri vetti folamente ha dimofirato Enclides ma in tutti fi dimoflrera
in quefto modo ; -

Siano gli vguali coni & cylindri o retti o fealeni,le bafi de qualifiano i cerchi A BC D EF.

‘GH, & laltezze LK N M; & compifeanfi i cylindri AX E 0. Dico le bafi decylindri |

A X EOrifpondere contrariamente all altezze, cioé come la bafe A E C D alla bafe EFGHy
cofi efferealtezza N M all’altezza L K . percioche Ualtezza I K N M 0 fono vguali , 0 di-

Juguali s fe vaucli effendo i cylindri vguali , anbora le bafi faranno vguali fra loro s conciofia- |

cofa che i cylindri & coni che hamio lamedefima altezza fiano fra loro, come lebafi . la onde

lebafi rifpondono contrariamente all’altezze. ma fel'altezze non frano vguali » fia laltezza &
| N Mmaggiore,dalla quale i tragga la P M, vguale all’sltezza LK : & per P tirifi il piano

TS, chefeghiil cylimdro , & fia parallelo alli piani oppofli: & intendafiil cylindroE S,
t ] i R8T la

1




i cylindro E 0, e vn’
altro cylindro E S : [a-

R e S

e e et
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{feABCDallabafe E F GH, cofi Paltezza N M all altezza M P . ¢~ [

| gualeallaltezza K L. adunque come labafe A B CD allabafe EF G H,
alfaltezza LK .- , '

| Malebafi de cylindri A X E O rifpondano allaltezze contrariamente, & fia come laba- |
JfeABCDallabafe EF G H, cofi laltezza N M allaltezza L K . Dico il cylindro A X ¢ffe

cui bafe ¢ il cerchio
"GH, laltezza
> M. onde percheil cy
lindro A X € vguale al

LI'BRO DVODECIMO.

B ..a;"‘ i

ra come il cylindro A
X alcylindroE S, cofé
il cylindro E 0 al cylin
dro E § - ma.come ey
lindro' A X al cylindro
ES,cofiélabafe 1B
CDallabafeEFGH,”
hauendo la medefima
altezza . & comeil cy
lindroE'O al cylindro
ES, cofi laltexza NM

| allaltezza MP.percioche il cylindro EQ ¢ fegato dal piano TYS parallelo alli piani oppofti.on
| decomeil cylindroR § al cylindro § E, cofi laltezza N P all'altezza P M. & componendof;

comeil cylindro E O al cylindro E S, cofi l'altezze N M allaltezza M P . come dungue la ba

altezza MP ¢ u-
cofi ¢ laltezza NM

revguale al cylindro E O . Hauendo farte le medefime cofeperche come la bafe A B C D alla

Jara comelabafe A B C D allabafe EF G H , cofi laltezza N M all'altezza MP . ma come
labafe ABCDallabafe EF GH, cofiil cylindro o X al cylindro E S , baunendo Valtezza

|| medefima . & come Laltezza N M all'altezza M'P, cofiil cylindro E 0 al cylindro E S. co- |
| me dunqueil cylindro A X al cylindro E S , cof; il cylindro E 0 al cy

| dro A X évguale al cylindro £ O . fimilmente anchoranei coni . le bafi dunque de coni ¢ cy
le bafi de quali |

lindro ES.onde il cylin-

lindri vgualt riﬂ)onfiorio all'gltezze contrariamente : ¢ quei coni & cylindri
rifpondono contrariamenté all’altezze , fono vguali fra loro . il che bifognaua dimoftraye .
Ma anchor quello é vero , che noi habbiamo dimofirato ne i commentarif del libro &’ Archi-

mede de conoidi & [pheroidi alla undecima propofitione ,

Tuttiicylindri & coni hanno fraloro la proportione compofta dalla propor-
tione delle bafi, & dalla proportione dell’altezze . A 5k

PROBLEMA. I. PROPOSITIONE XVI.

Effendo due cerchid'intorno almedefimo centro,defcriuere

nel maggiore vn polygono de lativguali & pari di numero, che
non tocchiil minor cerchio . i

Siano duc cerchidati A B/CD/EF G H intornoal 'medefimo centro K- bifo-
gna nel maggior cerchioA' B € Didelerivere viipolygono de latbvguali & pari
di numcro, che non toochiil minor cenchio E F G H .tirifi per lo feentro K 14 143
nearcitaBD, & dal punto Gririfila A € perpendicolarealla B, & prolunghi
finel punto C. adunque Ja A Ctoccail cerchioEFG H., laondefegandofa cir=

confer permezo, &la fua metd anchora permezo, & faceéndo queito’ |

LT

| &dal punto L tiri

ﬁm@m}amﬁéﬁlgfcicfemm circonferenza minoredella A B.lafcifiy & fia LD,

|

bafe EF G H, cofi laltezza N M all’altezza L K,¢r Laltezza LK ¢ vguale all’altezza PM, |

1. diquefto :

13:d iquefto.

11, di queflto.

9. del quinto.

fi1a L. M perpendicolarealia B D: & prolunghifinel punto N - |

: #itbzx &

e ——




B .- . DECRIELEMIDI EVCOIDI .

* "X gungani LD DN LN adunque la
' LD¢évgualeallaDN . & perchela LN ¢
- parallelaallaA C, & la A C tocca il cer-
chio EF G H,1aL N non toccherd il cer-
chio EF G H. & moltomenole LD DN
toccheranno il cerchioEFGH. & fenel
cerchio A B C D adatteremo linee rette
vgualiallaL D, defcrineraf(si ineflo il po-
lygonode lati vgunali & pari di numero,
che non'tocca il minor cerchio EFG H.
il che bifognaua fare .

IL COMMUANDINDO.

sl Adunquelal. D évgualeallaD Njper- - '
- | cioche la linea retta BD che paffa per lo centro fega perpendicolarmente la retta L N non ti-
rata per lo centro . onde la fcgherd per mezo: & la L M fara vguale alla M N . perche dun-
queledue’ L M M D foro vguali alle due N M M D, & contengono gli vgual'angoli, ciod rer

ti fara la bafe L D vguale alla bafe LN.
PROBLEMA II. PROPOSITIONE XVIIL

3. del erzo -
4. del primo *
Effendo due fphere d'intorno al medefimo centro , defcriue-

re nella maggiore vn folido polyedro, cioc di molti lati, che
non tocchila fuperficiedella minor {phera.

(9L

f

. Intendanfi due fphere d'intorno al medefimo centro A ..
bifogna nella maggiore fphera defcrivere vn folido di mol
ti lati, che non tocchi la fuperficie della' minor fphera fe=-
Al ghinfilefphereda qualche piano, tirato perlo centro. ife |
- gamenti faranno cerchi, percioche ftando fermo il diame-

_ tro del cerchio, & girato il mezo cerchio d'intorno fi ¢ fat-
1 talafphera. adunque intendendo il mezo cerchio in qual fi 2
voglia pofitione il piano, che pafla pereflo fard va cerchio
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uperficic deila fp

iore de tutte le linee rette,che fi tirano nel cerchio, & nella fphera.fia di
ﬁﬁ%&maggior {phera il cerchio BCDE,nella minore il cerchio FGH. &ririnfi
i'due diametri d’efst B D C E ad angoli retti fra loro. & eflendo i due cerchi BC
DE F G H d’intorno al medefimo centro, nel maggiore BCDE defcrivafi un
' polygono de lati vguali & pari dinumero,che non tocchi il minor cerchio FGH,
1 lati del quale nel quadrante del cerchio B E fiano B K KL L M ME. & giunta
K A prolunghifi in N, & dal punto A conftituifcafi A X perpendicolare al piano

cie della fphera faranno cerchi maggiori.. facciano dunque & fiano ne diametri
BD K NimezzicerchiloroBXD KXN. &perchelaX A ¢ perpendicolarcal
piano del cerchio B C D E, tuttili piani che paflanoperlaX A farannoal piano
del cerchio B C D E retti. onde anchor i mezi cerchi BED BXD'KXN fono
retti al medefimo piano . & perche i mezi cerchi BED BXD KXN fono
vguali effendo ne gli vgual diametri BD KN, faranno anchor i quadranti B E
BX KX fraloro vguali.quanti lati dunque del polygono fono nel quadrante BE,
tanti faranno nelli quadranti BX KXvgualialiBK KL LM ME, defcrivanfi
& fiano BO OP PR RX KS ST TY YX:& giungiafi SO TP YR: & dalli pun
ti O Stirinfi Je perpendicolari al piano del cerchio B C D E, caderanno quefte ne
i communi fegamenti de piani BD KN, perche anchor i piani de mezi cerchi
BXD KXN,fono retti al piano del cerchio B C D E.caggiano dunque, & fiano
OV SQ_: & giungafi V Q_eflendo dunque nelli vgual mezi cerchi BX D KXN

OVvgualeallaSQ, &la BV vguale alla KQ. & ¢rutralaB A vguale ' tut-
talaK A. adunque etiandiola rimanente V A € vguale alla rimanente Q A.
come dungue la BV allaV A, cofi la KQallaQA . &perolaV Qe paralle-
laalla BK. & eflendo ciafcuna di efle OV S Q_perpendicolare al piano del cer-
chio BCD E, faralaOV parallela SQ_& fi ¢ dimoftrato vguale ad effa.adunque
le QV SO fonovguali, & parallcle. & perchela Q V¢ parallelaalla SO, & pa-
rallelaallaK B, farala S O parallelaanchor alla K B;& BO K Sle congiungono.
onde etiandio il quadrilatero K BO S € in vn piano, perche fe due linee rerte fia
no parallele,& in ciafcuna di efle fi piglinc quai fi voglian punti,la linearetta che
congiunge derti punti ¢ nel medefimo piano,nel quale fono le parallele. & perla
medefimaragione amenduei quadrilateriSOPT TPRY fonoin vn piano, &
¢invn pianoil triangolo Y R X.. fe dunque dalli punti O SP T R Y intendiamo
tirate le Jinee rette ad A, fi conftituira vna figura folida di molti lati frale circon
ferenze BX KX, compoftade pyramidi, le cui bafi fono i quadrilateriKBOS
SOPT TPRY,&iltriangolo YRX, & lacimail punto A. & fein ciafcunlato
KL LM ME,ficomeilK B facciamo le medefime cofe, & cofi negli altri tre
uadranti, & nell’altra mcza {phera, fi conftituird vna figura dimolti lati de-
critta nella fphera , & compofta de pyramidi, le cui bafi fono i detti quadrila-
teri, & il triangolo Y RX, & glialtri del medefimo ordine, &la cima il pun-
to A.Dico la detta figura di molti lati non toccare la fuperficie della minor fphe
ra, nella quale € il cerchio F G H.tirifi dal punro A al piano del quadrilatero KB
$ O la perpendicolare AZ, che lo tocchi nel punto Z: & giunganfi BZ ZK. laon
de perchela A Z ¢ perpendicolare al piano del quadrilateroK B § O, fara anchor
perpendicolare a turte le linee rette, che la toccano & fono nel medefimo piano.
adunque la'A Z ¢ perpendicolare d ciafcuna di efle BZ ZK.& perchelaAB ¢ vgua
lealla A K fard il quadrato della A B vguale al quadrato della A K. & fono i qua-
dratidelle A Z Z B vguali al quadraro della AB,conciofiacofa che I'angolo Z fia
retto. & i quadratidelle AZ ZK fono vgualial quadrato della A K. onde i qua-

145"
e era , & ¢ manifelto effere cerchio ngg(oﬁc,;cmigﬁa;c.,q?
| fa,che il diamerro della fphera, quale ¢ diametro del cerchio & del mezo.cerchio

del cerchio B C D E, che tocchi la fuperficie dclla fpherancl punto X : & per AX
& ciafcuna di effe BD KN tirinfi ipiani, che per le cofe gia dette nella fuperfi- |

prefe le circonferenze vguali BO K'S, &tirate le perpendicolari OV $Q, fard la”

drati

2Rq

18.dell’undee.

B’
2.del fefto.

6.dellundec.

9. dell’'undec.

=

3.diff dell'un-
decimo -

|
38.dell'undec.|

33. del primo i’

2. dell’undec),




| dratidelle A Z Z B fono vguali alli quadrati delle A Z ZK, traggafi il quadrato |
| commune della A Z. il rimanente dunquedella B Z évguale al rimanente della |
| ZK.&perd lalinea rerta B Z ¢ vguale alla recta ZK. fimilmente dimftreremo |

DEGLT ELEM. DI EVCLID. S

quelle, che fi tirano dal punto Z ad O S effere vguali all'vna
&laltradiefle BZ ZK.il cerchio dunque defcritto dal cen
tro Z ¢6 I'interuallo di vna di effe ZB ZK pafferd anche perli
punti O S : & fard nel cerchio il quadrilarero KBOS. & per-
chelaK B ¢ maggioredella QV,&la Q V vguale alla SO, (2
rianchor la K B maggiore dellaSO. malaK B ¢ vguale al-
'vna & laltradiefle KS BO.I'vna & laltra diique KS BO ¢

E:
E
G

maggiore della S O. onde effendo nel cerchio il quadrilate
roKB OS, & cflendo vguali 1eKB BO KS,&1205§ minore, & B Z femidiame
tro del cerchio; fara il quadrato dellaK B maggiore che doppio del quadrato di
B Z. tirifi dal punto KlaK & perpendicolarealla B V. & perchela BD €minore,
chedoppiadellaD @; & ¢ comelaBDallaD &, cofij] rettangolo contenuto dal
leD B B 2alrettangolo contenutodalle D2 2 B » cioe defcritto il quadrato
di B @ & compito il parallelogrammo in @ D: fari anchor il rettangolo contenu
todalleD B B @ minore chedoppio di quello,che € contenutodalle Do 2B .
& giunta KD quello,che € contenutodalle DB Ba ¢ vguale al quadrato diK B:
+ & quello,che € contenutodalleDo2 @ B¢ vguale al quadrato di K €. il quadrato
dunqqe diKBe¢ min'orc, che doppiodel quadrato di K @.ma il quadrato diK Bjé
maggiore,che dppplo del quadrato di BZ.ad unque il quadrato di K £ maggiore
chel quadrato d§ BZ.& perchela BA ¢ vguale allaAK,fara il quacrato di BAvgua
le al quadrato di A K. & fono al quadratodi B A vgualiiquadratidiBZ ZA, &
al quadrato di AK vgualiiquadratidiK o o A, adunque i quadratidi BZ ZA
fono vguali alli quadratidiK @ @ A:de quali il quadrato di Ko ¢ maggiore chel
quadrato di B Z. adunque il rimanente di @ A ¢ minore chel quadratodiZ A, &

K A Z,che laAG.&e lq A Zin vna bafe del polyedro,&la AG nella fuperficie della
| fphera minore.ondeil polyedro nontocea la fuperficie della minor fphera .

pero lalinearetta A Z e maggiore dellaretta A 0, ¢ dunque molto maggiore la

 Si pu6 dimoftrare anchora in altro modo , & piu {peditamentela AZ effere

ganfi A L. ]aonde [cgando per mezola circonferenza E B , &la fua metd fimil-

mente

maggiore della A G. tirifi dalpunto G 1a G Lg)crpendicolar‘e alla A G : & giun-
¢




L 3

el

| mente per mezo, & quelto facendo fempre, alla fine lafcieremo vna circonferen-
| za minore, che la circonferenza del cerchig B CD, che ¢ fotropoftaad vna vgua-
| led G L. lalcifi & fialacirconferenzaK B.adunquela linca rectaK B ¢ minore del
{ larerta G L. & perche il quadrilatero KBSO ¢ nel cerchio, & fonovgnaliO B
BKKS, & O S minore; {ard I'angolo B ZK ottufo; & pero la B K¢ maggiore del ;
| 1aBZ. malaGLé maggioredella BK. molto maggiore dunquecla GL ,dela |
| BZ,& il quadrato della GL ¢ maggiore del quadrato della BZ & effendo la AL v- N

LIBRU DVODECIMOL . o

)

uale alla A B,fard il quadrato deila A L vguale al quadrato della A B. maal qua, |
drato della A L fono vgualii quadrati delle AG GL, & al quadrato della
A B fono uguali 1 quadraci delie BZ Z A. adunque i quadrati delle A G
GL fono vguali alli quadrati delle BZ ZA: de qualiil quadrato della BZ e mino-
re chel quadrato della GL.onde il rimanente quadrato dellaZA¢ maggiore chel
quadrato della A G:& pero lalincarettaZ A e maggioredellaretta A G . adun-
que eflendo due {phere d’intorno al mede(imo centro,fi € defcritro nclla maggio
re un folido di molti lati,che non toccala fuperficic della minor fphera. il che bi-
fognaua fare.

g EER R - F A LR L@

Et feanch’in vn'altra fphera fi defcriua va folido polyedro fimi
le al folido polyedro defcrittonella fphera BCDE, haueri il {o
lido polyedro nella {fphera BCDE al folido polyedro nell'altra
fphera tripla proportione diquella, c'ha il diametro della fphera
BCDE al diametro dell'altra {phera . pércioche diuifi che fiano i
folidi in pyramidi vguali di numero, & del medefimo ordine,{a
ranole pyramidi fimili.male pyramidi fimili fono fra loro in pro
portione tripla di quella,c’hano i lati homologhi.adunquela py
ramide la cui bafe ¢ il quadrilateroKB O S,&lacima il punto A
alla pyramide, che ¢ nell'altra fphera del medefimo ordine ha
proportion tripladiquella, che haillato homologo al lato ho-
90, cio¢ A Bfemidiametro della fpherad'intorno al centro A al
femidiametro dell'altrafphera. Et fomigliantemente ciafcuna
pyramide di quelle,che fononellafphera d'intorno al centro A
a ciafcuna pyramide del medefimo ordine, che fono nell’altra
{phera , hauerd proportiontripla di quella, cha A B al femidia-
metro dell’altrafphera: & come ¢ vno de gli antecedenti ad vno
de confeguenti , cofifaranno tutti gli antecedenti a tuteii con-
feguenti.ondec tutto il {folido polyedro, che é nella fphera d'in
torno al centro A 2 tutto il folido polyedro, chee nell'altra
{phera , haueratripla proportione di quella c’ha AB al femidia-
metro dell'altra {phera, cioé il diametroBD al diametrodell'al

| trafphera. e ‘
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A

29.del terzo,

6. del [efto,
8.dcl f2flo.
4.del felto,
14.del quinto.

27. del terzo .

29.del primo.
4. del fefto.

1) o8

l ¢ffendo vguali le lincerette KE BO K S , & minoredieffela 0 S , faranno le circonferenge

DE GLI ELEM. DI EVCLID. o
e IL COMMUAUNDTINO.

I fegamenti faranno cerchi] quefto da Theodofio é flato dimofirato vniuerfalmeute nel

L prima propofirionc dell [pherici, cioe in qualunque modo fia fegata la [phera dal piano, fem

prei fegament: farft cerchi .
Sarala O V vguale al-
1aSQ, &la BV vguale

{
: B x :
allaK Q_7J Siano due me- f
Zi cerchi vguali ABC DEF:
& piglinfi circonferenze »-
D H E.

gualiAB D Exrdallipun 5 ¢ C
11 B E tirinfi le perpendicola
7iBG EH .Dicola BGef
Jerevguale allaE H , & la 4 G alla D H . percioche effendo la circonferenza A B vguale al
la circonferenza D E  che fono de cerchi vguali , faranno le linee vette A B D E vguali fralo
ro . & per lamedefimaragione [arannovgualile B C E F . adunque comela A BallaBC,
cofilaDEallaEF . & ¢ langolo A B C retto nel mezo cerchio vguale al vetto D E F . effen-
do dunque d'intorno a gli vgual angoli i lati proportionali , fara il triangolo A B C fimile al tri-
angoloD E F . mail triangolo A B G é fimile al triangolo A B C . adunque ¢ fimile anchor a
D E F: ¢ il triangolo D E H é fimile al triangolo D E F . il triangolo dunque A B G ¢ fimile al
triangolo D EH . onde comela A BallaB G, cofi laD EallaE H , & permutandofs come la
ABallaDE, cofileB Gallak H; & éla B vgualeallaD E . adunquela B G ¢ vguale
allaE H . & nel medefimomodo fi dimofirera la A G vguale alla D H . il che bifognaua
dimoftrare .
Ma quello anchora fi dimoftra yninerfalmente in tutte le portioni nel feguente lemma .
Siano vgual
portionide cer

chi vgualiABC B -

D E F: & piglin

file circonferen /1/\ /r\
ze vguali A B =

DE:&dallips A~ © oM, g K %

ti BE tirinfi le

BG EH, perpendicolarialle AC DF.Dicola B Geffere vguale allaEH , &
laA GallaD H.

Giunganfi A B D E . ¢ perche fono vguali le civconferenze A B D E , faranno anchor le
rimanenti BC F F vguali fra loro . adunque etiandiogii angoli , che fi fermano in effe fono »-
guali.. & perd l'angolo B A C é vguale all’angolo E D F . ma fono retti anchor gli angoli GH.
la ondefono due triangoli A B G D E H , che banno due angoli vguali a due angolt , L'vno al-
Paltro , & vnlato B A vguale ad vn lato D E , che ¢ fottopofto ad vno degli angoli vguali.
tutti dunque fono vguali a tutti, & la AG é vguale alla DH, & la B G alla EH. il che bifogna
1a dimoj?rare :

Perche fe due linee rette fiano parallele & in ciafcunadi effe fi piglino quaifi
voglian punti, la linea retea che congiunge detti punti € nel medefimo piano,nel
quale {ono le parallele] per la 7 dell’vndecimo .

Et perche laK B ¢ maggiore della Q V] percioche il triangolo A Q 7 ¢ fimile al tri-
angolo AK B , effendo Pangolo A commune all' vno & L'altro , & Uangolo A Q 7 vguale al
Pangolo A K B & Pangolo A 7 Q all’angolo A B K . come dunquela A K alla K B, cofila
A Qalla QV : & permutandofi come la AK alla A Q , cofilaK Balla Q¥ .mala AK€
maggiore della A Q . adungue la K B fara maggiore della Q V

$ara il quadrato dellaK B maggiore , che doppio del quadraro di B Z] perche

che
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s__ ;

liangoiK ZS KZ B B Z 0 fono vguali : & maggiori dell’angolo 0 Z § , & fo

MAE AREaGE SN & . 4
- | mo quattro angoli vguali a quattro retti . adunque langolo O Z S ¢minore del retto, ciod acy-

wadrati delle KZ  ZB,ciod maggiore che’l doppio del quadrato della BZ.percioche le
}bno vguali fraloro , come [i & dimofirato , ma anchor queflo fi dimoftra ;,u c},,‘ammg,fe :Z
A ercs - '
Sianel cerchio il quadrilatero KB O S, del
qualeitrelati SK KB B O fiano fraloro vgua
li. &fialaB O maggioredellaOS: & prefoil
centro del cerchio Z, giungafi B Z. Dico il qua
drato, della K B effere maggiore che doppio
delquadratodella BZ.
Ginnganfi 0Z SZ KZ.perche dunque la BZ € vguale
alla z8,&r la ZO commune, [aranno le due BZ 20 ugua
lialle due SZ 20 I'vi'all altra,cr la bafe BO maggiore
della bafe 0S. onde 'angolo BZO ¢ maggiore dell’ ango ~
lo 0Z5. & perche l'angolo 0ZB ¢ vguale a ciafeuno di \__]
 effi BZK KZzS,effendo nelle vguali circonferenze OB
BK K S ,conciofiacofa, che le linec rette fiano rgua
li, fara etiandio 'vno & Laltrodiefi BZ K K Z S, maggiore dellangolo 0 Z S . ma li quat
troangoli0ZS SZK KZB BZO fonovgualia quattroretti , percioche flanno d'intorno
ad vn punto Z . ciafcuno angolo dunque 0 ZB BZK K Z S ¢é ottufo, & perd il triangolo
‘B Z 0 ¢ ottufiangolo. ina ne triangoli ottufiangoliil quadrato che (i fa dal lato fottopofto all'an
golo ottufo é maggiore delli quadrati , che fi fanno da i lati , che I'angolo ottufo contengono. a-
dunque il quadrato della K € maggiore delli quadratidelle K Z 2B,mali quadrati delle Kz
Z B fono doppyj del quadrato della B Z.percioche la K Z ¢ vauale alla Z B. il quadrato dunque
della K B € maggiore , che doppio del quadrato della E z . il che bifognaua dimoftrare .
Etperchela B D ¢ minore che doppia della D @ ] perciochela perpendicolare dal
prnto K tirata alla B D cadefrail punto G <& B non toccando il cerchio F G H , come appare

per Pantecedente . & perchela B D ¢ doppia della D A , fara minore che doppiadella D 2.
Ete come la BD

alla Dln. , cofi il ret- r ¥
tangolo contcnute
§inp Bhar: ., J2
tangolo contenuto
dalle D & @ B]deferiuafi dalla© B il quadrato, chefia B¥ = , ¢ compiftafi il parallelo
grammo D Z . fara come la BD alla D @, cofi il rettangolo D ¥ al rettangolo D = , per la pri
ma del feflo , cioé coftil rettangolo che ¢ contenuto dalle DB B al rettangolo contenuto
dalleD & Q. B.

_Et giuntaK D quello che ¢ contenuto dalle D B B 2 ¢ vguale al quadrato di
K B] percioche l'angolo nel mezo cerchio D K B ¢ retto : ¢ da effo alla bafe fi tira la K per
pendicolare . onde per lo corollario della ottaua del feflo libro , la K B ¢ proportionale dimezo
fraleDB B9, & laK Qproportionale frale D Q QB : & peroil quadrato della X B é »-
guale alrertangolo contenuto dalle D B B . & il quadrato della K @ é vguale a quello che
| écontenutodalle D2 QB

E dunque molto maggiorela AZ che la A G] percioche effendo il polygono BK LME
defcritto nel maggior cerchio B C D E , che non tocca il cerchio minore F G H  la_ perpendico-
lare tirata dal punto K alla B D , cioé la K 9 non tocchera lacirconferenza dieffo , per le rofe
cheffi fono dimoftrate nell’antecedente . onde la A © fara maggiore della A G. & perélaAaz
emolto maggiore di quella che dal centro della minor [phera ¢ tirata alla fuperficie dieffa.

Et perche il quadrilatero B K S O ¢ nel cerchio] intenaafi il quadrilatero BKSO de-
1 @ta » comenellantccedente . e

B BO K §vguali fraloro, ¢ maggiori della rimanente circonferenza 0S. |

205 <7 ciafcuno degli alti tre ottufo: & perd il quadrato che fi fa dalla K B ¢ maggiore di dye |

Cor. 1§. delr.
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- EtfonovgualileOB B K KS&O S.minore] quefte coft é;b'ﬁ ",-;,;; d O aat

s; Ni  EteflendolaAL vgualealla A B] percioche fono dal cen??;: alla fb{;o“ﬂf’er"g:g “;:[
1 - maggior cerchio BCDE. ; : &

THEOREMA XVI PROTOSITIONE XV[IIL -

Le fphere fraloro fono intri pla proportione di quell‘al é'h;an
2 no i{uoi diametri. ' o

T\ /

/

Intendanfile {phere A B C D EF,idiametri delle quali fiano B C EF. Dico !
la fpheraABC alla fphera D E F hauere proportione tripla di quellachalaBC
allaEF. & fenonh ¢ cofi, la fphera A BC ad vnafpheraminoredi efaDEF &2
maggiore hauc\ri proportion tripladi quella,chala B CallaE F. habbia prima
per Iantece- a minore cio¢ 2 G HK: & intédafilafpheraD EF d’intorno sl medefimo centro,
dente : chela fphera G HK : & defcrivafi nella maggior {pheraD EF vn folido polye-
dro, che non tocchila minor fphera G HKnel'a fuperficie:& nella {(phera AB C
e dd-( def'criuaﬁ_vn (plido polyedro (imile a quello, che ¢ defcritto nella (pheraD EF.
itecedente 1 adunqueiil folido polyedro,che ¢ nella fpheraABClal folido polyedro che ¢ nella

D E F hanera tripla proportione di quella,chala B CallaEF . &1a (pheraABC
alla fpheraG H K hatripla proportionedi quella,c’hala B C allaEF. come dun-
quelafphera A B Calla(phera G HK, cofiil folido polyedro nella {phera AB C
al folido polyedro nclla fphera D EF : & permutandofi come Ia {phera A B Cal
folido polyedro,cheé inefla, cofila fphera G HK al folido polyedro, che ¢ nel-
" lafpheraD E F.mala(phera A B C¢ maggiore del folido polyedro , cheéinef
fa.adunque lafphera G HK ¢ maggiore del fclido polyedro, che é nella {phera
D EF . ma ¢ anchor minore, percioche da effo ¢ comprefa. il che non ¢ pofsibile.
la fphera dunque ABC ad vnafphera minore della 1D EF non ha proportione tri
pladi quella,c‘ha la BCallaEF. imilmente dimoftreremo ne anchcla fphera
D EF ad vnafphera minore della A B Chaucre tripla proportione di quella,cha
laE F alla BC.Dico oltre d queftolafphera A B C non hauere ad vna fphera mag
giore della DEF tripla proportione di quella,chala B Calla E F . percioche hab-
bia s’egli c‘{Pofsibile ad vna maggiore che fiaLMN. céuertendofi dunque la (phera
LMN alla fphera A B Cha proportione tripla di quella, che ha il diametro EF al
diametro B C. & comela {I:ahcml_ M N alla fphera A B C,cofila fpheraD EF ad
vna fpheraminoredella A B C, come fi ¢ dimoftrato difopra, perchela fphera
L MN ¢ maggiore dellaD E F. onde anchor la {phera D E F ad vna fphera mino
redella A B C ha proportione tripla di quella,c’halaE F allaB C, chefi é dimo-
firato effercimpofsibile . adunque la {phera A B C alla (phera maggiore della
D.E F non ha proportione tripla di quella,chala BCallaEF. & fi¢ dimoftrato
ne anchealla minore . adunque la fphera A B C alla fphera D E F hauerd tripla
| proportione diquella chala B CallaEF . il che bifognaua dimoftrare.
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