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THEOREMA 1I. PROPOSITIONE 1.
3
— || E vna linea retta fia fegata fecondo
| leftrema & meza proportione, lapor
tion maggiore pigliando la meta di
tuttapuoil quintuplo del quadrato,
chefifadalla meta. :
Sialalinearetta A B, fegata fecondo l'eftrema | A
& meza proportione nel punto G: &fia ACla
portion maggiore,& prolunghifi per diritto alla
C AJa linea retta AD : & pongafi A D lametd
della A B. Dico il quadrato della CD effere quin
tuplo del quadratodella D A. defcrinanfi dal- B
leAB DCiquadrati AE DF, &nella DF
defcrinafila figura , & prolunghifi F C fino al > »
unto G . onde perchela A B € fegata nel pun :
to C (econdo I'eftrema & meza proportione, ~
quello,che € contenuto dalle AB B C fard v- /\
- guale al gquadrato della A C. & ¢il rettangolo ul/
CE, quello che ficontienedalle AB BC, & M 4
il quadrato della A C¢F H. adunqueil rettan % G
golo C E € vguale al quadrato dellaF H.& per B
chelaB A ¢doppiadellaAD,&laBAévgua P A £
leallaAK, &laD AallaAH, fard anchor la
K A doppiadella AH.ma come laKA alla AH,
| cofi ¢ilrettangolo K C al rettangolo CH. on §:del efto, |
| deil rettangolo K C ¢ doppio del rectangolo '
| CH: & fono irettangoli-L H H C doppij di = e AR
| € H.il rettangolo dunque KC € vguale alliret 4 c
| tangoliLH HC. &fi ¢dimoftratoil rettan- :
- | golo,C E vguale al quadrato F H: & pero tut- R i
- | toilquadrato A E ¢ vguale al gnomone M N X. fimilmente perche B A ¢ doppia
- | @eMUA D, fara il quadraro della B A quadruplo del quadrato della A D, ciocil D 162
i guadrato AEdel quadrato D H. &l guadrato A E € vguale al gnomone MNX. ! S
7 S onde i




, DE GLI1 ELEM. DI EVCLID. : aT |
| onde etiandio il gnomone e quadruplo del quadrato D H.: & tutto D F e quintu |
E| plodiefloDH. & DF i\%ﬁg:lram dellaC D, & D H il quadratodellaD A. i} |
quadrato dungue della-C D-fard quintuplo del quadrato della D A . il perche fe
'vna linea retta fia fcgara fecondo I'effrema & meza proportione}, la portion ma
_ giore Pigi!)iando la metd di tutta puo il quintuplo del quadrato,che fi fi dalla me |
' ta. il che bifognaua dimoftrare .

f OSAETHAOID I3 A,

La refolutione é quando [i piglia , quel che ricerca , come conceffo
per quelle cofe, che feguitanoin qualche vero conceffo.

La compofitione ¢ quando fi piglia guel che e concelfo per le cofé che
Jeguitano nella conclufione di quello, che fi ricerca.

Refolutione del precedente theorema .

Sialalinearetta AD fegata nel pun- ¢
to C fecondo l'eftrema & meza propor
tione; & fiala portion maggiorc A C:
& ponganfi AD vguale alla mera della
A B.Dico 1l quadratodella C D eflere :
quintuplo del quadratodclla D A. percioche effendo il quadrato della C D quin
4+ dcl ficondo  tuplo del quadrato della > A,8: al quadraro della €D fono vgualii quadrari del

»1 leCA ADinfieme con quello,che duc volte € contenutodalle C A° AD ; faran
noiquadratidellc CA AD infieme con quello, che € contenuto due volte dalle
C A AD quintuplidel quadraro della AD.dinidendofi dunque il quadraro del
1aC A infieme con quello,che due volte € contenuro dalle CA AD ¢ quadruplo
del quadrato della A D. ma a quello che € contenuto duevolte dalle CA ADe
vgualeil rettangolo B A C. perciochela B A e doppiadella A D,& il rettangolo
A B C evgunale al quadratodella A C; conciofiacofa, che la A B fia fegata nel
punto C, fecondo I'eftrema & meza proportione . onde il retrangolo B A Cinfie
2.del fecondo, me con il rettangolo A B C e quadruplo del quadrato della A D.ma il rettango-
lo B A Cinfieme con il rettangolo A B C ¢l quadrato, che fi fadalla A B.adun-
Cor.dellazo. que il quadrato della B A e quadruplo del quadrato della A D. il che fta cofi,per
delfelle. | che)aB A edoppiadella AD.

C ompq/z‘tiom ;

Perche dunque il quadrato della B A ¢ quadruplo dcl quadratodella A D, &
il quadrato della A B eil rettangolo B A C infieme col rettangolo A B C; fard il
rettangolo B A C infieme col rettangolo A B C quadruplo del quadrato della
A D. mail rettangoloB A C e uguale d quello, che due volte e contenuto dalle
DA ACG; & il rertangolo A B C vguale al quadrato dclla A C. adunqueil qua-
dratodella A Cinfieme con quello, che duevolte e contenuto dalleD A ACe
quadruplo del quadrato dellal> A.& perd i quadratidelle D A AC infieme con
quello, che due volte e contenutodalle DA A C fono quintupli del quadrato
dellaDA.maliquadratidelle D A A Cinfieme con quello,che e contennto due
volte dalle DA AC clquadrato,che fi fi dallaDC.il quadrato dunque della CD
fard quintuplo del quadrato della DA. il che bifognana dimoftrare.
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Bl v IL COMMANDIN o.
~ Sialalinearerta A B fegata {ccondo I'efirema & meza proportione nel punto |A
€] inche modo (i faccia quefio; Uba infegnato nell pndecima propofitionc del fecondo libro,er |
| mella 30 del fefto . : g SRRt dl bl
Defcrivafidalle AB D Ciquadrati AF D F, & nella DF defcrinafi la figura] |B
fiadella A Bil quadrato A K E B & della D C il quadrato D L C F: ¢ Ziunta D F tirifi per
Alalinearetta A H, parallela ad vna di effe D L C Fyche feghiil diametro DF nel punto H.
| fimilmente per H tirifi vna linearctta parallelaad vna dieffe LF D C.
Et fonoli rettangoliLH H C doppij di CH] percioche i Jupplementi L H H € fo- C
| no fra loro vguali per la 43 del libro primo. ]
Sard il quadratodella B A quadruplo del quadrato della ADJperla 20 del feflo. D
| Tlquadrato dunquedella C D fara quintuplo del quadrato della D A7 poffiamo E
| in altro modo & forfe prufpeditamente dimoftrare il medefimo, in quefta forma .. ‘
Sia lalinearctta AC fegata fecondo 'eftrema o> meza propor Gk
tionenelpunto C : & dalla A Bfi facciail quadrato ADEB¢ €
Jegata permezola A D netpunto F , & giunta F B prolunghifi la
Fanel punto G 5 dimodo che F G fia vguale alla F B. fard la 4 G
yguale alla A C perlecofe dimoftratenellyndecima propofitio- ;
ne del fecondo libro. onde la F G ¢ compofta dallamaggior portio- A ol 7
ne , & dalla meta di tutta A B . Dico il quadrato della F G effere / Gor. ol &
quintuplo del quadrato della F A , percioche effendo la A B dop- / ;
pia della A F. [ara il quadrato della AB quadruplo del quadrato
della A F . mail quadrato della F B ¢ vguale alli quadrati delle
Ful AB,perla47delprimo. il quadrato dunque della F B ,
ciod il quadrato della F G , fara quintuplo del quadrato della F 4. ;
il che bifognana dimoftrare . ma [i hanno anchora da dimoflrareal- D H E
cune.altre cofe 5 che appartengono a quefto fegamento . :

D.ROPO.SIT I0-NE: I :

s &3 v '
Datavna linca retta fegata fecondo Peftrema & meza proportione, I'vna & [a]
tra portione di effa fard data. : ’ Al {
Siala linca retta data A B 10, che fid fegata fecondo Uefirema -~ <~ FA
& meza portionc nel punto C . Dicole AC CB effere date . fac-
| cianfi le medefime cofe s che di fopra . & perchela AB ¢ 10 5 fas! ;! St =
va la fuametd AF S , il cui quadrato é 25 ¢ il quadrato della
AE ¢.100 . il quadrato dunque della FBe 125 , & laF Beiod |
laF GeRr25.malaF A éS.ondelacaGyciodla aAC araR “| L0000 00
| x25men 5. & efsendocomelaB Aalla AC, cafila AC alla Al | c - & . dd o

| CB, il rettangolo contenuto dalle A B B C s ciof il rettangolo CE. i |
Jara vguale al quadraro della A C = &-il quadraro della 4.C, ciow | T1P] |
¢il quadrato di R 125 men's ¢ 150 men R 12500 . fedunque * 5 |
alla C H fi adatti il quadrato' 50 men Be 12500 5 che faccialar: | - i |

| larghezza C B, fardlaC Byus men B 125 . adunguele AC)\CB > "Liz o2k & abul

| fonodate , come bifognaua s - 0l oo iabonanis i A
- Dal che ¢ manifefto, che fe lalinca rertarationale&in, . 2.~ H;  F
lunghezza commenfurabile alla propofta rationale fiafe ' - in oo
‘gata fecondo I'eftrema & meza proportione:la fua portion maggipre € apotomre | % «©%

'{amintas8cla minore apetome prima. /. 3 =sb oinibsen 5h alqubsups D ¢l |
- Perciocheil quadraro della 4 B ¢ quadruplo del quadrato della A F. onde ik quadrato.del |




Cor. della 20.
del felto.
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\ drotosla F B fara inlunghezza incommenficcabile alla B A, & perd la FB pud pisyche la Foa, |
A4 quanto ¢ il quadyato della linea vetta in lungbezza mcommanﬁrqbzle adeffa, & laa Faggi
b unta alla AG ¢ in M’gbﬁ@ commenfurabile alla propoflarationale . onde la w4 C ¢ apotos

| FetteC D E di modo, che la C D fia quintupla dells E, A > H

pibdid fre: f1a fegato {econdo-l'eftrema & meza por-

B O SRg CRLLLEN, BT EVCLID, L
a I.".B al quadrato della B A ba la medefima proportionc , che s a 4. & pervheil quairaro |
 della F B ol quadrato della B oAy nowhalaproportione,che il humero quadrato al menero qua

mic quinta - mala C B effere apotome prima é manifeflo . percioche il quadrato della, aporome |
adattato alia rationale fala larghezza apotome prima , per la 48 del 10 libro., a1

PROPOSITIONE II

“ Datala portion maggiore trouare tuttala linca {-gata fecondo I'eftrema &me
zaproportione. b Lo 2
Siala portion maggiore AB;cr* proponganfi le lince

& frala C D & la E flala proportionale di mezo F :
& dalla CD taglifila R G yguale alla F 5 & facciafi

comelaC GalliG D5 cofi lad BallaBH . faradun- & < D
que componcndofi come la C D all2 D G, cioé all1 F, co

filaaHallaH B.r perche le trelince rette C D FE e E SO

Jono gontinuamente propotionali, fara come la. CD alla ikt _

E, cofiil quadrano della C D al quadratodella F.&rla - =

C D ¢ quintypla della E . il quadrato dunque della C D ‘

¢ quintuplo del quadrato della F . onde il quadrato della A H ¢ quintuplo del quadrato della
AB. & lai B¢ portionmaggiore della linga retta , che ¢ fegata fecondo 'efirema & mez-
Za proportione . adunque la B H é la meta ditutta , & ladoppia diB H € tuttala linearetta,
che habbiamo propoflo di trouare. R PR iy
E dunque manifeflo che data lamaggior portione della linea retta y fegata fecondo leftre
ma , & meza proportione , etiandio la minov portione ; ¢ tuttala limeafara data .
Sta lamaggior portione AB 4 , & fialaCD S , & laE 1 - faralaF , ciodla GD RS,
G laCGsmenR 5 . facciafi come S men R 'S A R S , cofi 4ad van altra . moltiplichercmo
dunque prima R 5 per 4 & i prodrirra R So poi mbltiplicheremo 5 men R s , per quella
che é di due nomi , et corrifpode ad ¢ffa, ciod per § piu R 5 - ne uerrd 20:¢ per lamedefima
{r{ﬁlt.(gl:iphq;:;mg,g, 80 fi.fara B 2000 pirh R140Q:c la onde [e 4 2 0-adattaremo B 2000,
i R 400, fara per larghezza R 5 pix 1 . il cui doppio ¢ Re 20 pisk 2 5 adunque tutta la li-

nearettaé B 20 piik 2 , & la minoy portione Rzomenz e | 1\ 1 -
~THE®REMA “FI. *PROPOSITIONE ' FI, /o
OMEAbEND 3 3 205 oanhEnd N 2 1 b naase ot e

J

Se vhalinea fetta pofla i,’l'qu?ir;t;d\p‘lo.'cléﬂa {uaparte , & il dop

w oo
da{prlnFlplo. \'I'-r bR » 00281 I mass oy L 2o 7oy v tho oo W
alincarctra A B poffail quintuplodella ftia parte A Cy&la!C D fia doppia
della A C. Dico fc la C D)fiafe ata fecondol! remaf&iiri‘eza.?fopmtionc"-e‘ﬁ
eflerela pors giore. defcrivan(i dall'una & Paltra ditefle /A B € iqua-
drin AF*CG: & [crivala'figurain AR, proluhehi(F 8'hdl punto Bl. perthe
dunqueil quadrato della! AiF equintuplo ded quddratel AH , fardil ' gnomone
MN Xquadtiplodi A H & perclicla DICedoppiadella €A, il quadrars della
D C ¢ quadruplo del quadraro della C A ; cigéirl qtradrato CG' équadruplo del

partione, lamiggjor portione, ¢ ifirimanente dellalinea poftd

uadrato)A Hy& fi & dimoftrato il griomone MNX quadruplo del quadrato AH.

e it e &

1 W i
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one dunque MNX ¢ vguale al quadra- . ™
olere 3 cio perchela D C ¢doppiadel .
A,&laDC ¢vgualeallaCK, &la ACalla

fard 1aKC doppia deila CH , & percioil : A
parallclogrammo K B ¢ doppio del parallelo- / B
, ggzmmoB H, & fonoi parallclogr\ammx LH n ,
| A Bdoppijdi HB . adunque KB ¢ vgualealli [ / :

arallelogrammi LH H B. ma ctiandio tutto
| il gnomone MN X ¢ vguale i rutto CG . il ri- BT e Uplia gy
manente dunque HF ¢ vguale al rimanente AT T
| BG. & B G ¢ quello, che fi contienc dalle CD

D B;perochelaC D ¢vgualeallaDG: & HF epa
¢ quadrato della B C. onde quello, che ¢ con- ‘ YA sillh
tenuto dalle C D D B ¢ vguale al quadrato [
della B C. come dunquelaDCalla C B, cofie gatasidad
faCBallaBD. malaD Cc maggiore della K ST
CB. adungne ctiandio la C B emaggioredel- 39

la BD.ondcfegatalalinearetta C D fecodo 'eftrema & meza proportione,la por
tion maggiore e la CB.{e dunque vna linea rerta pofla il quintuplo della fua par-
te & il doppio di detta parte fia fegato fecondo I'eftrema & meza proportione;la
maggior portione ¢ il rimanente della linea pofta da principio.

Mz che il doppiadella A C {iamaggiore chela CB f{idimo-

{trera cofi-

' Che fe n6 e cofi,fias’egli epofsibilela B C doppia della CA.il quadrato diique
della BC e quadruplo del quadrato della CA:& pero amendue li quadrati, che fi
fannodalle B C C A {ono quintuplidel quadratodella C A . maetiandio il qua
drato della BA i ponc quintuplo del quadrato della AC. onde il quadrato della
BA eugualealli quadrati delle BC CA, il che e impofsibile.non e dunquela B C
doppia della CA.fimilmente dimoftreremo ne anche la minore di BC effere dop
piadellaCA, percioche ne feguirebbe molto maggior inconueniente. la doppia
dunque della A C e maggiore che la BC.il che bifognana dimoftrare. -

i
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Rgﬁlutiom' del precea’eme theorema .

Lalinearetra CD pofiail quin

tuplo della fua parte DA. & pon b3 : A cC... >
gafilaAB doppiadellaDA.Di-
colaA B effere {egata {ccondo .
Ieftrema & mcza proportione nel punto C:&la maggior portione effereA C,che
elaparte rimanentc dellalinea retta pofta da principio, percioche effendo la AB
| fegata fecondo I'eftrema & meza proportione nel punto C, & effendoAC la mag

gior portione, {ard il rettangolo ABC vguale al quadrato della AC,& e il rettan
golo BAC vguale i quello,che due uolte e contenuto dalle D A A 'C; percioche
12 B A e doppiadella A D. adunque il rettangolo A B Cinfieme col rettangolo

B&.C,chc c il quadrato della A B,e vgnale 4 quello, che due volte e contenuto
 dalle DA ACinfieme col quadrato della AC.mail quadrato della A B ¢ quadru
| plodel quadratodella AD. quello dunque, che due volte e cotitenuto dalle D A
- ACinfieme col quadrato della A C e quadruplo del quadraté della A D, onde

etiandio i quadratidelle D A A C infieme con quello, che due volfc:é contenu-

| AD . il che fta cofi.

B

T —
B

B

todalleD A A D cioc il quadrato della C D, fono quintupli del' quadtato della 4 delfecondo

RERr. aus Com-

14+ del [edto .

z.dcl{'e:go#*e
2o, delfelto: |
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"m*iggamcg chela unqgue :
.ondela A B¢ fegatafecondo l'eftrema & meza propa
:cla,pomo‘nmaggmrc ilche bifognapa dimoftrare.
Loy o b3 S ot s Tythat o 13 7 3 Fls & [ 401 '.',omoqmtvgam
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I sMﬂn&lﬂnﬂMB’pbﬂ‘zﬂqnmmpIo dellafua parte u&’c*:rcméiiq "féﬁ“ﬂ-
| nearetta A Bfiail quineuplo del quadrato dellaparte A €. Tl :m;m
| - MalaD C ¢ maggiore della C B] cioé la d m&ua@w 9 :) 8 <lteb ondd |

mﬁggmmd C.cr queflolo diimofirera j‘ubmqm maﬁ wyp sucq i A slish cm" b
mﬂ%mnn altromodo s cofi. 3 P v& — E u"gﬂ-*
E)h A Bypoffa il quintuplo della, fua parte Bﬂ",@' pra SR
mel punto D, di modoy che la D C i u'duppwdftw 1 ‘5“ e
D‘ico jéla ¢ Dzﬁnﬁgata fe;mdnd'q&rma iCrmeza proportioney < | - il
| la portionmaggiore di effa effer erela A C. faccianfi dalle41C ¢cD € =
uadrati A CEF C D G Hj & giungafi la BH. perche dunque =,
D C, ciod H C édoppia dellaC B, Jara il quadrato della H €
lo*del quadrato della C. niail quadrato della BHév=\ B
uale allz due quadrati, che fi fanno dalle HC CB.il quadrato di
ue della B H ¢ ummplo del quadrato della CB: & perold B E A50N
adungue dallé cofe , che i fono dimoftratenell’ .

la lmea retta CH ¢ [egata nel punto

: ortwne- e’r Cr é . P
o ik
LG G g :au.mfmqb“lq &xsﬂﬂ&m
My by :«!E%JSA ; I
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Bl A C fiala portion maggiore, & [eghifi per mezo nel punto D . Dicoiil qua
2 ‘ci:r’aff) della B Dl::ﬂ'cre quintgugplo del qundratopdg:lla D C. defcriuafi dalla A B il
| quadrato A E, & com ifcafila figura. perche dunquela A C édoppiadeilaCD,
| jl quadratodella’a C ard quadruplo del quadrato della C D ‘cioc il quadrato
' R S del quadrato F G. & percheil rettangolc contenuto dalle AB B Cévguale
al quadratodella A C, &1l rettangolo contenutodalle A B B C éeflo CE, &l
) quadratgdellé‘h C¢R S; fard il rectangolo CE vguale al quadrato RS. mail
' quadratoR $¢ quadruplo del quadrato F G . adunque anchor il rettangolo CE
| ¢ quadruplo del guadrato E G . oltred cio perchela A D é vgualeallaD C. fara
f etiandiola HK vguale allaKF : & pero il qua- \ £ &g

B

quee vguale allaKL,cio¢laMNallaNE.on A D v C :
 deil parallelogrammoM F ¢ vgualcal paralle Vg1 E LAl
logrammoFE.maMFévgualea‘.CG. adun: 0| ¢ / S
queanchorlaCG, (aravgualeallaFE. pon- "Rl “ Gl [}/

sa{i CN commune . il gnomone dunque XOP - ok / -
¢ vguale al parallelogrammo CE. &fi ¢ dimo ‘
ftrazo C E quadruplo del'quadrato G F. onde B
etiandio il gnomone XOP ¢ quadruplo di GE: '~}
& pero il quadrato D N € quintuplo del qua-:
drato G E. & il quadrato D N ¢ quello, chefi T L 3 E
fadallaD B : & G F dalla D C. adunque il qua
drato della B D € quintuplo del quadrato dcl-
l1aD C. il che bifognaua dimoftrare. 288

ki HI0 IRyt BT AR

" Refolutione-del precedente theorema. =
Lalinearetta A B fia fegata {econdo l’év-'«-()','_ W :
ftrema & meza proportione nel puntoC; ~ A  p». _c B
& fia ATC la portion maggiére, lacuimetd | g ;
fia C M : Dicojil quadrato d¢lla BD effere |

quintuplo délquadratodella D C, percioche effendo il quadrato della B D quin
mplgd_cl__c_(i@drar’o dellaD €, &il quadrato della B D quello, che¢ contenuto
dalle A B 'BC infieme col quadrato della D C; fard qucllo che ¢ contenato dalle
A B B Cinfieme col quadraro della D C quintuplo del quadrato della D C ; &
| dinidéndofi quello che ¢ conrenuto dalle A B, BC quadruplo dcl quadrato della.
D C.maa quello che ¢ contenuto dalle A B, B C ¢ vguale il quadrato della AC,
conciofiacola chela AB fia fegata fecondo 'eftremag& meza proportione nel pun_
| to C .adunque ll’quadrat}('_iella A C ¢ quadruplo del quadrato della C D. il che
| e cofi,perciochela A CedoppiadellaCD., . . : g5 e

(2% r 8B sy
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! Perche dunque Ja A C ¢ doppiadellaCD, fard it qnadratodella A C quadr

i Sl T R ladella LD, lard it gnadr: ‘quadru-
Ph'ﬁ quadrato della C D. ma.il quadrato della A C ¢ vgualea quello,che ¢ con
tenutadalle A B1 B C.quclio dunque, che ¢contenuto dalle A B BC quadru-

BCinficme col quadrato della, C D,che ¢l quadrato della BD , ¢ quintuplod
&uadrato,che-ﬁ fadallaD C. & quefto € quello,che bifognaua;dsimgﬁ‘nt:ﬁbg.d .i‘g
i o — S —_—

s 3 3 %

if —Lalinca retta A B fia fegata [econdo l'eltrema & meza proportione nel punto 4

6

' draco GF ¢ vgualeal quadrato HL.JaGK dun oo o . i Sibs

plo del quadrato della CD: & componéndpfiguello.; che € contenuto dalle A B |

S T

6.del fecondo:
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IL COMMUAUNDINO.

Dalle cofe gia dette fi poffono dimoftrare anchor delle altre.
Datala portion minore trouare tutta lalinea {egara [econdo I'eftrema & meza
proportione.
 Sia laminor portione A B: & proponganfi , le li _
neerette CD E: & fiala C D quintupla della E,cr P P _H X
fraleC D Epiglifi la proportionale dimezo F : ¢
faccianfi Laltre cofe , come s'¢ detto di fopranella fe

conda propafitione di quelle , che noi habbiamo pofte = 5 =
alla prima di quefto . (i dimoftrera fimilmente il qua *

drato della AH effere_quintuplo del quadrato della ——

H B. & & Blaportionminore della linearetta fe

gata fecondo Ucftrema & meza proportione . adun- L

que BH ¢ lamera della portion maggiore; & la dop

piadi effa B K la portion maggiore . adunque tutta lalinea é A K , la cui maggior portione &
K B, & laminore B A .

Onde appare che data la portion minore della linea fegata fecondo Peftrema
& meza proportione, etiandio la portion maggiore & tuttala linea fara data,
Siala A B minor portione 4, & fialaC D 5 , & la E 1fimilmente come difopra nel mede

fimo luogo s dimofireremo la maggior portione effere R 20 pisk 2 . onde tutta la Linea recta Ja-
ra 6 pin R 20 .

THEOREMA IIII. PROPOSITIONE IIIIL

Sevnalinearetta fiafegata fecondo I'eftrema & meza propor
tione, li due quadrati che {i fanno da tutra lalinea & dalla por-

tion minore fonotripli del quadrato della portion maggiore.
Sialinea rerta A'B fegata feccondo I'eftre- ‘

ma & meza proportione nel punto C; & fia

A Clamaggior portione. Dico iquadrati

delle AB B Cefiere ripli del quadrato del A LI
la A C.defcrivafi dalla A B il quadrato A D |

E B: & compifcafilafigura. onde perchela =~ | 7o)

A B ¢ fegata fecondo leftrema & meza pro- i ¥ K
portione nel punto C, & la portion maggio J

re¢la A C; fard il rettangolo contenuto dal ™~ -
lcAB B C vgualeal quadratodella A C; &
eil rettangolo A K quello , che ¢ contenuto
dalle AB B C; &il quadrato H G equello, - : :
chefifadalla A C. adunque AKevgualead D Bl i

H G . & percheil rettangolo A Fevgualeal = 17~ T e
rcttangofo FE, pongafi CK commune . fara tutto A K vguale i tutto C E .adun

quelirettangoli AK C E {ono doppijdello A K,:mna li rettangoli AK CE fono
il gnomone LM N, & il quadrato C K. il gnomone dunque LM N & il quadrato
CK fono doppijdi A K . & fi e dimoftraro il rettangolo A K vguale al q;f:adxja{o
H G . onde il gnomone LM N &iil quadrato CK fono do'ppijgi’HGf &'perdil
gnomone LMN & i quadrati C K 'HG fono tripli del quadrato HG = &l gno= |
mone LM N, & i quadratiC K H G fono tutto il quadrato A E, &l quadrato

| €K , chefonoiquadratidelle A B' B C, &l quadrato GH cguélld,ChC fifadal

| 12 A C.adunqueiquadratidelle AB B C fono tripli del qua
) che bifognaua dimoftrare. : ap 38,0 U silab

‘ ratodella A C. il
A 1) s o
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guadratodella A C. percioche effendo i quadratidelle AB B Crriplidel quéi

| drarodella A C; &iquadratidelle A B B C vguali al rettangolo , che due volte

¢ contenuto dalle A B B C, infieme col quadrato della A C; fard il rertangolo
due volte contenutodalle A B B Cinfieme col quadrato della A C, triplo del
quadratodella A C, & dinidendofi quello,che duevolte e conteputo dalle AB |

B C, fard doppio del quadrato della A C. adunque quello,che e contenuto dalle
A B B Cunavoltaevguale al quadratodella. A C il che € cofi. perciochelali-
nearetta A B e fegara fecondo I'eftre ma & meza proportione nel punto C-

.0\ Compofetione.

Perche dunque la A B e fegata fecondo Peftrema & meza proportione nel pun
toC, & A C ¢ la portion maggiore, fari il rettangolo contenutodalle AB BC
vguale al quadratodella AC. quello dungque,che due volte ¢ contenuto dalle AB
B C edoppiodelquadratbdella-A-C ; & componendofi quello, chedue volcce
contenuto dalle A B B C infieme col quadrato 'delia A C e triplo.del quadrato

drati,che fifanno dalle A B, B.C fono tripli del quadrato della A C..

-

|, THEOREMA V. PROTOSITIONE V.

R e R T IT p cl 2 % I, v :
- Sevnalinea rettafia fegata fecondo Yeftrema & meza, pro-

| portione :&cifiaghitingavna linea'vguale alla portion mag-

| ginre fara tutea lalinea fegata fecondo I'eftrema & meza pro- |

| portione, & la portion maggiore fard la linea retta poftada
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i Refolutione del precedente theorema..
Lalinea retta A B fia fegata fecondo e A 4l §
I'eftrema & meza proportione nel pun- . SRS Rar 374
to G, &la A,C_ﬁza la portion maggiore. Bi- A 9‘ 5 ? . 1 _:

| coiquadratidalle AB BCefere tripli del i, STy nasl el

della A C, magquello,chedue volte e contenuto dalle A B B C inficme col qua- |
drato deila AC e vguale alli quadrati, che fi fannodalle AB B C.adunque iqua
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tion maggiore; fard comelaD B alla BA,cofilaBAallaAD, &la

aAC, comedunquelaD BallaB A, cofilaB AallaA C. & per

ella proportione, comelaB D allaD A, cofila A B allaB C. on-‘ ‘
melaB AallaA D, cofila A Calla B, &elaD Vgl

claB A alla&'C, cofi la A Calla € B il che ftadofi, fhc
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Sialalineavetta A B [egata [econdo lefrema & meza - %
 proportione nel punto C 5 & A C fia la portionmaggiore;: o B o *T

‘¢ dalla A C taglifi C D, che fia vguale alla CB.Dico l2 AC

' effere fegata fecondo leflrema & meza proportione nel pun gyl R ,:—m ) T
 to D; & C D effere laportionmaggiore . facciafi dalla 4B ( R R (8
il quadrato A E, & giunta A E tirinfi per CD le linee - - :

H

reiteC F K D Lparallelé alla B E , che [eghino il diametro =~ ©
AEnepunti F L, & per F L tirinfile G F H ML parallele
alla AB. perche dunquela A B ¢ [cgata fecondo leftrema - L
;ﬂ' meza proportlione nel p;mto C,'d il rettangolo contenuto dal :
e 4B B C ciocil rettangolo C E ¢ vguale al quadrato AF .mad CE ¢ voydleil.
G E,percioche li fupplementi C H G K fono v?gualz' fraloro, &r il quadyat Jigaée c’dc :;ztnt,d:f:i‘;
Pvno & Laltro . ondeil rettangolo G E € vguale al quadrato A F . fe dunqde dal rettangolo
GE [i ffagga il quadrato F E, & dal quadrato A F [ tragga il quadrato L F, che évguale al -
quadrato F Exeffendole DE C B wguali : il rimanente rettangolo G K ciod il rettangolo M F |
¢io¢ D F,[ard vguale al gnomone N X 0. da quals trattone il commune L C, farail rbnancntg’ ‘.
rettangolo D G vguale al quadrato L F. ma il retrangolo D G ¢ contenuto dalle Coa AD:
il quadrato LC ¢ quello, che f; fa dalla D F.come dunque la A C alla C D;cofi la CD alla D Aj;
ma la .A(} ¢ magfiorc ;ieﬁlaﬂ( D.adunque la C D fara maggiore della DA . & perola linea re;
ta A C éfegara [econdo eflrema & meza proportione nel punto D ; i : :
élach. ilfbe bifognana dimoftrare . AR punto D ; & la portionmaggiore

THEOREMA VI. PROPOSITIONE VI.

Sevnalinearettarationale fia fegatafecondoI'eftrema & me
za proportione,l'vna & laltra portione ¢ irrationale, che fi chia

1

ma apotrome , 0 vero refiduo .

Sialalinearettarationale AB: & .
feghifi fecodo Ieftrema & meza pro D oy i B
- portionenel punto C: & fiaA Cla — .
| portion maggiore . Dicol'vna &V’
altra portione A C C B eflere irrationale, che fi chiama apotome. prolunghifi
12 B A nel puntoD, &fia A Dla merd della BA. perche dunque lalinea rerta AB
€ fegata fecondo I'eftrema, & meza proportione nel punto C, & alla portion mag
| giore C A fiaggiunge A D, che ¢lametddella A B ; fard il quadratodella CD'
- quintuplo del quadrato della ) A. onde il quadrato della C D al quadrato della
' DA halaproportione,che hail numero al numero:& pero il quadrato della CD
i € commenfurabile al quadrato dellaD A.& il quadrato della D A é rationale,per
| ciochela D A € rationale, effendo 1a merd della rationale A'B . adunqueancho- .

T T

14. dcl fefto,

1.diquefto.

6, dcl dceimo .

6.diff.del 0.

! rail quadrato della CD ¢ rationale : & pero ¢ rationale1aC D. & perche il qua-
| drato della C D al quadrato dellaD A non haproportione , che il numero qua-
' drato al numero quadrato , lalinea retta C D € incommenfurabile inlunghezza
‘allaD A. ondele C'' D A fonoratiohaliiinpotenza Tolamente commenfurabi-
'1i, &la A Céapotome.oltre d'¢io perche la A-B-€ fegata fecondo Peftrema & me
za proportione, &la portion maggiore ¢ A C,fard il reftangolo'A B Cvgnale al -
quadrato della A C. quello dunque,che fi fa dalla apotome A C adarrato alla ra-

nale fal'apotome prima . a B C dunque € apotome prima,& fi ¢ dimoftrataapo -

tomcla A C. il perche {e vna linea retrarationale fia'fegata fecondo Peftrema &
:&m \;f;’ﬁaﬁ‘oa-&Qufﬁé}e‘ﬁi{elléﬁ,} che bifognaua dimoftrare. o Th
B oy 1Y clopine e it G2 L afnsbonp Lo ol Yl ‘:..‘""L‘;““

B _ Ssf War

—— e -y R o it ¢

tione'A B falalarghezza B €. mail quadrato della apotome adattato alla ratio- :

meza proportione, I'vna & I'altra portione ¢ irrationale, che fi CHidrhaaﬁdfa‘mg 3 b

. del decimo.
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74.del decimo|
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furabilead effo. & perche ¢ come tuttala B D a tuttala D C, cofi la parte D E all parte EC,

| fard anchor la rimanente B E alla rimanente ED, come laBDallaD C, ciod comelaD Ealla
|'E C. adunque ¢ffendo tre linee rette proportionaliBE ED EClaBE allaE C fard comeil

quadrato della B E al quadrato della ED . ma il quadrato della B E ¢ quintuplo del quadrato
della E D, percioche la B E alla E D ¢ come la BD alla D C. onde la B E ¢ quintupla della EC:

menfurabile al quadrato della EC,& il quadrato della E C ¢ rationale, fara etiandio il quadra
to della D E rationale, & ¢ffa D I rationale,& nonhauendo il quadrato della D E al quadya-
to della E C la proportione che ha il mimero quadrato al numero quadrato , fard la’D E in lun-
 ghezzaincommenfurabile alla EC . fono dumquele D E E C rationali & fra loroin potenza
Yolamente commenfurabili : & perb la D C é di due nomi, il cui nome maggiore ¢ D'E . Dico an
chora effere la quinta. fia il quadrato della F G quello nel quale il quadrato della D E ananza
il quadrato della EC. hauera il quadrato della D E al qradrato della F G lamedefima propor-
tione, che ba § a 4.adunque la F G é inlunghezza incommenfurabile alla D E . ¢ perche la
D E puo pitisehe la EC quanto ¢ il quadrato della linea retta in lunghezza incommenfurabile
ad ¢ffa, &7 la E C ¢ commenfirabile in lunghezza alla propofta rationale CB,fara DC laquin
ta di due 1omi, & la AC ¢ doppia della CD.adunque anchor la A E ¢ la quinta di due nomi ,
percioche lu linearetta che ¢ commenfirabile d quella i due nomi , anchor  effaé di due nomi ,
& del medefimo ordine per la 67 del decimo libro. & ¢ffendo il quadrato della 4 € vguale al
rettangolo A B C [e[i adatti alla rationale BC fard la larghezza A B. adungue A B¢ la pri-
ma di due nomi ; percioche il quadrato di quella che € di due nomi , adattato alla rationale fa
lalarghezza la prima di due nomi per la 48 del decimo . [e dunque la portion minore di una
linea retta fegata fecondo ['eftrema & meza proportione fia rationale , & commenfurabile in

lunghezza alla rationale propofta; fara lamaggior portione la quinta di due nomi & tutta [a-
ra la prima di due nomi.il che bifognaua dimoftrare .

THEOREMA VII. PROPOSITIONE VII.

Se tre angoli del pentagono equilatero 6 continuati o non
continuati {iano vguali, {ara il pentagono equiangolo .

Tre angoli del pentagono equilatero ABCDE

A
prima continuati ne punti ABC, fiano fra loro u-
guali. Dicoil pentagono ABCDE cffere equian-
golo. giunganfile AC BE FD. & percheledue B ¥ E
\Y

CB BA fonovgualialledueB A AE,l'vnaall’al-
tra: & 'angolo C B A ¢ vguale all'angolo BAE, 2
rdlabafe A C vguale alla bafe BE, & il triangolo
A B C vguale al triangolo A B E: & gli altri ango \
li vguali 4 gli altri angoli 4 quali fono fottopofti i CTAEIE Begy
lati vguali, cio¢ I'angolo BCA all’angolo BEA, & Pangolo ABE all'angolo CAB.
onde anchor il lato AF € vgualeallato F B, & fi ¢ dimoftrata tutrala A C vguale
a tutta la BE. adunque etiandio la rimanente F C e vgualeallarimanente FE , &
laCD ¢ vgualeallaDE. il percheledue FC CD fono vgualialledue FE ED,
&laloro bafe F D ¢ commune. ondel'angoloF C D ¢ vguale all’angolo FED , &
fi ¢ dimoftrato Fangolo B C A vguale allangolo AEB. tutto dunque BCD ¢
vgualed tutto A E D. mal'angolo B C D, ¢ pofto vguale 4 gli angoli A B. adun-
“que anchor 'angolo A E D fard vguale 4 gli angoli A B. imilmente dimoftrere-
mo Pangolo CD E gli angoli A B effere vguale . per la qual cofa il pentagono

| ABCDE ¢ equiangolo. manon fiano gli angoli continuati fra loro vguali, ma

Ry amqug la D C nel punto Esdimodo,che laD E alla E € babbia lamedefima proportione 5
1 ¢hela B D allaD C.fara il quadrato della D E c(ninmplo del quadrato della E € : & commen~

: 1'9’765 Atiftod]
_ delfefto.

‘& perd la BC ¢ quadrupla della CE , & ¢ la BC rationale . adunque anchor la € E
& rationale, ¢ in lunghezza commenfurabile alla C B . &r perche il quadrato della DE ¢ com~

5T z';:;{;'ue‘lﬁ P g

L
i A

. Cor. della 20,

© 6 diffdel deci
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. 9 diff, del deci

mo.

g:deldecimo .|

.'37. del decimo |

|

9.del decimo.,

3. diff. delle 2,

4:dcl primo*

8. del primo,
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» i,che fono ne punti A CD. Dico altresi il pétagono ARCDE eflere cquian.
olo. giungafi B D& percheledue B A AE fono vgualialle dueBC CD, &

% contengono angoli vguali, {ara labafe B E vguale alla bafe B D : & il triangolo

‘ | ABEa triangolo B C D, & gli altri angoli,vguali a gli aleri angoli,  quali {ono

4. del primo.

32, del primo.
ult. del fefto.

‘l dc‘ Pﬁmo .

o | fortopofti gli vgual lati. ¢ dunque I'angolo A E B vguale all’angolo C D B,a I'an

golo BED all'angolo BDE,perche anchor il lato BE ¢ vguale al lato BD.adunque
 tutto 'angolo A E D ¢vguale i tutto CDE . mal'angolo CDE fi ponevguale a
gliangoli A C.. onde etiandiol'angolo A ED ¢ vgualea gliangoli A C, & per la

| medefima ragione lI'angolo A B C € vgualeagli angoli A CD. il pentagono

dunque ABCDE ¢ equiangolo . il che bifognana dimoftrare.
THEOREMA VIII. PROPOSITIONE VIII.

Se nel pentagono equilatero & equiangolo a due angoli con
tinuati {1 {forropongano linee rette, quelle fi fegheranno fralo
ro fecondo I'eftrema & meza proportione: & le portion maggio
ridi efle faranno vguali al laro del pentagono.

Nel pentagono equilatero & equiangolo A B
C D E a dueangoli continuati A B fottopongi i i
lerettelince A C BE, chefifeghino ncl punto
H.Dico amendue effere fegate fecondo I'eftrema \H

| & meza proportione nel punto H: & le loro por-

tion maggiori effere vguali al lato del pentago-
no.defcrinafi d’intorno al pentagono ABCDE g
il cerchio AB C DE . & perche le due linee rette
E A AB fonovgualialleduc AB BC,& conten
gono angoli vguali,fard la bale BE anchoravgua
lealla bafe AC : &l triangolo ABE vguale al tri ,
angoloABC,& gli altri angoli vguali a gli aleri angoli, I'vno all'altro,a quali fono
fottopotti i lati vguali.adunqne I'angolo BAC ¢ vguale allangolo A B E. & per6
angolo AHE ¢ doppio dell'angolo BAH, percioche ¢ fuori del triangolo ABH ,
&l'angolo EA C ¢ doppio dell'angolo BA C,eflendo anchor la circoferenza EDC
doppiadella circonferenza CB.adiique 'angolo HAE ¢ vguale all’angolo AHE,
& pertal cagione lalinearetta HE ¢ vguale allarettaE A, cioc alla AB.& perche
1aB Ac¢vgualcalla A E, fard anchor I'angolo ABE vguale all’angolo A E B. ma
fi ¢ dimoftrato I'angolo A B E vguale all'angolo B A H. adanque I'angolo BE A
€ vguale all’angolo B A H.&I'angolo A B E ¢ commune 4 due triangoli, cioe al
 triangolo A B E,& al triangolo ABH. il rimanente dunque B A E ¢ vguale al ri-
manente A H B. ondeiltriangolo A BE ¢ equiangolo al triangolo ABH . & pe-
ro comelaEBallaB A, cofi¢laA BallaB H.&1aB A ¢ vgualeallaE H . come
dunque la BE alla E H, cofilaE H allaH B.mala B E ¢ maggiore dellaEH.adun
que etiandio laE H ¢ maggiore,chelaH B.per la qual cofalalincaretta BE ¢ fe
gata fecondo I'eftrema & meza proportione nel punto H : & la portion maggio-
re HE e vguale al lato del pentagono.fimilmente dimoftreremo anchor 1a A C
effere fegata {econdo 'efrema & meza proportione nel punto H : &la fua por-

1t}ion maggiore C H cffere vguale al lato del pentagono . il che bifognaua dimo-
rarc. ]
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. THEOREMA IX. PROTOSITIONE IX.
.

Se i lati del heffagono & del decagono deferitti nel cerchio
' fiano compofti , fara tuttala linea fegata fecondo l'eftrema > &
‘meza proportione : & la portion maggiore fara il lato del-

Theffagono. ~

siail cerchio A B C: & defcritte Ie figure nel det-
to cerchio , fiail lato del decano B C, & dell’hefla-
gono CD ; & conftituifcanfi per diritto fraloro. Di
cotuttala linearetta B D eflere fegata fecondo l'e-
firema & meza proportione nel punto C, &lafua
portion maggiore cflere CD.piglifi il centro delcer p E ol
chio chefiaE, & giunganiEB EC ED, &laBE
prolunghifi nel punto A . perche dunque B C¢lato
del decagono equilatero,fara Ja circonferenza A CB €
quintupla della circonferenza B 'C , & pero la circon
ferenza A C ¢ quadrupla della circonferenza CB.
ma come la circonferenza A C alla circoferenza CB,
cofi € 'angolo A E Call'angolo C E B. adunquel'an D
golo A E C ¢ quadruplo dcll'angolo CE B. & per-
chel’angolo E B Cé vguale allangoloE C B, faraI'angolo A E C doppio dell'an
goloE C B: &lalincaretta E C ¢ vgnaleallaC D, percioche I'vna & laltra e v-
guale al lato dellheflagono defcritto nel cerchio A B C. adunque I'angolo CED
¢vguale all'angolo C D E. & percio I'angolo E C B ¢ doppio dellangolo E D C,
ma etiandio I'angolo A E C fi ¢ dimoftrato doppio dell'angoloEC B . ondel'an
golo A E C € quadruplo dell’angolo E D C: & i ¢ dimoftrato 'angolo AEC qua
druplo dell'angolo B E C. adunque I'angolo E D C fard vguale 2ll'angolo BEC;
& l'angolo E B D ¢ commune a duetriangoli BEC BE D. onde etiandio il ri-
manente B E D € vguale al timancente E C B, & peroil triangolo E B D € equian
goloal triangolo E B C . adunque comelaD B allaBE, cofi]aEB allaBC: &
12E B évgualeallaCD . comedunque laBD allad C,cofilaD CallaC B. &
1a B D ¢ maggiore chelaD C. onde anchor D C,é maggiore chela C B, "& per
tal cagione lalinea retra B D € fegata fecondo I'eftrema & meza proportione nel
punto C: & la portion maggioredieflacla CD. il che bifognaua dimoftrare.

IL COMMUAUNDIN O.
Dalle cofe gia dimoflrate [ poffono dimofirare altre cofe, come quefle .
PROPOSITIONE:- 1.

Scillato dell’heflagono fia fegato fecondo Peftrema & meza proportione,fard
la portion maggiore il lato del decagono. :

Sialalinearetta A B , fegatanel punto C dimodo , che A C fia lato del heffagono , & € B
lato del decagono defcritto nel medefimo cerchio . adunque la.A B ¢ fegata fecondo Leftrema s
& meza proportione el punto C, & € A C la portion maggiore . taglifi dalla A C la linea
€D, vguale allaC B. fara anchor la A C fegata fecondo Ueflrema & meza proportione nel

ult.del fefto,

132 del primo .

§- del primo .
5. del primo

3. del primo.

31. del primo.

4. del feito,

°antece-
dinte.

pinto D , & fara € D la portion maggiore, per le cofe da noi dimofirate alla quinta di quefto «

e
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Noar W TSI

e TSGR o



L

alla 6:di queft

alla 6.di qucft

"TDE GLI EL EM. DI EVCLID. T 5 —

| & é;z! C lato dellheffagono , & C D lato del de-

cagono . [e dunque il lato dell’beffagono fia fegato
[econdo lefirema et meza proportione,fara la por
tion maggiore il lato del decagono . il che bifogna-

#a dimoftrave. . b

2w R Y
A : .2 B

PROPOSITIONE 1I1.

Se invn cerchio c’habbia il diametro rationale fia defcritto il decagono equila
tero, fard illato del decagono apotome quinta.
Siano pofte le medefime cofe che difopra : & fiail dia-
metro A Brationale . Dico il lato del decagono B C ¢ffere
apotome quinta « percioche effendo il diametro A B ratio-
nale , fara anchor la fua meta E C , cioé C D rationale:

€ D C laportion maggiore dellalinearetta D B fegata fe-

condo U'eftrema & meza proportione » & C B la portion ¢ E
minore della medeftma - ma quando la portion maggiore
della linea retta fegata fecondo U'efirema & meza propor
tione , fia rationale , la portion minore € apotome quinta .
il che @ ftato di fopra danoi dimoftrato . adunque il lato

(s}

| del decagono B C € apotome quinta . il che bifognana &

dimofirare .
D

PRVOVD O ST T-I 0 NESTYT:

Seillato del decagono equilatero defcritto nel cerchio fia rationale, fara il dia
metro del cerchio la quinta di duc nomi , 6 vero binomio quinto.

Stando le medefime cofe , fia il lato del decagono B C rationale. Dico il diametro 4 B effere
la quinta di due nomi . percioche effendo B C, ciod la portion minore della linea retta fegata fe-
condo l'eflrema <& meza proportione, rationale; fara la portion maggiore C D la quint:z di due
nomi . il che etiandio ¢ flato da noi dimofirato , & la A B ¢ doppia della C D . ma la linea ret-
ta, che € di lunghezza commenfirabile a quella di due nomi anchor effa é.di due nomi > & del
medefimo ordine per la 67 deldecimo libro . adunque anchor A B éla quinta di due nomi . il
che bifognaua dimofirare.

THEOREMA X. PROPOSITIONE X.

Se nel cerchio {i defcriua il pen
tagono equilatero, il lato del pen S
tagono puo illato dell'heflago- 7
no & del decagono , defcrittinel

medefimo cerchio. ,

Siail cerchio A B CDE, & defcriunafi in
efloil Eentagono equilatero ABCDE.
Dico che illato del pentagono A B CDE
5u? illato dellheflagono & del decagono

eferitti nel medefimo cerchio. piglifiil
centro del cerchioF. & giunta A Fppgolun c\_é_/ >
ghifi nel punto G; & giungafi F B. poi dal

punto F alla A Birifi laF H perpendicolare: & prolunghifi ne) punto K:& giun
: gafi

—




- . LIBRO'DECIMOTERZ

fi A K K B. & fimilmente dal puncoF alla A K tirifi 12 perpendicolar
| profunghifi nel punto M, & giungafi KN . perche danque la circonfe ‘enza A B
1 €G ¢ vgualzalla cireonferenza AEDG ; delle qualila A B C.é.vguashmgi«ggg
| fard larimanente € G vgudle allarimanente G D . mala C D ¢del pentag t;; |
| aduhquela C G farddel decagono . & effendo la A F vguale alla F B, &la F .
parpendicolare ; fard etiandio I'angolo A FK vguale all'angolo K F B . ondela
circonferenza A K € vguale alla circonferenza KB. ¢ dunquela circonferenza AB

' doppia della circonferenza B K : &

|

“per la medefima ragione, anchor |
ferenza A'B € doppiadella circon

perdlalinearetra AKe¢ lato del decagono,
a A KcdoppiadellaKM . & perchela circon-
ferenza BK, & la circonferenza CD ¢ vguale

18. del prz'mo.! .
|26 diderzo),

- alla circonferenza A B, fard la circonferenza C D doppiadella circiiferenza BK.
&elaD C doppiadella C G.adunque la CG ¢ vgualc allaBK. mala BK ¢ dop
piadellaKM,perche auchor la A K. adungq
KM. &élacirconferenza C B doppia della circonferénza B K, efféndo 1a C B v-
guzleallaB A .ondetutealaG B edoppiadella BM, & langoloGE B ¢ dop-

chel'angolo F A B e vguale all'angolo A BF. adunque ctiandio I'angolo BEN e
vguale allangoloF A B. & ¢ 'angoloK BF commune alli due triangoli A BF
BEN. ilrimanente dunque A F B ¢ vguale al rimanente BN F, & il triangolo
A BF ¢ equiangolo al triangolo B FN . onde comela A BallaB F ,cofilaF B al
laB N . perlaqual cofail rectangolo A BN ¢ vguale al quadratodellaF B , oltre
acio perche A LévgualzallaLK, & la L N commune, & ad angoli retei ; fard la
bafe KN vgualcallabafeN A . adunque etiandio langolo LK N ¢ vgnale all'an-
goloL AN .malangoloL AN ¢vguale alPangoloK BN . onde anchor I'ango-
loLKN ¢ vguale allangoloK BN, & I'angolo N A K ¢ commune alli due trian-
goliAKB & AKN.adunque il rimanentz AK B e vguale alrimanente KN 4,
&il triangolo K A B ¢ equiangolo al triangalo KN A . come dunquela B A alla
AK,cofilaKAalla AN: & pero il rettangolo B A N e vguale al quadrato della
AK, & fiedimoftratoil rettangolo A BN vguale al quadrato della BF. il retean

ue etiandiola C G fara doppia della |

piodellangolo B F M. maanchor langolo GF B ¢ doppiodell'angoloFAB,per

r|6 ucro lazo
delfrerzo «

golo dunque A B N infieme col rettangolo
vgualeal quadrato della B F infieme col qu

B AN, cheeilquadrato della A B, e
adrato della A K,& e AB lato d¢l pen

tagono, & B F lato dell’heflagono, & A K del decagono. adunqueillato del pen

tagono puo il lato dell’heflagono, & del decagono defcritei nel medefimo cer-
chio . il che bifognana dimoftrare . ; , i

 THEOREMA XI! PROPOSITIONE XI.

. Senel cerchio che haildiametro rationale, fia defcritto vn
pentagono equilatero , il lato del pentagono ‘e vna linea irratio
male, che fichiamzminore, © = ' %~ 0 ‘
yNedcerchio ABCBE, chelabbiaildiame
tto rationale, defcringfi il pentagono equilate |
to A BCDE . Dicoillato del pentagono A B, |
C DE cffere vna liq&ja'irﬁatipn;alsc,,cié fi.chia- caen o1
ma minore. piglifiil centrg del cerchio F; & . p
| glungafi 4 C: & pongalb FK, luguarea parce .
| della AF:k 1 A 55%%9'!31%?4%%6;%513'1-- 5

g‘*ﬁgﬁ‘?&?““ Jndcanchor raionalela . N/ lp
"“ u;esi‘%e@a tafa BK fard cationale. & per . € ~

. f'!'.',?.zg I CV Da‘.’ ALILEON . seis
DC,dell quili A B C Sugmriod

e vguL

; AL
oG BB

¢ |

12. del quinto.
ult del fefto.
31. del primo.

4<del felto =
17. del fefto.

4. del primo :
5. del primo.

4 - del felbo,
17. del felto .

1,del fecondo.

————

e




: lla meta della F ‘
Fallametd dellaF A . & onfeguenti.onde comelg |
ametd della C A, cofi laMF alla quarta parte dellaF - ;
! :&dellaC Alamerd CM, & FK laqu lla |
e C nelaD CallaCM, cofi¢ laMF allaFK & componendofi come |
Caltra 1D CM alla CM, cofi laMK allaK F.& pero come 1l quadrato farto |
2 & PaltraD CM al quadraro della C M, cofiil quadratodellaMK; al qua |
chefifadallaKF. & perche (egaralalinearetta, che € fottopofta  due lati
€tagono,come a A C,fecodo leftrema & meza proportione, la portio mag |
ore e vgualeal lato del pentagono cio¢ 4D C;; & la portion maggiore piglian
o lameta di tuta puo il quintuplo di quiello , che fi fa dalla meta di turea; & ¢ la
CM lamera di turtala A C: fard il quadraro fatto da D'C M;come da vna {ola li-
nea, quintuplo di quello, che fi fadalla C M.& come il quadrato di D CM, come
di vnafolalineaal quadrato della C M, cofi habbiamo dimoftrato effere il ua- |
dellaM K al quadrato dellaK F.. ¢ dunqueil quadraro dellaMK ’
adrato dellaKF.& ¢ il quadrato dellaK F rationale eflendo rational
adunque etiandio € rationale il quadrato dellaM K & eflaM K ¢
; perciochel quadraro dellaM K al quadrato defla K F ha la proportion
1 numero al numero.& perche la BF ¢ quadrupla della F K, fard fa BK quinct
della KF. & il quadrato della B K ventiquintuplo del quadrato dellaK B..ma/
ratodella MK ¢ quintuplo del quadrato dellaKEF . adq!n%uc.i_l quadrato
X ¢ quinruplodel quadrate dellaK M: & perd di quello roh ha la pro-

pe e g e nk. |
AL ?E’Eﬂ(ﬂ&mmglqinmeﬁfmmmmk oiid
tionale in poteniza folamente congm rabile
efichiama aporome. ondélaM B ¢ ap

i ;BQU r laquarta.fiailqg
nkﬁﬂ% ‘avanza il




A

E

{ rational: B H : fardlaM B apotome quarta.. & il retrangolo contenuto dalla ra-
| tionale & dalla apotome quarta ¢ irrationale, & lalinea, che lo pud ¢ irrationa-

| cioche giunta laA H,ilriangolo A B H € equiangolo al triangolo A BM: & ¢
| comelaH B allaB A, cofila A Balla BM.adunque A B lato del penragonb‘éﬁ
| neairrationale , che fi chiama minore . il che bifognaua dimoflrare . :

| “chor labafe € L ¢ vguale alla bafe L D, & gl altri angoli wguali a gli altri angoli a quali fi fot

| flolibro . percioche 25 a 5 € come a5 ad 1. onde 25 ad 1 ba doppia proportione di quella, che '

| tadellaBH.

“| le, & quella,che lo puo e irrationale chiamata minore ] per la 95 del decimo . * .

| madel fefto: & per la 17 del medefimo . :

LIBRODECIMOTERZD, - - a5y
Tetra incommenfurabile ad effa, & tutra 1a BK ¢ commen(urabile alia mpml

5 TE

Je chiamata minore - mala A B puo quello,che ¢ contenuro dallc H B B M, per

IL COMMUNDIN O.

Et (e giungiamo A G fi faranno gli angoli al punto L retti,& 1a BC doppia del |A
laCL)giuntc AC ALG,[c [fiintenda giunta anche la A D , perche la circonferenza CG é i
wguale alla crconferenza G Dyfara Pangolo CAG vguale allangolo GoAD,cr le due 4 AL v7.del terzo.
fonovgualialle dye D A AL, & Langolo C A L & vguale allangolo D i L. adunque an- |4. del primo :

topongono ilati wguali . l'angolo dunque A L C ¢ vguale all'angolo A L D, & pero amendue fo |'©- diff-dele.
noretti - & effendo la € Lvguale alla L D, fara la D C doppiadellaC L.
Ecle doppie delle antccedenti ) percioche ¢ffendo come la I C alla€ A, cofila MF B
alla F A, come la doppiadella LC alla LC,cofi la doppia della MF alla MF:[ara per [vgual
proportione come la doppia della L C alla C A ,cofi la doppia della M F alla E 4.

Et per6 come il quadrato fatto dall'vna & I'altra DCM al quadrato della C M) C
per la 22 del fefto Libro .
[f.}a portion maggiore ¢ vguale allatodel pentagono, cioeé D C 7 per 12 8 di iD
ejio .
# Etla portion maggiore pigliando 14 metd di tutta puo il quintuplo di quella, £
che fi (i dalla meta ditutta ] per la prima di queflo . i ' ;
Adunque etiandio e rationzle il quadrato deila M K] percioche quello , che ¢ com- F
menfurabile al rationale , effo anchora é rationale, per Lz nona diffimtione del 10 libro . '
EteflaM K e rationalc) per Uottana diffinitione del medefimo libro . G
Etil quadrato della B K ventiquintuplo del quadrato dellz K F] perla 20 del fe H

ba 5 ad 1 per la 10 diffinitione del quinto libro .
Adunque il quadrato della B K ¢ quintuplo del quadrato dellaKM 1perche e~ K
Jendo il quadrato della B K al quadruto della K F,come 25 ad 1 5 & il quadrato della M K al
medefimo quadrato della K F, come 5 ad 1, [ard il quadrato della BK al quadrato della MK,
come 25 d 5, ciod come S ad 1. D

l;: dunque la BK inlunghezza incommen(urabile allaK M j per lanona el deci- '[-
molibro. " :

Ma {e dalla rationale fi tragga vna rationale in potenza folamente , commenfu M
rabile a tutta la rimanente ¢ irrationale , che fi chiama apotome ] per la 74 del deci
amo libro .

Et perchel:KF e commenfurabile allaF B ] intend: cmmenfurabile in lunghezza
come d: fotto, percioche K F € pofta la quarta parte della F A, civé dclla F B. %

Et componendofila K B, commen({urabile alla B F] per la 16 del decimo .

Maanche la B F e commenfurabile inlunghezza alla B H] percioche la BF ¢ la me

¥

o
P

Sard etiandio laK B commen(urabile alla B H per la 12 del decimo. e
Sard laM B apotome quarta] per la quarta delle terze diff. R
Etil rettangolo contenuto dalla rationale & dalla apotoma quarta ¢ irrationa ;'S s

i

Mala A B puo quello, che e contenuto dallc H B BM ] per lo Corollario dell'otta

{
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Cor. della 15.
del quarto.

20: del {efto.
47. del primo.

{ chela A CfiadoppiadellaC B, & defcrivafi nella A B il mezo cerchio A D B: &

"DEGLI ELEM. DI EVCLID.

THEOREMA XII. PROPOSITIONE XIL

Se nel cerchio fia defcritto il triangolo equilatero , il lato del

triangolo ¢ in potenza triplo del femidiametro del cerchio.
Siail cerchio A B C, & delcrivafi in eflo il triangolo

equilatero A B C. Dico il lato del triangolo A B C effe-

re triplo in potenza del femidiametro del cerchio ABC. A

piglifi il centro del cerchio D, & giuntala A D prolun-
ghifi nel punto E , & giungafi BE . perche dunque il tri
angolo A B C ¢ equilatero, fara la circonferenza BE C,

la terza parte della circonferenza del cerchio A B C. on-
delacirconferenza B E ¢ la fefta parte della circonferen-

D
zadel cerchio, & pero lalinea rerra B E € lato dell’heffa-
gono,& vguale allaD E,che € femidiamietro del cerchio. B\/C
& perchela A E é doppiadellaE D, f{ard il quadrato del
la A E quadruplo del quadrato dellaE D, cioedel qua E
dratodellaE B: & il quadrato della AE ¢ vguale alli qua :
dratidelle AB BE.adunquejquadratidelle AB BE fono quadrupli del qua
drato della B'E ; & dinidendofi 1l quadratodella A B triplo del quadraro della |
BE,&laBE ¢ vguale allaE D. il quadrato dunque della A B € triplo del qua-
dratodellaD E . ondeillato del triangolo € in potenza triplo del {emidiametro
del cerchio. il che bifognaua dimoftrare.

IL COMMUNDINO.

Appare anchorail lato del triangolo equilatero alla linea rerta, che € tirata
dall'angolo perpendicolare alla bafe , haucre in potenza la proportione
chehagaz. v .

Sia il triangolo equilatero A E C , la cui bafe B C fia fegata
per mezonel punto D : & giungafi AD . fara la AD per- . 2
pendicolare alla A C, percioche due lati' A D D B fono vgua
liaduelati AD D C, & labafe A B é vguale alla bafe AC.
adunque langolo A D B é vguale all'angolo A D C : & perd
amendue fono retti , & la A D é perpendicolarealla B C . Di-
coil quadrato della B A al quadrato della 4 D banere la me-
defrma proportione , cheba 4 a 3 . percioche effendo la A B ;
doppiadellaB D , fara il quadrato della A B quadruplo dal B D c
quadrato della BD: & il quadrato della A B é vguale alli'qua
dratidelle AD D B . adunqueil quadrato della E A al quadrato della A D, ba lamedefima
proportione , che 4.a 3 . il che bifognana dimoftrare .

PROBLEMA I PROPOSITIONE XIIIL

Conftituire la pyramide , & comprenderlanella data fphera,
& dimoftrare che'l diametro della fphera ¢ in potenza fefquial
tero del lato di effa pyramide. ' '

Propongafi il diametro della fphera data A B, & feghifi nel punto C,di modo,

dal




YL RD DECIMOEERED, &sf

'KF KG.perchedunquela HK¢ perpendico

| 1aC B, farala A B tripladella B C. adunque per la conuerfione della
1] 3 j g ! ¢ i 19 (aFOk ../.“l

] dal punto C urifi JaC D perpendicolare al EERT i e |
1 1aAB; & giungai D A. oltre dci6 propon oy N
| gafiil czrchio E F G, che habbiail femidia-
' metro vgualealla D €, ncl quale fi defcriva
il triangolo equilatero EF G; & piglifi il cen
tro del cerchio H , & giunganfi EH HF HG,
| & dal puntoH drizzifila H K, perpendico-
lare al piano del cerchio EF G, dimodo che

laH K fiavguale alla A C, & giunganfi KE

Jare al piano del'cerchio E F G, fard ctiandio

gli angoli retti con tutte quelle linee che el
fendo nel medefimo piano del cerchiola toc
cano.ma la tocca cialcuna di quefte lineeHE
HE H G .adunquelaHK ¢ perpendicola-
reaciafcunadieie HE HF H G.& perche
JaA CévgualeallaHK, &1aC D allaH E),
& contengono angoli retti , faralabafe D A

vguale allabale KE : & perla medefima ra-
gione amendue KF K G fono vguali alla
D A.ondeletre KE KF KG fonoj fraloro
vguali. & eflendola A C doppia dellaC B,
farala A B ripladella BC: & comela A B
alla B C, cofi ¢ 1l quadrato della A D al qua-
drato della DC, il che fi dimoftrera di fotro.
ilquadrato diaquedclla A D € triplo del qua
dratodellaD C: & € il quadrato della FE tri
plodel quadratodellaEH: & laD Cévgua
Je alla E H. adunque anchor 1a A D € vguale
allaEF.mala ADfiédimoftrata vgualed
ciafcunadieffeKE KF KG. onde ctiandio
ciafcunadelicEF FG GE ¢ vgualea ciafcu
nadelleKE KF KG. & pero li quattro tri
angollEFG KEF KFG KGE fono equi
lateri. adunque la pyramide € conftituita da

~ guattro triangoli vguali & equilateri, Ja cui bafecil triangoloEF G, &la cima

il punto K . la onde bifogna comprendere effa pyramide nel'a daca fphera, & di-
moftrare il diametrodelia fphera effere inpotenza fefquialcero del lato della py
ramide . prolunghifila linearecta H L per diricto alla HK, & pongafila HL v-
gualealla B C. & perche comelJa A CallaC D,cofielaDCallaC B,&laAaC
evgualcallaKH, &laCDallaHE &laCBallaHL; fard come la K H alla
HE, cofilaE HallaH L. il rettangolo dunque KH L ¢ vguale al quadrato della
E H:& amendue gliangoli KH E E H L fono retti. adunque il mezo cerchio de
feritto nellaK L pafferd etiandio per lo punto E, perche fe congiungiamo EL,

Pangolo L E K fard retro, effendo il triangolo E LK equiangolo a ciafcuno de tri

angoli EL'H EKH. fe dunque ftando fermalaK L il mezo cerchio fi aggiri fin-
ranto che ritorni nelmedefimo luogo , donde comincio 4 mouerfi,paffera ancho
ra per li punti F G,giuntele F L L G, & farti fimilmente gli angoltretti alli pun
ti F G: & fara la pyramide comprefa nella fphera data, percioche il diamerro del
Ja{pheraK L e vguale al diametro della fpheradata A B , ponendofila K H vgua
Jealla A C,&laHL allaC B . Dico dunque il diametro della fphcra efiere in po
tenza (efquialtero dellato della pyramide. percioche eflendola A C doppiadel”

;.dideel unde|

ClMNO.

4. dcl primo,

17: del fefto

8 del fefto

e T —— o= e sicassies e

T s s, s

propeie, |

T L TTt 2 nc

|




“DE GL1 ELEM DI EVCLID.

“ne,1aB Ae felquialceradella A C.macomelaB Aalla A C, cofi il quadrato
della B A al quadraiodeca A D . percioche giunta B D e comela B Aalla AD,

: cofilaD A alla A C. perlafomiglianza de triangoli DA B D A C, & comela
& g::';:‘:g:‘, prima alla terza, cofi ¢ il quadrato della p rima al quadrato della feconda. onde
T il quadratodella B A, e fefquialtero del quadrato della AD , & la B A ediame
tro dalla fphera data . & Ia A D vguale al lato della pyramide, & pero il diame-

tro della (phera e fe(quialtero del lato della pyramide . il che bifognaua dimoft.

Refta dunque a dimoftrare,come la A B alla B C cofi effereil

quadrato della A D al quadrato dellaD C.

A% 5 Propongafi la figura del mezo cerchio , & giungafi D B,& dalla AC defcriua-
Cor. ortauo | fi il quadrato E C, & compifcafi il parallelogrammoF B. perche dunque come 12
del fefto. B AallaAD, cofi¢laD A alla A C,conciofiacola che il triangolo D A B fj2 equi
|17.del Efto. | angolo al triangolo D A C; fara il rettangolo 9
1.delfefto: | B A Cvguale al quadratodella A D. & perche

comela A B alla B C, cofiil paraliclogrammo D
E B al parallclogrammo B F . & ¢ il parallelo- ‘
grammo E B qucllo, che fi contienc dalle B A \

A C,eflendolaE A vgualealla A C; &1l paral
lelogrammo B F vguale a quello, che i contie-
nedalle AC C B:faracomeclaABallaBCco p c B
fi il rettangolo contenuto dalle BA AC d quel
lo,che € contenuto dalle AC C B. maquello,
che € contenuto dalle B A AC évgualealqua
17.del fefto: | dratodi AD: &il conténutodalleAC CB¢
Cor.ddl'oma- vguale al quadrato di D C, percioche la per-
ua delfefto. | pendicolare D C ¢ proportionale di mezo fra
le portioni dellabafe AC C B.effendo retto
Fangolo A D B. onde feguita comela A B alla
alla B C,cofi effere il quadratodclla AD al qua
drato della D C.il ¢he bifognaua dimoftrare.

IL COMMUAUNDINO.
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Etcomela A B alla B C cofi il quadrato della AD al quadrato della BC,il che
- fi dimoftrera di fotto] cioé alla fine di quefto . ma nel {cholio [ dimoftrain altro modo,cofi.
Percioche effendo comela B A alla A C, cofiil quadratodellaD A al quadra-
todella A C, fard per la conuerfione della proportione, come la AB alla BC, cofi
il quadrato della A D al quadrato della D CJ perche le tre lineevette D A AD AC
. Jono continuatamente proportionali per lo corollario della ottana del fefto , & il quadrato del,
' la A D auanza il quadrato della A C, quanto ¢ il quadrato della D C, per la 47 del primo «
' . C| EccilquadratodellaFE triplo del quadratodella E H ] per la precedente -
1  D| AdunqueanchorlaD A¢vgualeallaEF ] percioche effendo il quadrato della A D
i &r iplo del quadrato della D C , & il quadrato della F E triplo del quadrato della E H , & il
 quadrato della D C vguale al quadrato della E H, conciofiacofi che la DC fia vguale alla E H;

B oo i il quadrato della A D vguale al quadrato della E F: & pero la A D ¢ vguale alla EF-

%

ik PROBLEMA 1I. PROPOSITIONE XIIIL
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3. “Cohﬁﬁi;t'ui,re. l'ottaedro & Comprcnderlo nella medefima fphe
1 {r’a‘,ic lglgygamide , & dimoftrare , che'l diametro della {phera
i %ﬁ‘dopglg b potenza dellato dell'ottaedro.
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. T ER O DEETWOTERNES. . "o
Propongafi ildiametro della fphera data A B : & eghifi per mezo nel punto
& defcrinafi nella A B il mezo cerchio A D B : & dal punto Cirifila C D per

. p.e}ldicolarc alla A B : & giungafi D B.propongafi oltre a cio 1l quadrato EFGH,

| che habbia ciafcun lato vgualealla B D; & giunte HF EG drizzifi dal puntoKla -
- | KL perpendicolare al piano del quadrato EF G H . & prolunghifi dallaltra par-

laLK ¢ ugualeallaKM,&la KE ¢ comune, (7
| & contengono gliangoli vguali, fara laba :
{e LE vguale alla bafe E M, & perche ango

BT

LH ME MF MG M H. perche dunque :
laKE ¢ vgualeallaKH,& I'angolo EKH ¢

retto; fard il quadrato della HE doppio

del quadraro jella EK. fimilmente perche

JaLK €vvgualealla KE, & 'angolo LKE

eretto, fard il quadraro della E L doppio

del quadrato dellaEK. & fi€ dimoftrato
anchorail quadrato dellaHE doppio del A
quadrato della EK. adunque il quadrato

dellaL E € vguale al quadrato dellaE H. &

laL Ec¢vgualeallaEH. perla medefimara ;
gione,anchorlaL H évguale allaH E: & il

triangolo LEH € equilatero. fimilmente di Rn
moftreremo ctiandio ciafcuno de gli altri

triangoli, le cui bafi fono i lati del quadra- \
toEF G H,&lc cimeipunti LM, effere e-
quilatero. fi € dunque fatto vn’ottaedro, K
che € contenuto da otto triangoli equilate

ri. la onde bifogna anche comprenderlo
nella fpheradara,& dimoftrare il diametro a

della (ghcra > effere in potenza doppio del FN ¢
lato dell’ottacdro, percioche eflendo le tre M
linee recte LK KM KE vguali fra loro, il
mezo cerchio defcritto nella LM, paffera
‘anchora per lo punto E.& per la medefima X
cagione, fe ftando ferma la LM & aggi- /
randofi il mezo cerchio , ritorni al medefi-

mo luogo, donde comincié 4 mouerfi, paf- E

fera eciadio per li punti FGH,& I'ottacdro /\

D

fara comprefo nella fphera. Dico anchora
effere comprefo nella fphera data. perche = \

lo L E M ¢ retro. effendo nel mezo cerchio, ™M

farail quadrato della LM doppio del qua- .
dratodellaLE. oltre 4 cio perchelaACe

vgualealla CB, farila A B doppiadella B C,& come la AB alla BC cofi il qua
drato della A B al quadrato dellaB D . adunque il quadratodella A B e doppio
del quadrato della B D &. {i ¢ dimoftrato,il quadrato della LM doppio del qua-
drato dellaL E,& il quadrato della B D e vguale al quadrato della LB, percioche
EH fi e pofta vguale alla D B.adunque il quadrato della A B ¢ vguale al quadra-
todellalL M: & per6 la AB evgualeallaL M, &la A B e diametro della (phera
data. ondeJa LM ¢ vguale al diametro della {phera data. adunque I'ottaedrofi ¢
comprefo nellafphera data. & infieme fi e dimoftrato il diametro della fphera ef

tedel piano,come KM, & traggali da amenduelelinee rette KL KM 'vna & I'al |
| traKL KM vgualead vnadiefleKE KF KG KH, & giunganiLE LF LG

|47.del primo »

)

4. del primo:

47 del primo,

Corr. 8. & 20,
delfelto.

fere in potenza doppio del lato dell’ottacdro.
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M MN NK. fiédung ituito
ei quadrari vguali . 1a onde etiandio bifogn:
dimoftrare il diametro della fphera eflere in potenza triplo.
ganfiKG E G, & perche 'angolo KEG € retto, effendo I:
I piano E G,& allalincaretta E G , il mezo cerchio defcritta
anciora peril punto E . oltre d quelto perchela F G ¢ perpend

ndue FL FE, fara etiandio perpendicolare al piano EK.
ero il

,1aFG fard perpendicolare anchora allaF K, & p
tro nellaK G paflera per lo puntoF . fimilmente ancﬁ
unti del cubo. fe dunque ftando ferma la. :
iggirando(i il mezo cerchio ritorni di nuor,

I medefimo luogo, donde comincio amo-
{i , (ara il cubo comprefo nella fphera. Dicoan
a nellafpheradata. percioche efflendola GF B¢
callaF E,&angolo al punto Fretto, farda |
G doppio del quad ‘
leallaEK. il qua

ora pafl;
»'1 .

3 .
4
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¢ h data fphera A B : & feghifi
| |nel puntoC di modo, che la
LK Cha uadmpladc]laCB:&

{ lalinearetta CD perpendicola:
| realla A B. & giungafi D B.fat

R e

ro & vna linea irrationale , che fi chiama minore .
Propongafiil diametrodel- ~ Yo

nella A B defcritto il mezo cer
chio AD B, tirifidal puntoC

to quelto propogalfi il cerchio
EFGH XK, il cui femidiame-
tro fiavgualeallaD B, & de-

*{crinafi nel cerchio EFGHK

il pétagono equilatero & equi-
angoloEFGHK. &lecircon |

ferenze EF FG GH HK KE

fiano fegate per mezo ne punti - ?
LMNXO, & giunganfi EL

LF FM MG GN NH HX 5
XK KQ OE. & {imilmente s
LM MN NX XO OL.ilpé A
tagono dunque LMNXO ¢ 24 :
cquilatero, & lalinearctta EO
¢ lato del decagono. poi da Dt
punti EF GHK tirinfi le EP e\
FR GS HT KY perpendico

lari al piano del cerchio,che fia =\
no vgualial femidiametro del
cerchio EF G HK. & giungan

i PRRSST TY YP PL x

LR RM MS SN NT TX
XY YO OP. Perchedunque amendue le EP K'Y fono perpendicolari al me-
defimo piano, fari laE P parallelaallaK'Y, & € vguale ad effa. ma quelle linee
rette, che congiungono le vguali & parallels dalla medefima parte , anchor loro
fono vguali & parallele . adunqueJaP Y-¢ vguale & parallelaallaEK.malaEK ¢
Jato del pentagono equilatero. onde anchorJaP Y ¢ lato del pentagono equilate
ro,defcritto nel cerchio EF G HK. per la medefima ragione ciafcunadiefle PR
RS ST TY claro del pentagono equilatero, defcritto nel medefimo cerchio.
il pentagono dunque PR ST Y ¢equilatero. & perche il lato dell’heflagono é
PE, dcldecagono E O, & I'angolo P E O éretro,fard laP O laro del pentagono,
conciofiacofa che il lato del pentagono poffa il lato del’heflagono, & del decago
no, defcritto nel medefimo cerchio . & per lamedefimaragione laOY ¢ lato del
del pentagono . maetiandiolaP Y ¢ lato del pentagono . € dunque il triangolo
POY equilatero,& fimilmente ciafcunodetriangoliPLR RMS SNT TXY
€ equilatero. & perche fi € dimoftrata'vna &l'altradiefle PL PO lato del pen-
tagono, & € del pentagono L O, fard P L O triangolo cquilatero. & per la mede-
fimaragione ciafcunode triangcli LRM MSN NTX XYO ¢ equilatero.
piglifiil centro del cerchio EF G HK, che fiail punto V, & dal punto V drizzifi
laV & perpendicolare al piano d¢l cerchio : & prolunghifi dall’alcra banda, co-
melaV ¥, &traggafiil lato del’heflano V Q. & del decagono I'vna & Palcradiel
feV¥ Qo &giunganfiPe PQ Yo EV LV L¥ ¥M. &perche amendue
le VQ_PE fono perpendicolari al piano del cerchio,fard 1a VQ_parallclaallaTE,
& fono vguali. adunque leEV P Q_ fono & vguali & parallele. &la EV¢ la-

to

|

33, del ;n'mo;

¢ dell'undec:




1 6. delfefto:
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" DE GL1 ELEM. DI EVCLID.

| laM ¥ effere del pentagono . &

| queil triangoloLM ¥ € equil2

todellheflagono . adunque etiandio 1a P Q ¢ dell’heflagono . & effendo lato del- '
Theflagono laP Q & del decagonola Q2 , & I'angolo P Q& retto, fard P2 Ja
to del pentagono . & per la me :

defima ragione Y @ ¢latodel
pentagono, percioche fe con- . /—\
giungiamo VK QY, faranno
& vguali & oppofti. &laVKe 4 .

femidiametro del cerchio,cio€ i3

lato dell’heflagono. adunque’ /

anchor la QY ¢ lato dell'hefla-

gono,&l1aQ @ del decagono, : A ; - i

& l'angolo Y Q& éretto. adun A i c B
quelaY @ ¢ del pentagono, &

€ del pentagono laPY . onde il

triangolo P Y @ ¢ equilatero.&
perla medefimaragionc € equl
latero ciafcuno de gli altritrid
goli,le cui bafi fono lelinee ret
tePR RS ST TY,&lacima
il punto & . fimilmente perche
JaVL¢ dell’heflagono, & del
decagono al V¥, & l'angolo
LV ¥ retto, fardlaL ¥ del pen
tagono. & per la medefima ra-
gione {e giungiamolaM V che
¢ dellheffagono, fi concludera -

€ dcl pentagono laL'M. adun-

tero. fi dimoftrera parimente
cflere equilatero cialcuno de
glialtri triangoli,le cuibafi {o- ’
noMN NX XO OL,&lacima il punto¥.fi ¢ dunque chftituito I'icofaedro,che -
{i contiene daventi triangoli equilateri. onde bifogna comprenderlo nelia data
fp!\era, & dimoftrare il lato dellicofdedro effere linea irrationale,che é chiamara
minore. Pf’rClOChe cflendolay Qdell'heflagono,& del decagono la Q 2,la linca
rettaV ¢ fegata feconda l'eftrema & meza proportione nel punto Q-8 12V Q
¢ portion maggiore . ¢ dunque comelaa VallaV Q, cofilaV Qalla Q2: & ¢
laVQugualc allaVL: &12Q 2 a)laV¥.ondecomelaaVallaVL, cofilalL V'
allaV ¥:& fono gli angoli & V'L LV ¥ retti. & perd fe giungiamo lalincareta
L 9, fard l'angolo ¥ L @ retto, per la fomiglianza de triangoli ¥ L 2 VL 2.adun
que il mezo cerchio defcritto nella ¥ @ pafferd anchora per lo punto L. per la me
defimaragione perche come 120V allaV Q,cofielaVQualla Qa,&laeVe
vgualealla¥ Q, &1aV Qalla QP ; fard comela ¥ Qalla QP, cofi la PQalla
Qo: & fe' giungiamo altresj la P ¥, fara 'angolo P retto . ddunque il mezo cer-
chio defcritto nella ¥ @ paffera anchora perlo punto P. & (e ftando ferma¥ 2 &
aggirandofi il mezo cerchio, ritorni di nuouo nel medefimo luogo , donde co-
mincio a mouerfi, paflera etiandio per P, & per gli altri punti dell'icofaedro : &
fard 'icofaedro comprefo nella fphera. Dico anche nella {phera data. feghifi la
V Qpermezo nel punto Z.& perche lalinearettaVae fegarta fecondo I'eftrema
& mcza proportione nel punto Q. & 2 Q_c la minor fua portione , ¢ffa 2 Q_ pi-
gliando lametad della portion maggiore cioe , la QZ, potrd il quintuplo di quel

quadrato, che fi fi dalla meta della portion maggiore. il quadrato dunque dclla i

. oz
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B k[}%;hde. anchor la A B ¢ vgualealla ¥ 2: & la A B é diametro dell

j ;caprcfo nella fphera data. Dico il lato dell'icofaedro efiere unalinca irrationals ,

che € chiamara minore. Pcrcioche effendo'il diametro della {phera rationale,& in
ten e

metro. & fe nel cerchio,che habbia il diametro rationale fi defcriva il pentagono

1 Da que&o e }:hiéro il diametro della fphera effere in Potenza
Ticofaedro : & il diametrodella {phera effere compofto della-

‘nonel medefimo cerchio.

alla 7% fara come la Q7 alla V¥ scioé come la prima allaterza , cofi il quadrato della prima
| @7 al quadrato della feconda V' L , &+ componendofi come la ¥ alla ¥ -, cofi li quadrati

: proportione come la¥ Qalla @ 1, cofi il quadrato della L 2 al quadrato della Q77 . ondela j

| angolo¥ @ L ¢ fimile al triangolo L.V ; & Iangolo L ¥ R retto , ¢ vguale all angolo ¥ 1.,
per la qual cofa Langolo ¥ L & fird retto . mala L @ effere proportionale dimezo frale @
| Q7 ficonofcerada queflo . - Teb (=5 Oy :

| dellac . Dicole 4 B C effere continuatamente proportionali . piglifi frale .4 ¢ laproportiona

el Gha s
- perchela A C € quadrupla della C B a
aABalla Bfggzqoﬁ_al‘gvaaxatgd 12 A B al quadra
uadratodella A B ¢ quintuplo del qu

, adratodella B D.& fié
quadrato della @ ¥ quintuplo delquadratodella VQ, &laD Bvgua- |
Q, percioche amendue fono vgualt al femidiametro del cerchio EFG |
ta. hd’mﬁqﬁc etiandio ¥ @ fara diametro dclia detta'fph;pa_. I'icofa: duhque\é -

potcnza?quintuplo del midiaxn’ctrp del cerchio EE GH K, fard anchor il femi-
diametro del cerchio E F G H K rationale. onde etiandio fard rationale il (uodia

equilatero, fard il lato del pentagono vna linea irrationale, che ¢ chiamata mino-

re . ma il lato del pentagono E F GCHKe gicll 1cofaedro. adunque il lato dell’ico-

facdro évnalinea irrationale chiamata minore . bt o
s 51

G O ROk AwRELTH@S D !

quintuplo del femidiametro del cerchio , dal quale e defcritto

to dell'heflagono , & de due lati del decagono , che fidefcrino- *

IL . COMMUNDINO.
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Perche dunque amendueleEP K'Y fono perpendicolari al medefimo piano,
farala E P parallela allaK Y] per la 6 dell’vadecimo .

Sara laP Olato del pentagono] per Lz 10. di queflo .

Percioche eflendolaV Qlato dell'hefiagono , & del decagono la Q@ lalinea
retta Vo ¢ [egata fecondo Pefirema & meza proportione nel punto Q] perla
9 . diquefto. ' ~ B f 5 i q {

Ol)qdc comelaeVallaVL,cofi lalL VallaV ¥, & fono gliangolie VL LV¥ D
retti, & pero fe giungiamo lalinearettal 2 fard I'angolo ¥ L & retto, perla fo
miglianzaderriangoli ¥ L 2 V L @] percioche effendo come la @ 1 alla L,cofila LV

0w

delle @V ¥ L, cioé il quadratodella @ L al quadrato della L V" : & per la conuerfione della

L ¢ proportionale dimezo fraley & Q1 il che moftraremo di fotto. come dunque la ¥ ,
alla® LycofilaL QallaQp : & élangolo L Q¥ commune all’vio & Paltro. adunque il tri |

Se fiano tre linee rette & {ia come la prima alla terza, cofi il quadrato dclila‘ﬁ"- i.
conda al quadrato della terza le dette linee farano cotinuatamére proportionali.
~ Siano trelinee vette A B C, & fiacomela AallaC , cofiil quadrato della B al quadraro

|_ledimezo D . fard comela A alla € cofi il quadrato della A al quadrato della D , cioé il qua-

——
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F
G

H
€. del decimo.

G.diﬂ;.dcl 10.
K

L

| tomodo.

-t

| Tatodella b i qradrato della € . ma come la A alla 5 cofi & pofta il quadvato della B al qua
| ratodella € . adunque il quadrato della D & vguale al quadrato della B: & perdlaD ¢ vgua
| lealla B. le tre linee dunque A B C [ono continnatamente proportionali . =~ =

- Mafi puo piu chiaramente dimoftrare, chel'angolo¥ L @ fia retto in que-

~ “Perche come la @V allaV Ly cofi la LV alla V¥ &

| fonogliangoli@ ¥ L LV ¥ retti, fara il triangolo &7 L
| fimile al triangolo LV ¥ : & Pangolo L & 7 vguale all’an-
| golo?”L¥.magliangoli V12 LV fono vgunali ad vnret
| to,effendoretto LV . adunque anchor gli angoli & LV

V LY fonovguali ad vynretto, & pero Langolo ¥ L2 ¢
retto . il che bifognana dimoftrare .

Effa 2 Q pigliandola metd dclla portion mag-
“gioreciocla Q Z, potrd il quintuplo di quelqua-
drato, che fi fa dalia meta della portion maggiore]
perla 3 di quefto.

Adungpue il quadrato della 2% ¢ quintuplo del
quadrato dellaV Q] perla 15. del quinto .

Etcomela A Balla B C, cofiil quadrato della
A B al quadrato della B D] per lo corollario 2 o del fe-
fio,perciache ¢ comela ABallaPD, cofi laD B alla B C per la 8 del medefimo .
~ Sara anchorail femidiametro del cerchio EF G H K rationale . onde etiandio
fara rationale il fuo diametro] percioche ¢fendo il diametro della fpherain potenza quin-
tuplo del femidiametro del cerchio , hauerail quadrato del diametro della Jpheraal quadrato
del [emidiamerro, Lz proportionc , che ba il numero_al numero. & pero fara commenfis-
vabile ad ¢ffo . mail quadrato del diametro della (bhera ¢ rationale , effendo clla rationile .. a-
dunque anchor il quadrato del femidiametro del cerchio ¢ rationale: ¢r per tal cagione [ard ra |
tionale i femidiametro del cerchio , &~ il fuo diametro , perche quella linea , che ¢ commenfis-
rabile alla rationale , anchor effz é rationale .

Et {e nel cerchio che habbia il diametro rationale fi defcrina il pétagono equi
latero, fara il lato del pentagono vna linea irrationale, che fi chiama minore] per
la 11 di queflo.

Mail lato del pentagono EFGHK e dell'icofaedro]cy quefto manifeftiffimamen-
te appare per le cofe giadette .

PROBLEMA VI. PROPOSITIONE XVII.

Contftituireil dodecaedro , & comprenderlo nella medefima
fphera , chetutte l'altre , & dimoftrare , illato del dodecaedro

efferevna linea irrationale , che fi chiama apotome , O Verore-
fiduo ,orecifo.

. Proponganfi del predetto cubo due piani ad angoli retti fraloro ABCD C B
BP-_: &{_'cghxﬁ ciafcunode fucilati AB BC CD DA EF EB F C, per mezo
nepunti GHKLMNX,& giunganiGK HL MH NX. poi feghinfi le linee
rette N O _0,!_( HP fecon_do_l‘eﬁrema & meza proportione ne puntiR S T: & fia
- nole portioni loro maggioriRO OS TP: & dallipuntiR § T drizinfi leR ¥
SV T Qadangoli retti foprai piani del cubo, verfo la patti efteriori di eflo, che

| fianpoftevgualialleRO OS TP: & giunganfiY B BQ_QC CV VY.Di

coil pentagono Y B Q C V effere equilatero, & invn piano: & oltre 4 cio equi-

i IRB SB VB.&perchelalinearetta NO ¢ fegata {econdo
3 N ' Pefirema

£ =h

P ST




: — . o
; Teitrema & meza proportione nel punto R, & la O R cla portion maggioredi | i
| effa; faranno i quadrati delle ON N R riplidelquadratodellaOR . &laON¢ |

| cioedellaR Y . adunquela. BY e . o 188 } 94l thesn lohe ]l
| vgualealla Y V.fidimoftrerafimil o v - = = ekl ' e

‘f BY YV . il penragono dunque
| BYV C Qeequilatero. Dicoan-
| chorachee 1nvn piano. tirifi dal

| ducleRY SVverfole parti cfte-

| riori del cubo: & giunganfi ZH
| HQ. Dicola, ZH Q_eflere linca

\T, N\
\ NE
| HPfecondo I'eltrema & meza pro 'Q/r
portione nel punto T, & eflendo \FRem \ ;
y'N x D

| due B Q_QC, &labafe VB vguale allabafe B C, fard l'angolo BY V vguale al-

allangolo B QC. i tre angoli dunque BQC BY V'Y VC fono fraloro vgua-' |
Ji. &fefiano tre angoli del pengono cquilatero vguali,il pentaﬁono fara cquian- |

L 3B AD DECIMOTERZO. T e

vgualeallaN B ;& laORallaR Y . adunque i quadrati delle BN NR fono tri-! A
plidel quadrato dellaR Y . mda quadrau delle BN N R ¢ vgualeil quadrato -
della B R . ondeil quadratodellaB R e triplodel quadrato della R Y5 & peroi. 47: ddprimo.!
quadrati delle BR R Y fono quadrupli del'quadrato dellaR Y,& a quadrati del |

Je BR R Ye vgualeil quadratodella B Y. adunqueil quadratodelia B Yequa |
druplo del quadrato della Y R, & per tal cagionela B Y e doppiadella YR. &e |,
la VY doppiadella Y R, perchee- i1 s 2 [adotsq D '{°“mmb'
tiandio 12 R'S, edoppiadellaR O, . b ' 9OV 4 O ovaug ]

i A

mente, che ciafcuna di efle B Q_
QC CVevguale ad amenduele

punto O 120 Z paralielaad amen-

‘o

rerta, perciocheeffendo fegaca la

P T laportion maggiore diefla; (a
ricomelaHPallaPT,cofilaPT po
allaTH.&laHP.¢ vgualealla HO, : st
&1aP T adamenduelc T Q_OZ. ¢ dunquecomelaHO allaOZ, cofi1aQT al’
JaTH. &laH O ¢ parallela alla T Q_ percioche fono amendue perpendicolarial’ !
piano B-D. &1a'T H ¢ parallela all. OZ, conciofiacofa che amendue fiano perpen” B
dicolari al piano BF.& fe due triangoli fono compofti ad viangolo,comeZO H' |
H T Q_, che habbjano due lati proportionali a due lati,di modo ¢he anchor 1 la-
ti loro r:fpondenti fiano paralleli’; glr alerilati faranno pofti per diritto fraloro .
adunque laZ H ¢ per diritro allaH Q; & ognilinearerta, € in un piano. inun’ Cc
piano dunque ¢il pentagono Y B QC V. Dico anchora effere equiangclo. per-'
cioche eflendo 12 linea recra N O fegara fecondo Veftrema & meza proportione
nel puntoR ; & O R 1a portion maggiore ; fara come I'vha & JaltraN O OR al-' D
JaON, cofilaN O all. OR: & 1aR O ¢ vgualeailaO S.onde comela SN :ll: NO,
cofilaN02allaOS. & pero laN S é fegara fecondo I'eltrema & proportione nel '
punto 0,& N O élaportion maggiore . adunque i quadrati delle NS SO fonot l.osmivp bl
tripli del quadratodellaON, &1aON ¢vgualeallaN B: & 120 SallaSV. i qua E
drati dunque delle N'S SV fono tripli del quadratodellaN B : & per6 i quadra- |
tidelle NS SV N B fono quadrupli del quadraro della N B . ma alli quadrari' |
delle SN N B éveuale'il quadrato della B S. onde i quadratidelle BS SV, cioé' 47 del primo,
ilquadratodclla vV B,conciofiacofa che I'angolo V S B fiaretto, ¢ quadruplo del
quadratodellaNB: & per6 1aV B ¢ doppia della BN : &Ja B C ¢ doppia dclla
B N.adunhquelaV B ¢ vgualealla B C. & percheledue BY Y Vi{ono vguali alle 20, delterzo.

- -

Pangolo B Q. fimilmente dimoftreremo anchor 'angolo Y V'C' effere vguale s.;lﬂyn'mo '

golo . onde il pentagono BY V C Q ¢ equiangolo. & fi ¢ dimoftrato etiandio c- F

quilatero.adunque 1l pentagono BY V C Q¢ cquilatero & equiangolo, & ¢1in

-
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B DECIDEILEM DG BVELIDE
| unlato del cubo B C. fe dunque in ciafduno de dodicifati del cuboy facciamole |
- medefime cofe, fi formara vna figura folidd contenuta da dodici pentagoni equi |
lateri & equiangoli . onde bifogna comprenderlomella fpherd data, & dimoftra- |

. to @ ¢ cengro della medefima {phe

| dodecaedro, ¢ irrationale,che

- re, cheil lato del dodecaedro € vnalinea irrationale:chimata apotome « prolun=
hifilaZ O & fialaZ 2. adunquela Z @ sih¢ontranel diametro del cubo , & f
egano infieme per mezo; percioche queftofi ¢ dimoftrato nel penultimo theo
rema déllvadecimo libro . feghinfiin 2. adunqueil'punto @ ¢ centro'della{phes

&perche lalinearettaN S € fegata fecondo Peftrema & ‘mézdl proportione /nel

vgnaleallaOa:&1aZOallaO 5.mala OS ¢ vguale allaZ Y ; perche anchola RO.
' adunqueiquadratidelle @Z ZY _OH sl ib snudlern sy ¢ -
i fono triplidel quadrato, chefifa i boome he slanay s D 50
- dallaN O. maa quadrati delleQZ . ° mb o sq b VY ¥4
' ZY ¢vgualeil quadrato dellaYe, . f ¢ q
- ondeil quadrato della Yo e triplo :
! del quadrato dellaN O.& ¢ il femi
- diametrodella fphera, che com-
| prendeil cubo, in potenza triplo
' della meta del latodel cubo ; per-
cioche fi ¢ infegnato prima confti
tuire il cubo , & comprenderlonel |
12 fphera, & dimoftrare il diame- *
tro della {phera effere in potenza
triplo del lato del cubo. & fe tutto
€ ditutto, etiandio la meta fard
dellameta, & 1aNO ¢ lametadel. . -
laro del,cubo . adunquela ¥ Q.€v-
guale al femidiametro della {phe- TS s
ra, che comprende il cubo: &ilpit- . s s 3 onsiq 18 FElnsih
: : visidded sda O T H
ra. ondeil punto Y e nella fuperficie della fphera . fimilmente dimoftreremo cia
[cuno delli rimanenti angoli del dodecaedro efler nella fuperficie della fphera . il
dodecaedro dunque ¢ comprefonella fpheradata. Dico il lato del dodecacdro
efferc vna linea irrationale, che ¢ chiamata apotome . perche lalinearerta N O.e

¢| fegatafecondo l'eftrema & meza proportione, &la maggior portionedi effa ¢ 13
' RO; fard tutra la N X fegata fecondo U'eftrema & meza proportione: & la por-

tion maggiore fara R S, percioche effendo come laN Qalla OR, cofila O R alla

' RN, &ledoppie di effe, conciofiacofa che le parti delle moltiplici nel medefimo

modo habbiano la medefima proportione,fard comelaN X allaR S,cofilaR S al
Pvna&laleraNR. $X; & laN X e maggioredellaR S, adunque anchorla RSe
- maggiore dell’'vna & PaltraN R -SX, ondelaN X e fegata {econdo I'eftrema &
meza proportione : & R S e la fua portion maggiore. malaR S evgualealla YV,
- adungue laN X e (cgata fecondo I'cftrema & mcza proportione , & la portion
- maggiorccY V. & perche il diametro della {phera e jrrationale, in potenza tri
plo del laro del cubp; fard 1a NX rationale;sche e ‘l‘a‘to,de_l, cubo. ma fe Ja retea linca
5 %‘lﬁﬂ?ﬂs fia fegata fecondoleftrema & meza proportionc, amendue Jepor-

 tioni fonio irrationali, che i chiamano apotomi. adunquela Y V', che ¢ lato del

cchiamata apotome .

ra,checomprende il cubo, & O 2 ¢1a metd del lato'diefio cubo~ giunghifi, Y &, |

{ punto O, & NO ¢ la fua portion maggiore; faranno iquadrati delle NS SQ:tripli |
del quadrato, che fi fadallaNO,& [aN S vguale alld Z &,percheanchoralaN O¢ |

|
i

1

111,250 ologrmeis |
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| Daquefto appare, che feillato del cubo fia fegato fecondo |
| Leftrema & meza proporrione, la portion maggiore effere lato
deldodecaedro . . ' gob 5 TK sllsh Sganub oiivbems -8

, | L P g : gibe 1] : ":"“:‘.‘ % 3
IL COMMANDIN 0. ’

Saranno ifquaslrati__dclle O N N R tripli del quadrato della @ R ] per
L e e o 5 Y 5 g 3l A il
EclaH O ¢ parallelaalla T Q, percioche fono,amendue perpendicolari al pia |
1 B Dijperla 6 dellvndecimo. -\ ' ' !

. .Gli altpi lati faranno, poltiper dirigro fra loro] perla 32 del fofto .

_-Percioche eflendo fa linearetta N Q fegata (econdo I'eftrema & meza propor-

| tione nelipunto R , & O R la portion maggiore, {ard come I'vna & Palura NO |

"ORaJlaCN, cofila N|Q allaQ Ry perlas diquefto. percioche fe vna linea rettafia fe

| gatafecondo L eftrema & meza proportiongcr ci fi aggiunga vna veuale alla portion maggio.

| e fard tutta la linea fegataifccondo ' cftrema & meza proportione ; & la portion maggiore

Jarala linearetta , che fupofta da principia .onde come L 'una & Paltra N O O R , cioé come
ttala N O infieme conlamaggior portione O R ; d turtala N O , cofi ¢ la N 0 .alla O R, per-

che tutta la N O fi fa maggior.portione.. ¢ 1a 0 R minore «

. Adunguei quadrat delle N'S S € fono tripli del quadrato della .O"N] per la

U6 B b

4diqueflo., | o = ‘ 1q e
. Etlefiano tre angoli del pentagong equilatero vguali, il pentagonofara equi
-angolo]per la 7.di queflo . : Vs Y Salish hein ool
- Percioche fi € inlegnato prima conftitnire il cubo & comprenderlo nella {phe-
- ralnella1s diqueflo. ' : 4
. Sarila N Xrationalg , che ¢lato del cubo ] perche ¢ffendoil diametro della [phera
inpotenzatriplo del lato del cubo , hanera ad ¢ffo la propoitione, che ha il numero al numero,
& gl fava commenfurabile . & quelle, che fono commenfurabilialla rationale, o in lunghezza
& potenza, 0 inpotenza folamente . fono rationali per la 6 diffinitione , del decimo libro.
Ma fcla linea retta rationale fia fegata fecondo I'eltrema & meza proportione. |K

‘amédue le portioni fong irrationali , che {i chiamano apotomi] per /a6 di queflo . o1 B

s O:-'ﬂ tm

ROBLEMA VI. PROPOSITIONE XVIIL i,

- Trouarei lati delle cinque figure & far coparatione fra loro.
‘Propongafiil diametro della [phera data A B : & feghifi ncl punto €, dimo-'
‘dochela A C fiavgualeallaC B; & nelpunto D, fichela A D fia doppia della
D B : & deferivafinclla A B il mezo cerchio AE B: & da punti C D tirinfi le:
'CE: D F perpendicolarialla A D,& giunganfi AF F B E B. perche dunquela
ADedoppiadellaD B, farila A B tripladellaB D ; & perla conuerfione della
ragione;laB A {efquialteradella AD; & comela B A alla A D, cofiil quadraro:
'\ della B A al quadratodella A F, conciofiacofa cheil triangolo A F B fia equian’
‘goloaltriangolo AFD . ondcil quadrato della B A ¢ felquialtero del quadrato!
della AF, &1l diametrodellafphera e in potenza fefguialtero del Jato della pyra
mide : &1a A B e diametro dellafphera. adunque la AF uguale al lato della py<:
ramide . fimilmentz percheJa AD e doppiadeila D B, fard Ja A B wripla della
D. macomela A B alla BD, cofi il quadrato della A B al quadrato della E-B. |

S : adunque

fs.-ddfdbo:

1. diquefto. |
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16 . diquelto

- [precedente .

[14. di quefto.

|4+ del fefto
20. del feftog

19 del quinto.
20. del fefto.

15. del quinto.
Cor. 16, di
quelto,

14. del terzo,

10. di quefto .

-
per lo cor.della

|"adunque il q

| ¢diametro della fphera. onde 13 BF ¢ lato del
'| cubo.
(la A B.dpPpiadclla B<.ma

{ taedro; &la A B ¢il diametro della fpherada

‘| tuplo del femidiametro det cerchio , dal quale fideferiue icofaedro, &laA Be |

T DE GLI ELEM. DI EVGLID.!
vadrato della A B ¢ triplo del
quadrato della B F.& il diametro delin ﬁzb}; S EW s e

raiv potenza triplo dellato del cubo; & 1a A

£ T

RIS |

&perchelaA C cogualeallaCB, faral if-
deomela A[B allz, 4
B C, cofi1l quadrato ‘della A B al quadrato™ "~
della B E. il quadrato dunque della AB ¢ dop
pio del quadratodella BE. & il diametro del

lafphera ¢ in potenza doppio dgl lato dell’ot-

ecas ofisnp
% 1 &

-9 o § ALK
7y et bt
AP .(.LHJ(,,_‘ - % 4

EXad

ta. onde B E ¢ l3to dell’ottaedro. tirffidal pa
to A laA G perpendicolarealla’A B /& pon-
afilaAGvgnaleallaAB: & giuntala GC
dal punto H'tirifila HK pefpendicolare alla
A B. perche dunque la A G édoppiadella A C

\ =4 {
( ] ,eflendo1a G A vgualealla & B;
& comelaG Aalla A C, cofi aHKallaK'C;; fard la HK doppia dellaK C, & pe
r0 1l quadratb'dellaH K ¢ quadruplo del qradrato dellaKC. adunquc 1 quadra-
tdelle HK K C, cio¢ iFquadrato della H C ¢ quintaplo del quadraro dellaKC- |

&laH C¢vgualeallaC'B . onde il quadrato della B C équintuplo del quadrato

della CK. & perchela A B ¢ doppia dellaB C, delle qualila ‘A D ¢ doppiadel) |
laD B; fard la rimanente B'D doppiadel'aD C: & perola B C ¢ tripladellaCp. |
il quadrato dunque della B C ¢ nonuplo defquadrato della C D < ma il quadrato. |
della B C ¢ quintuplo del gnadraro della CK- adunqueil quadrato dellaK C €
maggiore del quadrato della €D , & 1aK C e maggiore della C D'.”pohgaﬁ la'
CLvguale allaK C': & dal punto L tirifiloL' M perpendicolare alla A'Bi: & giun
gafilaM B.& perche il quadrato delia B C e quintuplo del quadrato delfaKC:&¢
ela B AdoppiadellaC B, &dellaC K edoppialaKL; fard il quadratd della AB
quinttyplo del quadrato dellaK L. mail diametro della fphera ¢ in potenza quitt |

diametro della'(phera. adunque laKL clato del’hefiagono di detto cerchio. ol4
tre a cio perchejl diametro dellafphera e compofto ‘del: lato dell’heflagono; &
di due Jati del decagono,defcritti nel medeéfimo cerchio; & € A B diametro della
{fphera, & K L Jato del decagono, & la AKevgualeallaL B : {ara Pvna & Paltra
dicffe AK L Blato del decagono defcritto nel medefimo cerchio, dal quale fi
defcrine Picofaedro . & perche L B e del decagono, ML dell’heffagono, chee
vguale allaK L,eflendo vgualeallaH K, cociofiacofa, che'fiarfo vgualmente di-
ftantidal centro; & amendue HK KL fono doppicdella HC: fara M B lato
dcl pentagono. ma quello, che ¢ del pentagona il medefimo c dellicofacdro.adii |
que M B ¢ lato dell’icofaedro. & perche F B € lato del cubo, feghifi fecondo I'e-
ftrema & meza'proportione nel puntoN , & BN fia la portion maggiore: fard
N B lato del dodecacdro.& efiendofi dimoftrato il diametro della fphera in po-
tenza fefquialtero del lato della pyramide AF,& in potenza doppio del lato del-
V'ottacdro B E,& in potenzatriplo del lato del cubo FB:di qual parti il diametro-
della fpherain potenzaé fei, delle medefime il lato della pyramide fard quattro,
dell’otteadro tre,& del cubo due. adunque il lato della-pyramide ¢ in potenza”
fefquiterzo del lato dell’ottaedro, & in potenza doppio del lato del cubo:& illa~
to dell'ortacdro ¢ in potenza fefquialtero del lato del cubo.adunqueifati giadet
tidelle tre figure,cioe della pyramide dell’ottacdro,& del cubo, fono fraloro, in |
proportioni rationali , & gli altri due, dico dell'icofaedro & dodecacdrononfo- |
no in proportioni rationali , ne fra loro ne ¢onle gid dette,cioe la minore & I'a- |
potomec. ) ¢ 8% v /
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Ma cheil lato M B dell'icofaedro fia maggioredellato B N |
eldodecaedro, lo dimoftraremo,coff et |
Percioche eflendoil triongoloF D B equt, .
. | angoloaltriangoloF A B, faricomelabB . ¢ .
|-alia BF, cofilaF B allaB.A , &eflendo tre i
|« nee retce proportionali, come laprima alla
-terza, cofy; fard il quadrato della prima al . |
“quadrato delia feconda . adunque comela
D BallaB A, cofiil quadrato della D B al
'quadratodellaBF; & conuertendofi come
“la A BallaB D, cofi il quadrato delaE.B al
| quadrato deila B D, & la A B € tripladel-
1a BD. il quadraro dunquedellaF B.¢ triplo
| del quadrato della B D, &il quadrato della
| AD ¢ quadruplo decl quadratodella D B,per
|| cloche la. A D ¢ .doppia.della. B D .adun-
que il quadrato della A 1D ¢ maggiore del quadraro della E B, conciofiacofa che
“la' A Pfiamaggiore della BB . la A L dunque € molto maggiorcdellaF B, & fe-
| gatala A L (econdo I'eltrema & meza proportione,)a portion maggiore € la LK,
| perchelaK L ¢lato dellheffagono, & laK A del decagono: & fegatalaF B fecon
do Feftrema & meza proportione, la portion maggiore ¢1a BN. ¢ dunque la KL
maggioredella BN, &laKL evgualeallaL M. onde la LM ¢ maggiore dclla
BN ,malaBM ¢ maggioredella ML: & perd laM B che ¢ lato dell’icofacdro,
fard maggiore della B N, lato del dodecaedro.

IN ALTRO MODO. Perchela AD ¢doppiadella BD,farala AB tripla
della BD. & come la A B alla BD,cofi 1l quadrato della AR al quadrato del'a BE,
| eflendo il triangolo F A B equiangolo al triangolo F B D . ilquadrato dunque
della A B € triplo del quadrato della BE . & {i e dimoftrato il quadrarodella A B
quintuplo del quadrato dellaK L. adunque i cinque quadrati della KL fono v-
guali alli tre quadratidelle F B. malitre dellaF B fono maggiori deli fei, che
fi fanno della BN,& pero li cinque dclf.;l K L fono maggiori, chelifeidella BN.
onde ctiandio vno dellaK L e maggiore divio della B N. il perche laK L e mag
giore della BN.malaKL e vguale alla L M.e dunque 1aL M maggiore dclla BN,
& pero la M B e molto maggiore della BN . il che bifognaua dimoftrare.

Malitredel'a F B eflere maggiori, cheli [eidella BN, dimo
ftreremo in quefto modo .

Percioche effendo la B N maggiore della NF, fard il rettangolo contenuto dal
IeF B BN, maggiorediquello, chee contenutodalle BF F N. quello dunque
che e contenutodalle F B B N infieme con quello , che e contenuro dalle BF EN
e maggiore , che il doppio di quello, che e contenutodalle BF FN . ma quello,
' chee contenutodallcF B BN, infieme con quello, che e contenuto nclle BF EN
| cil quadratodellaF B: & il contenuto nclle BF F N e vguale al quadrato della
| BN, perchelaF B e fegata fecondo I'eftrema & meza proportione nel punto N,
| &ilrettangolo contenuto dall’eftreme e vguale al rettangolo , che fi fa da quella
| dimezo. il quadrato dunque dellaF B'e maggiore chel doppio del quadrato del
| laBN.laondevnodellaF B e maggiore, che dus della BN : & peroli tre della
| F B fono maggiori, che fei della B N . il che bifognana dimoftrare. ’

Dico fuor che le gia dette cinque figure non conftituirfi al-
 cunaltra figura chefia contenuta da equilateri & equiangoli fra
; . i
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8.ddfefto, |

B [
Cor.20, del ‘- A

20. dal fefto:

9.diquefto.

19. del primo :

Cor. 20.del 6.
8 dcl (‘Cltoo

2.dcl fecondo.

e o

ro vguali. A
rcioche da due triangoli, & da due altri piani non fi conftituira I'angolo fo-
; lldO: ;
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; oz&B;dhtnemangehea}n(h"tmcol%gﬂ‘?' si_e,ll;pyramiyde"ﬁ'i "”‘ e
|Io delPottacdro , da cinque ddlicofacdro . mal’ "fﬁgf f?’fsffg fﬁ?ﬁ‘%
\ V;l}icr‘c

angoli equiateri & equiangali conftituiti ad vn pu ffendo l'angolo |
del triangolo cquilatero due terze di vn retto , faranno Ii fei angoli vguali i quat.
tro retti. che non ¢ pofsibile ?concioﬁac’o’fa che ogni angolo folido fia contenu-
~ |to daangoli minori di quattr9 recti. & per lamedefima ragione I'angolo folido
' |non € conftituito da piu di fei angoli piani . onde l'angolo del cubo ¢ contenuto
da tre quadrati . ma non € pofsibila che fia contenuto da quattro, perche fimil- |
mente farebbono quattro retti.& I'angolo del dodecaedro € contenuto da tre pé |
| tagoni equilateri & equiangoli.manon € pofsibile che fia contenuto da quattto;§ :
\ - |percioche eflendo 'angolo del pentagono equilatero compofto del retto, & dcl,’%
la quinta parte del retto , faranno quattro angoli maggiori di quactro retti : che |
¢ impofsibile.ma ne anche Fangolo folido fi conftituira da altre figure polygone |
per gli inconuenicnti , che ne feguono . non fi conftituird dunque alera figura fo
lida fuori, che le g1a dette, la quale fia contenuta da equilateri & equiangoli o

il che bifognaua dimoftrare. :
Ma che I'angolo del pentagono equilatero & equiangolo fi |
componga del retto & della quinta parte del retto , dimoftre-.

remo in qucfto modo.
Siail pentagono cquilatero & equiangolo AB C
D E:& intorno ad eflo fi defcriuail cerchio ABCD
|E:& piglifiil fuo centro, che fiaF : & giunganfi F A
FB FC FD FE, chefegheranno per mezo glian-
golidel pentagono A B C D E. & perche cinque an
goli, che fono al punto F fono vguali d quattro retti,
& fono fra loro vguali;fara vno di efsi come¢ A F B di
vn retto, trattanc la quinta parte del retro. adunque
glialeriF AB A BF fonodivnretto, & dellaquin-
ta parte , & 'angolo F B A ¢ vguale all'angoloF B C.
tutco I'angolo dunque del pentagono A B C ¢ com-
pofto divnretto & della quinta parte del retto. 1l
che bifognana dimoftrare.

Lol BN Ee D) E L LIBRO DFCIMO TERZO.




