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l ASTLIDE tyrio o Protarcho venen-
do in Aleflandria, & efflendo molto ca-
ro anoftro padre, perla commune co

~ gnitione delle{cienze mathematiche,

lungamente con eflo lui , & tal volta ef
faminando quello, cheé ftato fcritto
da Apollonio della comparatione del
dodecaedro, & icofaedro,che fi defcri

wononella medefima fphera , qual proportione habbiano fralo

ro,giudicorono cio non eflere ftato ben trattato da Apollonio,
& pero hauendolo prima emendato, come mio padre diceua,ne
fecero memoria . Ma io poi mi fono abbattuto in un’altro libro
-mandato in luce da Apollonio,il quale dirittaméte’coprendeua
la dimoftratione della cofa propofta: & per la inueftigatione di
detto problema,ne prefi grandifsimo piacere.quello che ha fcrit
to Apollonio ogni vno facilmentelo puo vedere’, effendo nelic
‘mani di tutti . ma quello,che noi habbiamo congran ftudio, per
‘quanto {i puo penfare, compofto , & accommodato mettendo-

lo in fcritto, cie piacciuto, dedicarlo Yte , come 2 quello, che

. | per leccellente cognitione di tutte le {cienze mathematiche ,
. | maffimamente della geometria, fei per eflaminare prudente-
| mentele cofe, che noi diremo ; & per I'amicitia grande c’hai |

X¥x hauuto

nel tempo del peregrinaggio, prattico |
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’ mio-libro'. ma<¢ gia tempo che pone
fine al Epenﬁ@@&en)x@mcl alla c'ofa p\r,bpof‘ta 1 a

THEOREMA’ 1. PROPOSITIONE 1]

| OTAAVD IATJ02 A0 T4 o
La linea retta, che dal ‘c,entrod cl cerchio fitira perpendico-

lare allato del pentagono » defcritto nel medefimo cerchio, &
| lametadelli duelati sicioe dellarodelbheflagono y& del dega~

gono , chenel medefimo cerchio i defcrivone. (...

Siailcerchio AB C, & defcrinafiin efloil lato del
pentagono équilatera B C': & piglifi il centro del cer-
chio D, & tiratala)) E perpendicolare allaB C, pro-
lunghifi per diritto alaD E,ld linearetta EF . Dicola - -
DE eflerc lametd dell’'vno & 'altro lato , cioe del lato
dell’heflagono , & del decagono , defcritti nel medefi-
mo cerchio. giungan{iD C CF, & pongafilaE G v-
gualeallaEF : & dal punto G al Ctirifila G C.perche
dp_,(?u;_o lacirconferenza di tutto il cerchio, '€ ‘quintu-
pladella circonferenza R F C, & la A CF ¢ la meta del
1a circonferenza di tuttd’l cerchio, & la FC 14 metd
dejlaBk C; fara anchor la circonferenza Al C F quincu ' o
pladella circonferenza F C - & perd la citconferenza -~ | ' .
A C, ¢ quadrupladella CF:'& comela A Calla C F,cofiéI'angolo AD C all’ani
goldCDF:.ondel'angolo A D C ¢ quadruplo dell'angolo CDF . ma l’angol'gz

i
!

"ADCe¢doppio dell'angolo EF C . adunque-etiandio angolo/EF C ¢édoppia
dell'angolo G Ib C: & ¢ 'angolo E F C vguale all'angolo E G C.Tangolo dungue |

E G Cedoppiodellangol6 GD C: & pero la D G ¢ vguale allaGC.malaG Ce

vgualealla CF. adunque laD G far vguslealla CF:& ¢ la GE vgusle ailaEF : & |
pero Ia DE évguale adamendue le EF FC.pongafila DE comune.l'vna inlalira

dunque DF F CcédoppiadellaDE; &laD F ¢ vgualeal lato dell'heflagono , &

laF Clvguale al lato del decagono . adunque D E ¢ la metd dellato dello heflago |

no, & dellato del decagono, defcrittinel medefimo cerchio. :

Onde ¢ manifefto per li theoremi del terzodecimo libros |
chelalinea perpendicolaretirata dal centro del cerchio, alla- |
to del triangolo equilatero ¢ lametadel femidiamerro del cer- |

chio. ..
IL COMMUNDTIN O.

_Sardanchoralacirconferenza A CF quintupla della circonferenzaF C; perla

15 del quinto . | , .
dd‘;‘;i comela A C alla CF, cofi élangolo AD Call'angolo CDF, Iper Fultings
eio, . i B
Ma angolo A D C, e doppio dell'angolo EF C Jper la 20 delterzo.

EtelangoloEECy > A i poftala F E vguale alld :
.. guale allangolo E G C] percioche fi é pofta la F E g :
EG, & laE C commune qlPya (U l’alt?a, & gli angoli nel punto E foro retti. la bafe dun- |

que F € ¢ vguale alla bafe C G, ¢ il triangolo ¢ wguale al triangolo, & glialtriangoliagli |

altri
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quall [ono ottopo, tj(dwt’?i?guh“, er laquarta del primo oyaroii 1
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Pangolo G D C , & perdillato D G évgualeallato G C. oy o wniioi |
| Ondc e manifefto per li theorcmx‘d¢l‘d¢.9imqtcr;9_libto,‘chela linea perpendi
| colarertirata dal centro del cerchio allato del triangolo eq uilatero e lameta del
{ femidiameétro del cerchio™ W e S n o o
| Siailcerchio A B C & deferiuafi in effo il triangolo equilate-
70.A B C, & prefo il centro del cerchio D , da quello tivifi laD F
perpendicolare alla B C, & piolunghifinel punto E. DicolaD F,
elferelumetadella D E~giunganfiD B B E. & perche BE ¢ la-

2o dell’beffagono , corne appare pler la duodecima del decimorer-

olibro : & perd € vguale al [imidiametro, JarannoloD B BE
| vgualifraloro: & i quadrat u'd’effe vguali « ma il quadrato della
| D B¢ wgualealli quadrati delle BF F D, il quadrati della
| BE ,vgualealivquadratidellc EF F E . adunque i quadrati del
{leBE FD fog_;,o vguali alli quadrati delle BF FE; ¢r trattone
il quadrato commune della B F,fara il quadyato della D F vguale Sl
| al quadratodella F E: & pero la linearetta D F vguale alla F E. E
| & 12D F lameta della D E.il che bifognaua dimofirare.

’?J : THEOREMA II. PROPOSITIONE Il

Il medefimo cerchio comprende il pentagono del ‘dodecac-

dro &il tridgolo dell'icofaedro,defcrirti nella medefima {phera.

Quefto € ftato {crittoda Ariftero nel libro della comparatione delle cinque
figure, & da Apollonio nella fcconda_cdiriouc della comparatione del dodecae-
{ dro & icofaedro, cioc come la fuperficie del dodecaedro alla fupérﬁcic dell’ico+
1 faedro, cofi efleke anchora il dodecaedro alljcofaedro , conciofia cofa che la pet-
\ ,‘pendic‘ola;;e tirata dal centro della {j pheraal pentagono del dodecaedro fialame

P e o

{ golo dell'icofaedro defcritti nclla' medFﬁma {phera, pofto innanzi quefto.
. Senel cerchio fia defcritto il pentagono equilatero, i quadra
ti, che {i fanno dal lato del pentagono, & dalla linea retta fotto
oftaalli due lati del pentagono , fono quintupli del quadrato
fatto-dal femidiametro del cerchio. lab ¢13amm illsh
“Sjail cerchio ABC, & il lato del pentagono A C, & pi-
glifiil centro del cerchio D, & tiratalaD F, perpendicu-
Jare alla AC prolunghifi ne pungi BE,& giungafi AB.Di
| coiquadratidelle BA A C, eflere quintupli del quadra
§ todellaD E. percioche giuntala A E, ¢ lato del decago-
| no: & perchelaB E é doppia dellaE D, fard il gnadrato
della B E quadruplo del quadratodellaE D, & al quadra
' ‘F.mdqua B E fono uguali1 quadratidelle BA AE.adun
,ﬁug iquadratidelle BA AE,fono quadrupli del quadra

e

Py s v—

rato dell ED , & pero i quadratidelle BA AE,&ED

- | fono quintupli del quadrato dellaE D.ma i quadrati del
i leD LEGES E)no vguali al quadrato della A C . adunque

| iquadratidelle BA A C {ono quintupli del quadrato
' bn il . l

v AL S

stevior & oppofti G DC- 6D C, &idoppiodello G-D C, fara langolo G'C D vguale al F: el primo

:

{47. del primo

S |

defima,che quella,che e tirata al triangolo dell’icofaedro, onde fi deue dimoftra- -
re, che il medefimo cerchio comprende il pentagono del dodecaedro; &l trian |

Bagse XX% 2 Dimo-

6. dcl primo. |

47.del primo.!

e
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| plodelfemidiametro del cerchio, dal quale fi

\ _tione. il che fi dimofirerd in fine di queflo libro .

. U/ IDE GLT EUEM. DY EVGLID, ;
. Dimoftrato quefto {i dimoftrera il medefimo cerchio com--
prendereil pentagonodel dodecaedro, &l iangolo delico
acdro,defcritti nellamedefima {phera. ot o 5o

-
- 4 el F -

_ Propornigifi il diametro della fphera A Byge /o a1

 Incffz fphera defcrinafi il dodecacdro &t ico- A" g

facdro, & fia vn pentagono del dodecaedro
CDEFG, & vn triangolo dell’icofaedroKLH.
Dico il medefimo cerchio comprendere il pé-
tagono CDEFG, &il triangolo KILH,giungafi'
DG.adiique DG ¢ lato del cubo, & propogafi
vnalinearettaM N, di modo che il quadrato
dellaAB fia quintuplo del quadrato dellaMN:
& ildiametro della {phera € in potéza quintu

defcriue I'icofaedro < feghifila M N, fecondo
I'eftrema & meza proportione nel punto X, &
MX fia [a portion maggiore.adunque M X, é
lato del decagono. & percheil quadrato della
A B € quinruplo del quadrato della MN, & tri
plo del quadrato dellaD G, faranno tre qua- K
dratidellaD G vgualid cinque quadrati della '
MN ; & comc tre quadrati dellaDG a cinque
quadrati della MN, cofi tre quadrati della
C G 4 cinque-quadrati dellaM X.adunque tre
quadrati della C G fono vguali i cinque qua-
dratidellaMX . ma cinque quadrati dellaK L
fono vguali 4 cinque dellaMN, & a cinque del

L : H

| 1aMX .onde cinque quadratidella KL, fono :

=\

vgualiatredella D G, &atredellaGC. matre quadratidellaD G, & tre della |
G C fono vguali 4 quindici quadrari del femidiametro del cerchio deferitto d'in |
torno al pentagono C D E F G, effendofi prima dimoftrato i quadrati delle DG |
GQC e‘{Tcrc‘quintup]i‘dcl quadrato che fi fa dal {emidiamétro del cerchio defcrit-
to d'intorno al pentagono CD EF G. & cinque quadrati dellaK L fono vguali a
guindici quadrati del femidiametro del cerchio defcritto d'intorno al triangolo
KLH, percioche fi ¢ dimoftrato il quadrato dellaK L effere triplo del quadrato
del femidiametro del cerchio defcritto d’intorno al trian golo KL H. adunque
au’indici'qhadrﬁti,dcl femidiametro del cerchio fono vgualia quindici quadrati
cl femidiametro del cerchio : & pero il diametro € vguale al diametro . ondeil
medefimo cerchio comprendeiil pentagono del dodecaedro & il triangolo del-
licofaedro defcritti nella medefima fphera. Hh

FL COMMUNDINO.

Maiquadratidelle DE E A fono vguali al quad-ré.fb della AC ] per la decima

,-}'rl‘) del decimoterzolibro. -~ .
B

Adﬁquc:&DG ¢ lato del cubo)percioche fegata la DG fecddo L'eftrema & meza propor
tions,la portio maggiore fara vguale al lato del pentagono C D per la 8. del decimoterzo - &

| Jeillato delcubo fiafegato fecondo Leftrema, & meza proportione , la portion maggiore fara.

lato del dodecaedyo per lo corollario della decimia fettima del decimoterzo . ma € D fi ponela-
{o del dodecaedro. adunque D G @ lato del cubo , perche [e duc lince rerte fiano Jegat t’fff 0"40 ‘
Veftrema & meza proportione, fara tutta d tutta, come la maggior porsione alla maggior per

© Seghinfi
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| delacGa cinque quadrati della M X ] perche la C G é portion maggioredellaD G fe-

| #to nel cerchio 5 dal quale fi defcrmcl isofaedro , & il cui femzdmmetra eEMN .

| ficie dell lcofaedro o

fecondo FEﬁﬁfﬁu & meza propoﬁtlone nel pumwX"_ﬁ‘MX‘ﬁq

idunque la M X ¢ lato del decagono] per le cofedette di fopra

‘,‘%’%ﬂ tato dell’hcffagono fia fegato Jecondo l'éeftrema, &r meza proyamone,ﬁq 3
207 r'pdmdnc tHato rlelde‘cagono i 7] cbe noz habbiamo dzmoﬂrm dlﬁlpm allanona |

Ettriplo del quadrato della D G Jperla dec:maqumta del deczmotcrz_o D
. Et cometre quadrati dellaDG & cinque quadrau«dclla M N, cofi tre quadran E

Zata fecondo'eftrema & mexa proportione & fimilmente laMX émaggiore portione della
M N7 come tuttalaD G atntrala M H , cofi é la ma‘,gwr portione della D G alla mggwr
port:one della M N, il che fi mofirera di fotto «

‘Ma cinque quadrati della K L fono vguali a.cinque quadratidella M N &acin (B
quc della M X] per la decima del decimoterzo , perczocbela K L ¢élatodel pentagono dejtrzt

- Effendofi prima dimoftrato] cioé poco fa al principio di queflo theorema .
Percioche fi € dimoftrato il quadrato dellaK L, eflere triplo del quadrato del
fcmldlamcrro dcl cerchio] nella duodeczma del terzo decimo libro «

IO

THEOREMA III. PROPOSITIONE III.;;

Se fiail pentagono equilatero, & cqulanoolo , & d’intorno
ad eflovn cerchio, & dal centro del cerchio ad vn lato fia tirata
la perpendiculare; qucl cheficontiene trenta volte , davn lato,

& dalla perpédiculare , ¢ vgualealla fuperficie del dodecaedro.
Siail pentagono equilatero & Cquxangolo ABC ) A
D E, & d’intorno ad effoil cerchio. piglifi il centroy 178531
& fiaF : & dal puntoF tirifi laF G perpendicolare al
1a C D. Dico quello che € contenuto trentavolte dal
1aCD FG eficre vgnale a dodeci pentagoni A B G
“DE.giunganfile CEFD.& perche quello,che é
~contenutodalle CD FG, ¢ doppio del triangolo
F CD, fard quello, che € contenuto cinque volce dal
1eCD EG »vgualeadieci triangoli, & dieci trian-
goli fono due pentagoni, & li loro fettupli fono vgua
di. quello dunque che € contenuto trenta volte dalie
€D FG, ¢vgualea dodeci pentagoni . madodeci
pentagoni fono la fuperficie del dodecaedro. adunque quello, cheé contcnuto
trenta voltedalle CD F G, fard vguale alla fuperficie del dodecacdro.

Similmente dimoftreremo, che fe
fia il triangolo equilatero,come ABC,
- & dintorno ad eflo vn cerchio il cui -
centro D, & da D la perpendiculare,
DE, quel]o che ficontiene trenta vol-
tedalleBC DE, ¢vgualealla fupcr-

Percioche quello che € contenuto dalle BC

| DEcdoppiodeltriangoloD E C, faranno due_ 15 p OGED J90
i trxangeﬂx'vguallﬁqucllo che ¢ contenuto dalle B C DE &li loromgh vguali.

PR
oy - "

1

£

adunque

— i - A R ————

¢ femidiametro dcl cerchio , dal quale f; defcriue Licofaedra,, ciod ildato | |

e




C| quetriangolifimili.

3 ~ |__Propongafiil cerchio A B C, che comprendal pcntagobbﬂe‘l dodecacdro,&

adun ‘l’léﬂ'eﬁmangoh- golicome D B C, fono vgualia tre retcan SRR

t@"a?) E.'ma fei triangoliD B.C, fono vgualid due -tr;:ilgol'i f{’% Cq}f éﬂﬁgc-

cupli loro . adunque quello che € contenuto trenca volte dalle B'C D E, ¢ ygua-

| led vintitriangoli A B C , cioé alla fuperficie dellicofacdro. fard i gt}
lafuperficie deldodecaedro alla fuperficie delicofaedro, cofi quello che ¢ con- |

tenuto dalle CD F Gaquello che € contenutodalle BC DE. -

Bl Biasbonn e € 1O R 0k sl A (R Dot

. Da quefto appare, che come la fuperficie del dodecaedro al.

| lafuperficie dell'icofaedro,cofi ¢ quello chefi contiene dal lato |
| del pentagono , & dallalinea perpendicolare, che fitira dal cen |
tro del cerchio defcritto d'intorno al pentagono fopra effo lato, |
a quello-che{icontiene dal lato dell'icofaedro , & dallaperpen
dicolare tirata dal centro'del cerchio defcritto d'intorno al tri-
angolo fopra il detto lato, eflendo il dodecaedro, & icofaedro
defcritti nella medefima fphera. 12 :

IL COMMUANDTIN.O.

“3 \._,"“

A Etperche quello che € contenuto dalle CD FG, ¢ doppio dcl‘rﬁzhigdlb_' FCD]

| per la quadragefima prima del primo, dal che feguitasi duc triangoli FCD efferequali a quel
B lo che € contenuto dalle C D F G. o : .
Etdiece triangoli fono due pentagoni] percioche ciafcuio pentagono  contiene cin-

| MafesriangoliD B C, fono vgualia duc triangoli A B CJ perche il triangalo
p| ABC i compone di tre triangoli D B.C . :
Sara dunque comela fuperficic del dodecaedro alla fuperficie dellicofaedro,
cofiquello che e contenutodalle CD F G, aquello che ¢ contenuto dalle B C
D EJperche quello, che é connenuto trenta volte dalle C D F G ¢ vgualealla fuperficie dal
dodecdedro , & quello che ¢ contennto trenta volte dalle B ¢ D E , ¢ vguale alla [uperficie
dell'icofaedro, fara come la [uperficie del dodecaedro a quello che é contenuto trenta volte dal
le C D "FG,coft tafuperficie dell'icofaedro a quello che é contennto trenta volte dalle BC DE,
& permntandofi come la fperficie del dodecaedro alla fuperficie del icofaedro, cofi quello che
<8 contenuo trenta voltedalle €D F G , a quello che € trenta volte contenuto dalie B.C D E.
ma come quello che € contenuto trenta-volte dalle CD F G d quello che é contenuto trenta
volte dalle BC D E , cofi quello, che é contenuto vna noltadalle CD F G a quello che é con-
tenuto yna voltadalle BC D E , per la decima quinta del quinto. come dunquela fuperficie
del dodccaedro allafuperficie dell’icofaedro, cofi quello, che é contennto dalle C D F G, a quel

: ~

lo chee€ contenyto dalle BC DE. ;.
THEOREMA IIII. PROPOSITIONE IIIL
Dimoftrato quefto, bifogna dimoftrzre ; comela fuperficie

deldodecaedro alla fuperficie dell'icofaedro , cofi eflere, il lato
| del cubo allato dell'icofaedro. 1 '

RS il L
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riangolo dellicol@edro, defcritti nellame-
ma {phera , & in effo defcriuafi del erian-

o equilatero il lato C'D,& del pentagono

' AR ﬂéfo il centro del cerchio E daefloti- '

| rinfileEF E G,perpendicolarialle DC CA:

| & prolunghifi peril diritto allaEG, lalinea =

' rectaG B, & giungafi B C, & propongafiil =

'glato del cubo H. Dico come la fuperficie del

' dodecaedro alla fuperficic dell'icofaedro, co-

fieflereHa CD - peroche fegatal'vna, &al

. tra infieme EB B C, fecondo leftrema, &

' meza proportione , la portion maggiore ¢la

"EB,&lamectidellvna& laltra €la EG, & As : by

‘della BE la metic¢JaEF ,-_far:i anchora dellaEG | fegata fecondo Veftrema &

jmeza proportione ;12 portion maggiore E F:& ¢ CA la portion maggiore di'H

| {egata {econdo Peftrema , & meza proportione’, come fi-é dimoftrato nel dode-

caedro .-come dunque Ha C A ;cofi ¢ G Ead EF:& perd'quello; che é contenu?

todalleH F E ¢ vgualcalcontenuto dalle CA E G. & perche é come H i CD;

' cofi quello che ¢ contenuto dalle H E F, al concenuto dalle CD EF, &2 quei-,‘

Jo che é contenuto dalle H EF, € vgunale il contenuto dalle’C' A" E Gl GrycBee
;I{flc e EG, dquello; chee conténuto dalle CD

{'EF, cioc come la fuperficic del dodecaedro alla fuperfici 10°] [
cofiH ﬁCD. : . P : 4 Pﬁl'fﬁﬂc dell lCOfaCdl‘O,'

| . Dimoftreremo altramente , come la fuperficie del dodecae-
‘dro alla fuperficie dell'icofaedro , ‘cofieflere il latodel cubo af
lato dellicofaedro , mettendo innanzi queftg. = - ot
~ Siailcerchio ABC, &ineflo defcriuanfi i lati del pentagbri6
‘equilatero AB A C, & giungafli'B C: poi piglifiil centro del
cerchio D,& giunta A D, prolunghifi fino al punto E; & pongalfi
DFlametadiAD, & GC tripla di CH. Dico quello,che fi
_contienedalle AF BH,effere vguale al pentagono. . °

<3

“ Giungafi BD, & perchela A D ¢ doppia del-
1aDEF, farila F A fefquialtera della AD. -
milmente perchela G-C' c"tfipla"dclla(f H,fa-
rilaGH do ?ia della HC. édunque 1aC G,
fefquialterade laGH.onde comelaFA alla AD,
' cofila CGallaG H: & pero qucllo, che ¢ conte-
nuto dalle AF G H ¢ vguale d quello,che ¢ con
tenutodalle AD CG. malaC G ¢ ygualeal-
12 G B.adunque quello,che € cotenuto dalle AD
B G évgualea quello, che é contenuro dalle AF
' GH, &il contenuto'dalle AD B'G ¢ dugtrian

| goli ABD. onde cinque rettangoli contenuti dalle A F' G H, fono diece trian-

| soli, &d}Fcc triangoli fongdue,pentagoni_. adunque cinque rettangoli conte-
nutidalla AF GH, fonovgualiddue pentagoni. & perche la G H e doppia
laH € ,farail contenuto dalle AF G H doppio di 'quello, che e contenuto
e AF H C. duerettangoli dunque contenuti dalle AF H.C »fonovguali ad
c ¢ contenuto dalle AF G H : & li quintupli loro . per la qual cofadiece
»;@zgnuu-dalﬁle AF H C fono vgualia cinque contenuti dalle'A F.

Q VIARTODEGCEM O. 268

D s ddfefte.

. goli, come A B D. quello dunque che e contenuto dalle AF GH, ¢ due tri;n's

=)
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GH,




ST s cloe adue pentagoni . adunque cinque renangoﬁgq'q’tgﬁdﬁ dallc AF H?
| fono vguali ad vn pentagono , & cinque contenuti dalle AF H C, fono vgualia
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| quello,che e contenutodalle AF BH , perche]aBH e guintupla della H €
| AF elacommune altezza. quello dunque chee contenutodalle AF BH &Tigd; |
{ lead vn pentagono. ¥ [ vislonibasasve, LR ncl
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- gualiadiece B €, & vintiD G fono dicciD M, conciofiacofa, che D M ﬁa'do“p’

| delricofacdroscofi ¢ quello ; che & conteuuto dalle €A E G quello, che ecoprensio €47¢
; CQ' 'F-’,'..- Ioapeiasa. . ¢ = ! ’ I & sHah asgeessd 2 Cy ; :
M gfdﬂ‘co’mqmgqﬂgnc A D B G éductriangoli come A B,W»“Oé 1t cOptEnit df_ll -

_Dimoﬂ:ratogueﬁo propongafi horail cerchio’y S o g

che comprenda il pentagono del dodecaedro, &

il triangolo dell'icofaedro defcritti mella medefi
ma [phera; & nel cerchio A B CdefcriuaniB A
A Clati del pentagono equilatero: & giungafi

B C. piglifioltre'acio E centro del cerchio, &

giunta A E prolunghifinel puntoF; & fiala AE il i T
doppiadellaE G,&1aK Ctripla della CH.& per : AV
G ,uirifi laD M perpendicolare-alla. AF. adun-. UL
que DM e lato del triangolo equilatero, 8c e equi
latero il triangolo ADM. & perche ilrettangolo EiR? . SRl
contenuto dalle AG B H , evgualeal pentagono, & il contenuto dalle A GD,
evguale a] triangolo A, D M; fara come il rettangolo contenuto dalle AG BH,
al retrangolo A G D , cofi il pentagono al triangolo . ma comeil rettangol'o, con
tenutodalle AG, B Hjal rettangolo A G D, cofi B H a D @. & come dunque do
dict B Havinti D G, cofi dodici pentagonia venti triangoli;, cioela fuperficie
deldodecaedrg alla fuperficic dellicofaedro’. & dodeci B Hfonodicce B C, pers
cioche B H equintupladi H C , & B C feftupla di C H. onde dodici;BH fony- |

i2diDG. come dunquie dieci B C adieci D M, cioe come BC aDM, cofila |
%r,perﬂci.e del dodecaedro alla fuperficie dell’icofaedro . & B C e lato del cubo & ||
D M lato dell icofaedro. adunque come la {upcrficie del dodecaedro alla fuperfi« ||
cic dell'icofaedro, cofi B Ca D M, cioe il lato del cubo al lato del icofacdro. = |

5 [iiidL €COMMuANDINO. 5
\ Péfchcifégata l'vna,l & l'altrainfieme EB B C fecondo leftrema, & meza pr .
portione’, la portion maggiore e 1a E B] per lanona del terzodecimo «
Etla meta delPvna & laltra ¢ la E G per laprima di quefto . el |
Etdella B E lameta ¢1aEF ] per le cofe che habbiamo. dimoftrato al fine della prima \
diqueflo. Glipdal J£t . f.'
anré anchoradellaE G fegata fecondo 'eftrema , & meza proportione la por- {
tion maggiore EF, Jperla15. del quinto. b s TN Bl O3 gl
Eté C A laportion maggiore di H fegata fecondo I'eftrema,, & meza propor-
tione , come fi ¢ dimoftrato nel dodecaedro ] nglla 17. del terzodecimo . . |
Comedunque Ha C A, cofi ¢ G E ad EF ] queflo effer cofi al fine di quefto libro f¢
dimoﬂ)‘erd. Ao ) < o e s CA
Et pero quello,che € contenuto dalle HF E € vguale al contenuto dalle C A
E G] per la decimafefta del fefto . e b 010833000 5 203« Qilan 5 ) g
Et ;fcrchc ¢comeHAC D, cofi t;fucllo, che € contenuto dalle H EFal contc-
nuto dalle C D.EFper laprimadelfeflo. .. ol oh o |
3 E,?,%qq ellp,che € g:;ntcnuto dalle HEF ¢ygualeil contenuto dalleCA E GJ :
iéfk‘i’%‘.’ff‘:g. BOfPAR s st . dgmei g sub gnol donas 2, . ﬁf{é :
.- Cioe come la fuperficic del dodecaedro alla fuperficie dell icofaedro,, colt jas
Cp]jgrqz:bqhéﬁﬁ_gi'a [i & dimofirato , che come la fuperficie del dodegaedro alla, fisp f:z]‘i; l?
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1l .,{1) BGe vguale a due triangoli A B D, perciqcbe édappio del triapgil@".}g )g D, per [?4- ; '

1 del primo libro . ; . A
& Et cl:nquc contenuti dalle AF H C fono vguali igucllo,chc € contenuro dalle
| AF BH perchelaBHéquintupladellaHC, & A
| laprima del feflo - 4 : biprda : |
| ~Adunque DM élatodel triangolo equilatero ] percioche la perpendicolure tirata,
dal centro del cerchio, al lato del triangolo equilatero , ¢ lameta del femidiametro del eerchio
come noi babbiamo dimofirato alla fine della prima di quefto.

Etperche il rettangolo contenuto dalle A G B Hevguale al pentagono per
| quello,che ba dimoftrato poco d: [opra . i .
|~ Etcontenuto dalle A G D ¢ vguale al triangolo'A DM Y per le cofe che fi fono di-
| moftrate nella quadragefimafeconda del primo . : :

Et come il rettangolo contenuto dalle A G B H al rettangolo AGD,cofiBHa |

D Gj percioche i parallelogrammi, che hanmo la medcfima altezza fono fra loro come le bafi,
per laprima del feflo.. (e, ‘

Et come dunque dodici B Ha venti D G, cofi dodici pentagoni 4 venti trian- ;
goli ] percioche dalle cofe fopradette fegue 5 che come BHAD G, cofi éil pentagono al

triangolo . : :

Etdodeci B H fono dieci B C percioche B H é quintupladi H C,& B C feftu-
pladi C H jpercioche effendo B H quintupla di HC & BC feftupladelldmedefima H C, ba
uera H B a B C quella proportione,che ha cinque a fei. ma anque moltiplicando dodici fa 60,
& feimoltiplicando dieci fz [imilmente 6 o. adunque dodici B H fono vguali d dieci B C.

Cioe come B C a D M3 perla 15 del quinto .

Ec B C ¢ lato del cubo ] quefto ¢ flato dimofirato danoidi fopra nella feconds dique-
Rolibro . - |

THEOREMA V. PROPOSITIONE v.

Bifogna dimoftrare,che fegata qualfivoglia linearetta fecon
do Ieftrema, & meza proportione, qual proportione ha quella,

chepuo il quadrato dituttalalinea, & della portion maggiore |
' aquella,che p.ub 1l quadrato ditutta, & della portion minore, |+

lamedefima haillato del cubo al lato dell'icofaedro. -

Sia il cerchio A B,che comprenda il pentagono

del dodecaedro, & il triangolo dellico(aedfo ,de> 1
{critei nellamedefima fphera : & piglifi il centro.
del cerchio C, & da effo prolunghifi vna linea ret
ta C B in qualfivoglia modo, & feghifi, fecondo: -
Peftrema, & meza proportione nel punto D, dimo ;
do, che C D fiala portion maggiore.onde G ¢ '
lato del decagono, defcritto nel medefimo cer-
chio. Propongafiil lato delicofaedro E;, del,do-
decaedro F,& del cubo G. adunguc’E fard lato del
triangolo equilateroF, del pentagono “defcritto
nel medefimo cerchio, & F € 12 portion maggiore | pelm—t————
di G. &perche E € vgualeallato del triangoloes -+ D g 1 iR i
quilatero , & il lato dek triangolo cquiltéro ¢ ptiosdith 90 it o I",‘j % .‘
potenzatriplo de B C, fard il quadrato diE triplo ' | @ > 1
del quadrato di B C : &i quadrati delle CB-BBD -~ > 11 093 N8
fono tripli del quadrato di'C D: & permutandofi : come dunque il quadrats ai
dquadratidellc CB B D, cofiil quadratodi B C alquadratodi CD - mgcgﬁ'
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Tomadiate di B.C al quadrato di CD, cofiéil PR 7
il quadratodi B C al quadrato di C 1), : PR e .
,yqlﬁdi'ato gi' é‘s%l quadrato di F, percioche Féla

1 .. | maggior portione di G.come dunque il quadrato 48 : ?

¥ | i "Aj‘yfagqua%m;;dellcc B BD,cofiil quadratodi . . PR R
£ 1 Cal quadrato di F: & permutandofi, & conuerten o
: _,‘.,1_’ | dofi . adungue come il quadrato di G al quadraro ' 3

" | diE, cofiilquadrato di F 4 quadiati delle CB

B D.maal quadrato di F fonovguali i quadrati

E| delle B C CD, percioche il lato del pentagono dish s

| puo illato dellheflagono, & del decagono . come /

| dunqueil quadrato di G al quadrato di E, cofii

[ quadratidelle BC CD dquadratidelleCB BD. o E

F| macomeiquadratidclle BC CDa quadrati del

| leCB BD, cofifegata qual fivoglia linea retta-

| fecondo lefirema, & meza proportione, il quadra G

todi tutta, & della portion'maggiore al quadrato \

| di'tutta, & delia portion minore . onde come il quadratodi G al quadrato diE,
cofi fegara qual fi voglia linca retta fecondo I'eftrema &meza proportione,il qua

| dratoditutca, & della portion maggiore al quadrato di tatta, & della porction

| minore . & ¢ G lato del cubo , & E dell’icofaedro. e dunquelalinea reria (gae-

| ta fecondo Veftremna & meza proportione , fard comequella, che pué tucrala |.

| linea & la portion maggiore a quella, che puo tutta & la portion minore , cofi il

lato del cubo al lato deil’icofaedro, defcritti neila medefima (phera.

IL COMMUAUNDINO.

Onde C D¢ latodeldecagono  percioche [eillato dell’beffagono fia fegato fecondo
leflrema , < meza proportione , la portion maggiore ¢ lato del decagono defcritro nel medefi
mo cerchio, come.di fopra habbiamo dimoflrato, alla nona del decimoterzo .

“UErF ¢ 14 portion maggiore di G per lo coroliario della decimafertima del terzodeci-
0., vioe fegatdefJa'G fecondo leftrema , & mc_’(a proportione .

.. Etillato deltriangolojequildtero ¢ in porenza triplo di B C 1 per la duodecima
del terzodecimo . e T ' : A (e

- “Etiquadratidcis € B B D fono tripli del qunadrato di C D ]per la quarta del
terzodecimo . .. gloot 119D 4 ‘ 12108 L ETHIOD Ot B

Perciocheil lato del pentagono puo il lato dcll'heflagono & decagono ] perla
decima del terzodecimo. OO 1mod 568, A A ol ien IH kg

Ma come i quadrati delle B C ' C D d quadrati delle CB: B D, cofi {fegata qual
fi voglia linearétta fecodo leftrema & meza proportione il-quadrato diturra, &
della portion maggiore al quadrato ditutta,& della'portion miunore ..] i teftogre

¥ A i Yo

co € corrotto in quefio luogo, come apparenellatradottione latinas. - ¢ )
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Hora ¢ dadimoftrare come illato del'¢uboal lato dell'icofae
| dro,cofi eflere itfolido del dodecaedrd 4 folido dellicofaedro.
Perche cerchi vguali comprendono, il pentagono del dodecaedyo,y il trians

A golo dellicofagdro, defcritri nellz medefima fphera, & nelle, fpherei.cerchi v
~v| guali fonovgualmente diftantidal cehtro , conciofiacofa che le, lineeretpe tiraze,
calg : hf-ufcrpcnd‘i..cui&rhfor»rai piani de cerchi iano vguali,&cag-

G, glano ne centri dc cerchi ; farannoedinge, che fi tirano dal centro g¢) a,{phg;;;.;gl;‘.
ﬁ@gﬂdﬂ cerchio, che comprende il pentagono del dodecaedro, & il iriangolo
'icofacdro, vgualifra lgro ; sioc efle perpendiculari, & pero le pyramidi, che |
Bk . vt T e : “hanno

.
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del dodecaedro &la ciffa ilcentro della {phéra afla pyramide; la cui bafe ¢ il tri-
angolo dell'icofzedro, &la cimail centro dellafphera. adunque come dodici
;pemggm:f 4 venti triangoli , cofi dodici p_xramndir.-d'-hgnnolc-baf?.pen&f'g"dhali o
| venti pyramidi channole bafi triangolari . ma dodici pentagoni fono Ja fuperfi-
| cie del dodecaedro , & uenti triangoli la fuperficie dellicofaedro . come dunque
| 12 fuperficie del dodecdedro alla fuperficie dellicofaedro,, cofi fono dodicipyra

" midic’hanno lebafi pentagonali aventi pyram_ldl € ha_nuo .lc,,baf:i- triango}ari &
le dodeci pyramidi channo le bafi pentagonali, fono il falido del 'd"dc;cﬁ?fima&
me la fuperfic ie‘del dodecaedro alla fuperficie dellicofaedroy cofi il Jolido

" del dodecaedro al folido deli’icofacdro : & come la fuperficie del dodecaedro al
Ia fuperficie dell'icofaedro, cofi fi ¢ dimoftrarto, effere il lato del cubo al lato del-
Picolacdro . adunque come il lato del cubo allato dellicofaedro, cofi € iHolido
del dodecdedroal folide dell'icofaedro. - ', 1 b oy by ¢ ‘

I S 28 . £ i ) [9CGHL: B OYD
- IL €COMMANDIN O
* Etnelle {phere i'cerchi vguali fono vgualmente diftdnti dal centro] per lafefla
propofitione del primo libro-dellyfpherici di Theodofto. - 31717 50y ©i0 LMD 9
'Er caggiano ne cétride cerchijper lo fecodo.corollario della prima del medefimo libros
: Etle p'y;-amidi vgualmente glre fraloro (ono come bafi] per la quinta , ¢ fefla

del duodecimo . -

r
~y 'y

. THEOREMA VIL PROPOSITIONE VIL: -
. Ma{e due linee rette fiano fegate fecondo I'eftrema s & meza
proportione-, quelle eflere nella’ foggetta analogia , cofidi-
moltreremo. ' -

Seghi(i la A B fecondo 'eftrema & meza pro-, |

j:»qrtionc nel punto,C,la cui portion maggiorefia . ., A (BT, : |
A C. & fimilmente la D E feghifi nel puntoF . 7', - .7 g
fecondo l'eftrema & meza proportione , dimodo D ¥ E

che D F fiala portion maggiore « Dico come tut-
tala'A B alla portionmaggiore A C, cofi effere .| S AR
tuttala D E alla maggior portione D F . percioché.eflendoil rettangolo A B G
vguale al quadrato della A C, & il rettangolo D EF vguale al quadrato della
' DF,faricomeil rettangolo , A B C al quadrato della A C, cofiil rettancolo
DEF al quadrato della DF. & come il retran golo.contenuro quattro volte delle
AB BC,alquadratodella A C, cofi quello , che € quattro volte contenuto dal
le DE EF, al quadrato della DF; & componendofi come quéllo, che é

vattro volte contenuto dalle A B B C, infieme col quadratodella A C, al qua

rato dclla A C, cofi quello,che ¢ quattro volte contenuto dalle DE E:F infieme
col quadrato della D F al quadrato dzlla D F . adungue etiandio come il quadra-
todell'vna &laltra AB B Cal quadratodellaA C, cofiil quadrato dell’vina &
JNalraDE EF, al quadratodellaD F. & in lunghezza come vna, & Lalcra A B
BCallaAC, cofil'vna&laltraDE EF{allaDF ;& componendofi come I'v-

3 per bafi 1 pentagoni deldodecaedro, &i triangoli dellicoface to fono vt |
‘ gualmcn}.ealtc , & le pyramidi vgualmente alte fra'loro fono’comelebafi {adun |C
que come il pentagono al triangolo,, cofi la pyramide, la cui bafei¢’l pentagono |

‘ szen,t'" pyramidi channo le bafi triangolari fono il folido dell'i cofaedro . 1a onde.

—

—

na,&lalraAB BCinfiemeconlaA Calla AC, cio¢ due-A Balla AC, cofi
; TTY. A Pvna

:
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perficie dell'icofaedro, defcritti nellamedefima {phera;

3? EF allaD Fper lavigefima fecondadel feflo. ~ © - : ¥t -
g - Lamcdefimahail lato del cubo allato dell’icofaedro] per laquinta di [qm;ﬂd e
E

1

rettafecorido Teftrema , & meza proporrione,qual propottione

lato'dell'icofaedro, cofi ¢1a fuperficie del dodecacdroalia fi s
& oltre
acio, effendofi conofciuto, che come la fupetficie del dodecae-

dro , & come il Jate del cubo allato dell'icofacdro,cofi fegata qual fi voglialinca
retta feccoda 'eftrema & meza proportione, quella che puo il quadraro di tutta,

il quadrato di tutta , & della portion minore,
 IL COMMANDINDO. "0
della A€ 5 cofvilquadrarod

me.col quadrato della A C ¢ vgualeal quadrato di A B B C come di vna lined . ¢ [imilmen-
té quello'; che ¢ contenuto quattrovolte dalle D E E F infieme col quadrato della D F évgua
le al quadratodi D E+ E F comedvna linea'. 2 A b i
- Etlonghezzacomel'vna ;&Yaltra AB BCallaA C, cofil'vna, & FaltraD E
- Cofiélafuperficic del dodecaedro, alla fuperficie dell’icofaedro, de
la medefima fphera) per la quartadiqueflo. ' = B A5 NS
" Cofiildodecacdroall’icofacdrol per lafefta di queflo. * ‘

H

_IL FINE DEL QV ARTO DECIMO LIBRO

fa, &lalra D E E Finfiemecon 12D ciog due D E.alla DF; & 12 me ?\
gliantecedenti, ciogcomela ABallaA C,cofilaD EallaDFE . 7m§m |
SgRoa g 1Seisd Jus AT LT g -'-'i}-l»" ~olowdsin 1S onosg Meq ltam ,“: 3
e SR TR s;:! T 5. (ﬁq' R} ,_!Q = LK\L : Afl’ ,R I!‘ !-QD SLieS (_r}ll,-_\g‘_‘-':,:‘.:'.—é};;i; s

Bibob searoy smptub « 190 sllob o1sey Tisesin sl O3S0 ek alo
9, . - Az No.pt : e .-.-;_.‘w;n‘('_
£ Dlmﬂﬁqaxozdunqueqpeﬁo,cxoev(ega;a qual-fivoglia linea |

dro alla fuperficie dell'icofaedro, cofi ¢ il dodecaedro , all'ico |
5 W T T N N { . !
faedro;perciocheilmedefimo cerchio comprende il pentagono
| del dodecaedro, & il triangolo dell'icofacdro:e manifefto . che |
del godecacdro, & 1Ltriangolo dell1¢olaedro:c manifefto , che
fe nellafphera fia defcritto il dodecaedro , &l'icofaedro, haues
 ranno fraloro la medefima proportione;; che fegatalalinea e
7| tae fecondo l'eftrema & meza proportione;ha quella,che puoil |
- quadrato ditutta lalinea,& il quadrato della portion maggiore |
| aquellajchie puo il quadfato'di tutta y& della portionminore.
Percioche effendo come il dodecaedro all'icofaedro, cofila fuperficie del do |
decaedro alla fuperficie déllicofaedro, cioéil lato del ‘cabo allato delllicofae-|

& della portion maggiore i quella, che puoil quadrato di tutea, & della por- |
tion minore:fari come il dodecacdro all'icofacdro defcritti nella fphera medefi- |
ma, cofi fegata qual fi voglia linéatetta fecondo Vefirema, & meza proportione, |
quella che pud il quadraro di tutta;& della porrion maggiore & quella, che pudl ||

Adunque etiandio comcilc‘nadratb dell'vna &Jaltra' AB B C 2l quadrato |
ellvna, & l'aleraD E‘E'F alquadrato della DF 7|
per Lottana'del fecondo’s percioche quello y che € quattro volte contenuto dalle A B B C infie ||

critei net ||
¢ 188ix g
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ha quella; che puo il quadrato dituttalalinea, &della portion |
maggiore d quellay che puoil quadrato di tuttay & delld pors |
tion minore, , Jamedefima hail lato del cubo allato déllcofie! |
 dro ;‘.&:dimdﬁratovqueﬁo anchora, che comeiil lato del.cuboyal
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