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| dunqucla A B ¢ doppia dell’vna & Paltra HK

| milmente anchora laH Gvguale & parallelaal '
| JaF K. adunque HKF G ¢ equilatero. Dico
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ESCRIVER E la pyramide nel cu-
bodato..
Siail cuboda-
‘toABCDEF ¢ ‘
G H, nel quale =
bifogni -dgfcri- F ~ H/
uere la pyrami- !
de . giunganfi' "
AC AE' GE
AH EH HC.
- === == onde ¢ manife- | [ DA c
fto che 1triangoli & l«.u. aAHE AHC CHE '
fono equilateri. percioche fono lati delli qua- - ~
drati del diametro . la pyramide dunquceAE A L
C H, & ¢ deferitta ncl cubo dato . . :

gt ha o

Dcf"cnuerc lottacdro nella pyra- -

mide data. | \

Sia la pyramide data A BCD), ilati della qua ) 3
e fi fegh no per mezo ne punti EFGHKL,& -
‘giunganfiHK HL EF.F G, &altre. perchc 3

FG,fardlaHK vguale & parauda. allaGF. fi-. .«

ivahay'ish &)

<oflslloh -y
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TereTa e IR R e |
| BB R e dnarcnd et o
- fono'nel quadrato H KF Geflereequ pRre g g i =3
- H Al QueVoiie 1

~ Perche dl{?}ﬂr 1e Ja-AB ¢ doppia dejlvna, & Laltra HK F G, farilaHK v 2
| le & parallclaal ziG}Pj p‘é’)-cgv'tb‘e’ [511-1 piranelftalla .Age/]‘md&‘ toge“’lla DH alla.%] A,
cofilaD Kalla K B 1&'p fﬁhtﬂ:{i‘cfnna ragione fi dimoftr @if{l GiF parallelzalla A4 B . ma

| quelle che fono parallele ad vnamedgfima , fono anchora fia loro parallele . adunque la H K
,dﬁ';':::ﬁ Z parallcla alla GP F.o itriangoli‘bf' B'D’HK fono 'éq‘xﬁngoli, perche l'angolz DHK?
vauale all angolo D A B , & I'angolo D K H vguale all’angolo D B A , & P'angolo B4 D
delfefto : | Tomminic ad ainendicconie Tuiguela/ut Dialle D B, cofid la Xt Balla B K; &-la AD8
.| doppia dellaD Ha thmvmcéor-!az«g.%@m[’@ dellaH K. 7 per lamedefimaragione la
g.delquinte | p fara doppia della G F . ondela HK ¢ vguale alla G F , & parallela , come fi ¢ dimofira
j2.ddprimod 5,-. quelle che congirngopo le yyuali, c?’,par.;_llcl;@nopmbor loro yguali, & parallgle:
‘ ;er T Heévgualf: parallbla alla K ¥ : 5 le HK K F fond fialoro vgullt, perche fonb
lemeta dellg vgyali :adungne HK F Gi¢ equilatero. - ¢ ., - 1
Dico anchora cffere rettan Solo]_.giccio che quej?o con facilita i dimoftri . metteremo
immangiduc lemmie. OS11ATY B0 Onihnsm o 02iiabhs 4 1Q
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Se dalla cima della pyramide fi tirivnalinea perpendicolare alla bafe, quella
cadera nel centgo dglicerchiop<hs fi deferjue d'intorno altriangolo della bafe
Sia la pyramide A'B C D, la cui ba]bﬁ.i'ifi}‘iangélb ABC
& lacimail punto D : & tirifidalpuptoD allabafe,la DE
prrpondiculare! Ditolpinito E'cffere centro del'cerchio-deferit -
to intorno al triangolo A B C . giunganfi A EOBE CE,cT per .~ -
| cbelaD E éperpendiculare al piano del-tvigngalo A B C 5con » ~
] tutte [ lince vette, che la tocchano , Crifono nebmedeftino f)ia-—‘ ,
. 10 fara angolirettis fono dunque angoli ¥¢tti DEA DEBYDEQ:
47. el primos - i~ per) il quadrato della A D ¢ vgualea quadnati delle AE
| ED,& il quadrato della BD ¢ vguale a quadrati delle BE EDy ,
¢ Juo i quadratidelle AD D Evgugli,perchele AD D B
fono wgnali . adunque i quadrati delle 2 E. E D fono\ygualia .-
| quadratidelle BE E D , & trattoneil quadyato commune della E D, reffano i quadrati delle
‘  AEEB fraloro vguali , & pg’*rb le lince vette AE EB ﬁmojzguali « dimoftreremo ﬁrml_ :
. mentela C E effere vgualealle A E E B.iande il punto E-¢ centro del cerchio defcrittointorno
al triangolo A B C . il che bifognaua' dimoftrare . ! S '
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La linea retta che dallangolo delitriangolo equilate~ = .1 » 010 100007
roe tirata{Perlo centro del cerchio defcritto intorno al
triangolo {fegaldbafe permezo. ... . .00 . 0.
Sia il triangolo equilatero A B C,¢&5 d'intorho ad ¢ffoil cerchio
ABC il cui centro D , & tirata la AD feghi la bafe nel punto
¢ E . Dico la B E effere vguale alla E C. probunghifi la A E fino alla
k- czrconfere;f; del cerchio nel punto F. perclie dunque la A F paf-
¢ Japer locentro , fara diametro del cerchio: ¢riperdla circonferen
‘|| za A B F évguale allacirconferenza A.C F5 & la circonferenza B
A B & vguale alla circonferenza A C , -perche lalinea'retta rB '
¢vguale alla A C . adungue anchor la rimanente circonferenza’ ' LS 2135 '
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T,

| tala F G parallela alia M N . onde etiandio ld F G fira perpendicnlave al medefivio piano, ¢& 8. dell'undscie
| perd Lingolo G T K & retto - & fono gli angoli G EK. F G Hygualid due reeti d adunque an- -4l Pf".“_"i

| € vguale alla bafe E C . il che bifognana dimofirare. : 3!

lo E. A C,ondeiduelar: B A A Edeliriangolo ABE fono vgualialliduelati €4 ar:del |
triangolo A E C , &2 Langolo B A E & vguale all angolo E A C . adunque ctiandio la bafe B E ' 8.del pimo,

Si pud quefto prouare anchora per la terza del fefto libro , effendo la B A vgualaalla aC.
I8 0 R 0 L L ADRYgHS. |

Dalle qual cofe, & dalla terza del terzolibro appare lalinec retta tirata dal .
angolo del triangolo equilatero per lo centro del cerchio, delcritto dintorno
al triangolo , effere perpendicolare aila bafe.

Dimoftrate quefte cofe tirifidalla
cima della pyramide A B C D al pia
no della bafe la perpendicolare D O .
fara il punto O centro del cerchio de
[ferittointarno al triangolo AEC, per
lo primolemma di quelli, che noi hab
biano'pofti qui innanz!.onde per BD:
lato della pyramide , & perla D O

o

tirifi vi piano , che feghi la pyrami*
de . quello fara retto , oucr perpends
colare al piano della bafe A4 B C, &
farala B O il fegamento commune di

X

effa, & del trian‘golo ABC. laqual 15 o

rolungata cadera nel punto G per lo =
_Il,'econdo lemma, & fara perpendico- i e
lare alla A C. per lamedefima ragio
ne fe per A D lato della pyramide , & per la D O fe intenda tirato vi'altro piano , fara ver-
pendiculare alla bafe , & il commune fegamento loro [aralalinearctta AOF, perpendicula
realla B C. tirinfi dalli punti K H, al piario dei triangolo 4 B C le perpendicular: K M H N.
caderanno quefte nelli communi fegamenti de piani per la 3 8 del vndecimo , cioé la K M cade-
ranellaB O, laH N nella A0 : & leBO A0 fidinideranno permezo ne punti M N .
percioche effendole D O K M perpendiculari al medefimo piano 5 faranuo parallele fraloro.. 6. del*andeci:
onde comelaEK alla K D , cofi éla B M alla M O - mala B K é vguale alla K D. adunque an. *- del felto:
choralz B M fara vguale alla M O . per la medcfimaragione fi dimofirera la A N vguale al-
laN 0 . & perche la perpendiculare tirata dal centro del cerchio al lato del triangolo equila-
tero , ¢ lameta del femidiametro del cerchio., come habbiamo dimofirato nella prima del deci-
mo quarto libro ,la O F fara lametadella O A s & la 0 Glameta della 0 B. < effendole
F O 0 Gvguali, perche fono vguali anchorale .40 0B femidiametri del cerchio , tuttele.
AN NO OF BM MO O G farannovguali fraloro . adunque dal centro O conlinterual
lodi vnadieffe F O O G defcriuendoft vnicerchio paffera anchora per li punti M N . defcriua
i, & giunganfi NM M F & ¢ffendo i triangoli B D O. B K M equiangoli , percioche la li-

18.dell’endec

nea K M € pacallelaalla D O , fara come laD Balla BK ,cofilaD O allaK M. <& laD B2 4, del fefto.
doppia della BK « adunque'anchor la D.0 fard doppia della K M . & nel medefrmomodo fi di' | ;

moftrera laiD Q-doppiadella Hl N - ondele K. M H N fono fraloro vguali, ¢ fono parallele, 9 - 4l ’quinm.."
effendo perpendiculari al medefimo piano . ma quelle che congiongono levguali ¢ parallele , 4% ndeck

F G [i ¢ dimoftrata vguale , & parallela alla medefima K 1. adunquele M N F G [ono vgua |
li & parallele, & U ango{g NM K‘g‘rmo > CT retto fimilmente N M F ; che énel mezo cer-
«chio . onde fopraftando la N M alle due linee rette K M M F , che infieme fi fegano nel fega- !
‘mento loro commune ad angoliretti, fara anchora ad angoli retti foprail piano , che paff per |, dell'undeci,
le dette linee . adunque la N. M@ perpendiculare al pianio del triangolo K M F. ma i ¢ dinmioftra A

anchor ¢ffe fouo vguali, & parallele . la M N dunque é vguale , ¢ parallelaalla K H. & la i‘;; . dei primo ;. |
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8. del primo.

~~ |¢he HK F G fia equilarero , & rettangolo . il che bifognana dimoftrare - -

|angolo K M G fono vguali alli due la

4 . ddl primo:

|cio perche duclati F K K H fono v-

m O ow >

wis ol centri de quadrati chiama i centri de cerchi , che f; defcrinono dintorno d quadrati. | :
«wy. gl Tirinfiper KL MN e parallele PO OX X T T Pjciodtirifi la P O parallelaad |

= DE GLI ELEM. DI E VCL ID.
chor F G H ¢ retto , ¢ fimilmente retti quelle , che fegli oppongono - dalle qual cofe

Jeguita,
IN ALTRO MODO, Ti-
ratele K M HN perpendicularico ..
me nella figura precedente , giungan
fileHF K G . perchelaperpen
dicolare B G ¢ vguale alla A F , con
cioftacofa chela A B all'una, < al
altra di effe fiz come 4 4 3, il

che not habbiamo dimoftrato nella
12 del 13 libro, maanchor la B M é
vgualealla AN ; fara etiandio lari
manente M G vguale alla rimanente
NF ,& laK MévgualeallaH N.
adunqueduc latiG M MK del tri-

t!FN N H del triangolo HN F.&r
Uangolo G M K retto € vguale al ret
to F N H. adunque anchor la bafe
K G évguale allabafe F H. oltred

gualiaduelati GH H K, & laba-

fe F H évgnaleallabafe G K , fara l'angolo F K H vguale all’angolo GH K , & fono vgualt
a duc retti . amendue dunque fono retti, & retti altresi quelli, che fe gli appongono. adunque
H K F G ¢ rettangolo « il che bifognana dimofirare .

PROBLEMA. III. .PROPOSITIONE. II1.

Defcriuere 'ottaedro nel cubo dato.

Sia il cobo dato ABCDEFGH & pi-

glinfi i centri de quadrati infiftenti KL MN. & s e
Dico KLMN efler quadrato. tirinfi per KL o S . B
l(\i/INlc parallele PO OX XT TP. pcrch(c): L N/\\T

unque laP O ddoppiadella OK, &la X mauigp
dopgia dellaOL, gﬁe PO OXfonovguali; x‘éﬂ\\,_/>’m\ .
faranno anchorale KO OL vgualifra loro. o — //'
adunqueil quadrato della KT ¢ doppio del P W e
quadrato della O L. & per la medefimaragio ‘i dii
ne il quadraro dellaM L € doppio del quadra: ~ : A
todellaL X . & percio il quadrato della KL € B L

vguale al quadratodella LM . adunque KL : :
M N € equilatcro ; & € manifefto anchora efferc rettangolo . piglinfi i due qua-
dratiBD EG, &icentriloroR S: & giunganfi RK RL RM RN SK SL SM
S N . appare chiaramente i triangoli , che fanno lottaedro, effere equilateri. il |

chedimoftreremo con la medefima ragione. -

IL COMMANDINO.

Etpi gfin(i i centri de quadrati infiftenti] cioé d.e‘ll'i:qt.adrati CA AE EC (GO

vna (-

e B e S

-
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.‘Wkﬂgapermﬁo,comeﬁmoﬂrowi;cr;r'nb". T8 ¢ A0 D DMH e

' menel puntgﬁ;& ‘pCr.Ebtiqiﬁ 1aF G parallela
3 O

| FE cffer ygualealaEG. . ommergelsllagg 4 >
Perche%pﬁ.,{i évguale allangolo G C E,cplan , 5
| golo AE F allangala CF G, effendo alla cimas fard il rima: | H

| nente vguale al rimanenta s il triangolo fimile al triangolo.
onde come la AE allaE F ;/cofi é la C Ealla E Gycr permu!
tandofi come la A E alla F/C+, cofila F E alla E'G, & la AE 7
& vguale allaF-C , perche laA-E2 diametro del cerchio '
il puntu E ¢centro del cerchiomedefimo Zadunque la F E fa- |
ra vguale alla EG-¢r il centro non folo fegaper mezola FG,
ma anchor turte laltre che nel guadrato per effo centro [ ti-
rano . il che dimoflraremo nel medefimo modo ‘
- Etle PO O Xfono vgualiypercioche la P 0 ¢ vgnale

vguali fra loro . adunque anchorle P 0, O X faranno »guali ..
Adunque il quadrato dellaK L ¢ doppiodel quadrato della OLJ percioche il
quadrato della K L € vguale all: quadrati delle K 0_0 1 per |a 47 del primo. |
- Etpercioil quadrato della KL € vguale al quadrate dellaL M7 onde ne fegue ,
che anchor la lineavetta X L fia vgnale alla L M . malo poffiamo dimoflrave altrimenti . per-
cioche effendo i due lati K O "0 Lvgualialli duelati L X X M ; & Pangolo O retto , vguale
alretto X ; fara anchor la bafe K L vguale allabafe L M, per la 4 del primo . & nel medefi-

mo modo [i dimoftrera la I M vguale alla M N , & la 0 K vguale alla K N. onde & neceffario
che tutte fiano fra loro vgual: . : \

loK O L éretto, faral'angolo K L O laracta divnretto. & per lamedefima ragione Pango-
lo M L X ¢ lameta divn retto . adunque il vimanente K L M éretto ; percioche li tre angols
Jono vguali & due retti s & per lamedefima ragione ciaftuno de gli altri angoliL MN MNK
N K L i dimoflrera retto . : , ,

Appare chiaramente i triangoli che fanno I'ottaedro effere equilateri. il che
dimoltreremo con la medelima ragione] percioche con li medefimi argumenti prouere-
moK SMR N S LR cffere equilateri, ¢ ilati loro effere vgualialli K LMN . '

PROBLEMA"“ ¥ITY. " PROPOSITIONE™ FIII.

Defcriuere il cubo nel ottae-

dro dato . _ A
Piglinfi li centri de cerchi, che fono d'intor
noallitriangoli ABE ABC ACD ADE, =
quali fiaho GHKL, & giunganfi CH GK  p ~
LK L H.DicoGH KL effer quadrato. tirin ﬁ

fi per lipuntiGHKL_l_clinccOM MN NX
X O parallele allc EB BC CD DE. per-

che dunque il triangolo A B C e equilatero,

| 1alinca retta, che fitiradal punto A ad H cen

tro del cerchio defcritto d'intorno al triango o

| 10 A B C, fega per mezo I'angolo del triango

| 1o, che eal punto A . ondelaM H e vgualeal

11aHN, & perla medefimaragionela MGe
leallaG O, & perchclaMN evgualeal-

ad/veadiedz AD B C. Dicola |

’ allaD Ay &la0 X alla AB |
perlaz4 del primo . laondela P 0 allaO X é comelaD Aalla 4B, & fonole DA AB |

Et ¢ manifefto anchor effere rettangolo] perchela X 0 ¢vguale allaO L, & lango |

e ' ' A e 3{ £s- :;.‘ T
DA GH, & a0 X parallelaad vuadelle A B H E & cofinelalire, |
che dunque 1aP O ¢ doppia della O K, 812X O doppia della O L3 percioche | :

: !
s |

 Siail quadratoA B CD, & tirinfiidiametri AC BD, : concorrano infie

iH
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OallaOK. &glian = ﬂ:qu»;:i_‘A';\‘t}:,“: ot

i H] JIK fono retti. adunque @&« s | olben <at sl o st .
eveualeallaGK : & perlamedefimara - i "TTL( B

ne faranno ‘vguali anchor le Timanenti. | | i %o Lam s
eflendo dunque GH KL parallelogrammo, & A3 R

&/ fardin vn piano : & cflendo I'vno &laltrode Z
| gliangoliM GH OGKla metd di viret- [\

| to,ilrimanente HCK fara retto, & altresi'

| lirimanenti . adunque G HKL ¢quadrato.

| & pofsiamo pigliandoda principio i centri |

| GHKL, & tirando'le parallele MN NX. c

I D
| XO OM giungere CH HL LK KG, & = \_ , '
| dire G HKL effer quadrato. . & {e pigliando = - v . ,

| | 1centri de gli altritriangoli,gli giungiamo, . F

| /| fi dimoftreranne anchor li rimanenti efler 914

ﬁ " | quadrati; 8&haueremo defcritto il cubo nel ottaedro dato, il che bifognaua fare.
§ Jhs e R - LA {0 S ] : C )

IL'COMMANDINGO.
| A| Perche dunqueil triangolo A B C e equilatero ,lalinea retta, che e tirata dal
{ punto A ad H centro del cerchio defcritro intorno al triangolo ABC fega per me
| zol'angolo del triangolo, che e al punto A.ondelaM H evgualealla H N ] Per-
¢ cioche difopra i & dimoftrato , la linearetta tivata dall’angolo del triangolo cquilatero per lo
; 0| centro del cerchio , che fi defcrine intorno al triangolo fegare per mezo la bafe , & qucflo ain-
1 chora fegue dalle cofe dimoftrate nella decima de! primo libro , & fe per lo centro H fi tirila
' O\ M N-pargllele alla B C;per: la medefima ragiong i dz'mo[ircr.i la M H e¢fferévguale alla I N,
¢ffendo la M A vguale alla A N, percioche fi fanno 1 triangoliB .4 C M. AN fraloro (imilis
Bl =« Et pgq,chc JaNM e vgualeallaM O, &laMOallaO X, fari anchorla HM v-
gualc allaM G, &1a G O alla O K] Perche le lmeerette N M MO fono parallele alle CB
BE, fara il triangolo A4 M N fimile al triangolo A B € , 7 il triangolo A M O fimile al trian
 golo A BE . qduuque come la € B alla B A cofi ¢ la N- Malla M.A . & come la 4 B alla BE,
| cofi la A M alla M 0. onde per [vgual proportione come la € P alla B E,cofi la NM alla MO.
mala C B ¢ vguale alla B E , percioche B C D E fi pone quadrato. adunque l2 M N ¢ vguale al
laM 0 . &5 per lamedefimaragione la M O i dimoflrera vauale alla 0 X, ¢ la H M ¢ lame
| tadellaM N, G laM G lametd dellaM O  onde {eguita chela H M fia vguale alla MG , &
| cofilaGOallao K .
| EtgliangoliHMG GOK fono retti] percioche cffendo le linee vette NM MO paral
| lelealle C B B E , & Langolo C B E retto , fard etiandio angola N M O retto per ladecima
dell'vndecimo . 3 :
| AdunquelaH G ¢ vgnale alla G K] pet la 4 del prinio.
Effendo dunque G HK L parallelogrammo fard invn piano] perciache ogni pa-
| rallelogrammo ¢ in vn piano. _ Ao D Brasml ¥
Sia il parallelogrammo A B C D , & giunganfi AC- BD o
| che fifeghino nel punto E , fard il triangolo s B Cinvnpia . AL AH O f44
ell'vndecimo , & invn piana parimente iltri= N s O
A C D . ma anchoril triankolo BCBLinyapinnon A s NG adaih ¢ s
i triangolo D E C cioé tuttoiil triangolo ACD emel 1 | N\e/ |
10 5 1€l qual vé.il»tﬁ'aﬂggloBE'GS:FRQE‘;W!(B“GQ'J ¥ {i 3 ity Tab ¢
logrammo A B C D, faraitvnglia- .} A 0N\ |00
m. ; d l.!’“\.ﬁa!&"\ sl abnoA. /“ O30 ‘Ac- T4 %;
ntrodegli atigolt MGH - w3771 -3 € 11l
rimfnma&&&ﬁt# sl sieed 2 O a1
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ot LIBRO QVINTODECIMO. 274 """7'
| retro] percioche i triangoli H M G G O K fono equicruri , & gli angoli alli puntiM 5 & 0
| fono retti come [i € gia dimofirato - : R 3 |
Dalle cofe gia dimoftrate appare in che modo nell’ottaedro dato fi defcriua
| lapyramide. ‘ . : :
Percieche [e nel dato ottaedro deftriniamo vn cubo , & fimilmente wel cubo lapyramide , |
etiandio Ja pyramide fard defcrittanel'ottaedro dato. -

bt - PROBLEMA V. PROPOSITIONE V.

RS 1
% ]
s i i e :

Defcriuere il dodecaedro nell'icofaedro dato.
Propongafiil pen- : A
tagono dcll’icofaedro. :
| ABCDE, & piglinfi
li centri de cerchi,che -
| fono d’intorno d trian
- 1 goli AFE AFB BFC
| CED DFE cio¢ GH
KL M, & giunganfi
GH HK KL LM
MG; & fimilmente gi
unte le FG FH FK
prolanghin(i nc pun-
tiXNO, le quali fe-
_gheranno per mezo
lelineeretteE A AB
B Cnepunti XNO,
& fara comelaX N al-
1aNO, cofilaG Hal
laHK. ¢ dunque an-
chorlaH N vguale al
1aKO, & parimente ;
dimoftreremo lirima Y Mt .
nenti lati del pentagono G HKL M effere vguali. Dico etiandio effere equiangor
lo. percioche effendole due XN N O parallele alle due GH HK contengono
gliangoli vguali, & le altre cofe fono manifefte. intendafi dal punto F tiratavna E
* | perpendiculare al piano del pentagono A BCD E, laquale cadera nel centro
| del cerchio defcritto d’in- . :'F
torno al pentagono . adun- |
que {e dal punto N tiriamo
vna linca retta al punto, nel
quale cadcladetta perpédi
culare,& per H tiriamo vna
'?aral!cla adefla,é chiaro,che

ncontra la perpendiculare,, G
| & con cffa conticne I'angolo
| retto. oltre a cid fe da punti
| XO giungiamole linee ret- otk
1 te al centro del cerchio de- ; E) ,w;_b:. ;

{ feritto d'intorno al pentago
| no,&dal punto, nel qualela

| linca retta, che paffa per H incontrala perpédiculare, tiriamo le Ii

P

neerette d in

B}

> € manifefto, cheeffe con la incdeﬁm‘a'pgrpgﬁdiéulatg'mniﬁqgmq_a;n‘gzﬁ-,H
mo- g

i- dal che fi,vede chiaramente, che il pentagono G HKL M éinvn pi # '
BT ' zzz 2 1L ~¥
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: "“« pentagono dell'icofaedro A BC D E] ciol il' pentagono defrirto nel
ale ha principiol'icofaedro, come nella 16 del terzodecimo. - &
Le quali fegheranno per mezo lelincerecte EA' A B B Cnepunzi XN O] per
le coft: che noi habbiamo dimoftrato nella preccdente R .
Ert fard come laX NallaN O, cofila G Halla HK percioche cffendo i triangoli
AFE AFB BF Cequilateri,& vguali, faranno le perpendiculari che fi tirano dall’ zngolo
F alla bafe,ciodle F K F N F 0 wguali fraloro , conciofiacofa , cheiil lato del triangolo equi
latero alla perpendiculare , che ¢ tivata dall'angolo all bafe b.zbb‘za' uella propoerr.one
che ha 4 a3, come dimoftrammo alla 12 del terzo decimo . oltre a cio perche G H K fo-
no centri de cerchi , che fi deferinono d'intorno a triangoli , [aranno .zn_c{bor ¢fe EG FH FK
vguali , effendo (emidiametri . onde etiandio le rimancnti fono vgualt, ci0e G X HN_K 0,
Jono vguali E 4 AB BC, G lemetaloroEX X4 AN NB BO O C. perche dun-
que i dug lati del triangolo A N X cioé X A AN fono vgualia duclatiN B B O del triango
loBON , ¢ gli angoli A B fona vguali , conciofiacofu cheil pentagono A B C D L fi ponga
equilatero , & equiangolo , fara etiandio la bafe X N vguale allabafe N O . macomela F G
alla GX ycofi ¢ la F H alla H N, effendo amendue doppie di amendue, come fi & dizofiraro alla
primadel 14., adunque la G H € parallela alla X N . per lamedefima ragione la H K ¢ paral-
lelaallaN O . onde il triangolo F G H ¢é fimile al triangolo F X N , & il triangolo F H K [jmi
le al triangolo F N O . & pero come laN X alla H G cofi la N Falla F H , & come la N F ol
laFH,cofilaNO0allaH K . adunque comelaN X alla HG , cofilaN O all 1 H K , & per-
mutandofi comela X N allaN O, cofila GHallaH K , & fono le X N N O vguali . oudeé
neceffario , che anchor le G H H K fiano vgual . : '
E dunque anchor la H N vguale allaK O] wedi che pin preflo non bifogn leggere « a-
dunque anchor la G H € vguale alla H K , per le cofe che feguono« *
Percioche cficndo le due X N N O parallele alledue GH HK contengono
gli angolivguali, & V'altre cofe fono manifefte ] perche le due X N N 0, che fi tocca
no,fono parallele alle due G H H K, che fi toccane,ma non nel medefimo piano,conterranno an
Z2oli wguali. adimque I'angolo G H K ¢ vguale all’angolo X N O , & parimente figatalaC D
per mezo nel punto T, giuntala O T, fard Pangolo H K L vguale all’angolo N O T . magli

" _Pro.go»

| -cangoli X N.O-*N O T fouo vguali; come.fi moflrera . adunque auchor gli angoll G HK HEK L
| Jaranno yguali 3 & iyvimanenti altresi . percioche effendo i triangoli AXN EON CT O

sequicryri fimilis & vgualis faramo gliangoli A XN ANX BNO BON CO T vguali

A\ fraloroi gude il timangnte dell: dugretti X N Q ¢ uguql_&g a[ rimanente NOT « & gli altrifi-

milmente i moftreranno vguali .

Laquale caderd nel centro del cerchio defcritto d'intorno al petitagano J cag-
gianel punto V', intendanfi giuntele AV BF C V. perche dunquela F 17 ¢ perpendicola
real (fiano del pentagono , faranno gli angoli AV F BV F CV Fretti: & perd il quadra- -
todella AF [ara vgualeallidue quadrati delle 4V V F y¢r il quadrato della B F vguale
allidue delle B 7 ¥ Fuma il quadrato della A F ¢ vguale al quadrato ’q’e"l.; BF, effendo la
A Fvguale alla & Fu adunquet quadyati delle AV V' F fono vguali @ quadrati delle BV
¥ F, & rdttone il quadrato commune della F Vs fard il rimapente quadyato della A 7 vgua
leal t:ifnﬁ'ne;ate della V' B & la linea vetta A V vguale alla VB . & per la medcfimaragione
la lmqaa[’tfta CV [i dimofiverd vguale alle 4V ¥ B.ondeil punto¥’ ¢ ;'c;:‘rzif‘b del cerchio de-

Jeritto dintgrno il pentagono . il che bifpgnana dimoflrare .

cheincontra la perpendicolare & con ¢
perche effendo ilsriangoio F N V-invn-pi
traffe laperpendicolare , non farebbe paraltéla alla N . il AR G Rl
l‘P‘f’ﬁ”el"ﬁ@%I’el medcfimo piano, per la diffinitione 35 del primo libro* incon'ridiniqre L
perpenditalaie el piio 2.0 lfenido Langolo N ¥ F ectd per laterga diff. dell v etiaonfy
'Wﬁﬂ’,fhz‘g@ﬂé {wéb'or f‘lzc";'.réh;‘o‘.’r;x (il &1 [0 SHS o, & ’:‘I-“«- ‘) i

£ H Jancartaaqli sda ; szaameisidaehov it ai sl 11798 3

—— = Ema-. |

{Ta contiene Tangolo retro ]
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~ E manifefto che effe con la medefima perpendiculare contégono angoli mnci? H

| perche la H Z ¢ parallela alla NV , fard come la F Z allazV scofilaF Halla HN . maco- ;‘{ﬂfdﬁi

me la F Halla HN , cofila F G alla G X. adunque comela F Zalla Z V, cofilaF G alla X, 1 * o)

& peroGz e parallelaalla X 7. & Pangolo G Z F € retto, cioe vgualealretto X V' F . ¢ i

per la medefima ragione 'angolo K Z F fard retto. & giunte leLz Mz fidimofireranno f;-

- milmente gliangoli LZF M Z E cffereretti .

Dal che fi vede chiaramente, che il pentagono GHKLM éin vn pianojperls K

quinta dellyndecimo.perche lalinearetta F Z fta ad angoliverti foprale tre lince , che infieme |

[t toccano LG Z H Z K. adunque [e nel medefimo 7nodo defcrineremo i pentagoni fotto gh

angoli rimanenti dell’icofaedro , fara il dodecaedro deforitto nellicofuedro dato .

Delati ¢ angoli delle cinque figure.

E da fapere, che fe alcuno ci addimandi quanti lati habbia
licofaedro,donemorifpondere in quefto modo. egli¢ chiaro, o}
chel'icofaedro ¢ contenuto da uenti triangoli, & ciafcun tridgo :
lo fi fa datre linee rette. adique moltiplicheremo venti triagoli |
perlo numero delati del triangolo,faranno feflanta,la cui meta
e 30.&tauilati haueral'icofaedro.fimilmente anchora nel dode
caedro.perche dodici pentagoni contengono il dodecaedro, &
ciafcuno pentagono hi cinque linee rette,moltiplicheremo cin
que dodicivolte, & faranno 6o, la cui metd € 30, & pigliere-
mo la meta , perche ciafcun lato o {ia del triangolo o del penra-
gono 0 del quadrato, come nel cubo » fi piglia due volte, &
ufando la medefima via, & ragione troueremo i lati, & nel
cubo, &nella pyramide & nell'orraedro . ma {e haremo 3 tro~
nare gliangoli di ciafcuna delle cinque figure, facendo le me
defime cofe, partiremo perlo numero de piani, che contengo
vn'angolo del folido , come perche cinque triangoli contengo-
‘no 'angolo dell'icofaedro , partiremo per cinque,& faranno do
dici gli angoli nell'icofaedro . & perche tre pentagoni conten-
-gono l'angolo del dodecaedro, partiremo per tre , & haremo
venti angoli nel dodecaedro. & fimilmente fi troucranno ghi |
angolinell’altre figure .

Della inclinatione de piani che contengono ciafcuna delle cinque figure.

E ftato ricercato: come in ciafcuna delle cinque figure folide ;
dato ciafcun piano di quelli, che la contengono, fitroui l'in- | ' |
clinariofie.il che, come diceuail grande Ifidoro maeftro noftro; | :
g e
0

i
s
|

eltigheiemoin quefto modo.Nel cubo émanifefto i pian che |

o contengono inclinarfi ad angoliretti fraloro. Manella pyra [

le propofto vntriangolo , da i termini d'unlato come da cer
.
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* | tri,con l'interuallo della linea retta perpendicolare, che dalla ¢f
| madeltridgolo fi tira alla bafe,defcritte le circonferenze de cer
| chifeghinfiinfieme, &dal punto , nel quale clle fi fegano tirate
le linee rette fino a centri conterranno Ja inclinatione depiani,
che comprendono la pyramide . ma nell'ottaedro dallato del
triangolo deferitro il quadrato , & da termini del diametro co-
. | meda centri conintervallo fimilmente della perpendiculare,
che ¢ tirata dalla cima del triangolo alla bafe , defcriuang le cir
conferenze , & nel medefimo modo le linee rette, che dal punto
nel qualele circonferenze i fegano, fiano tirate fino z centri

conterranno l'angolo, che<¢ il rimanente di due retti della inclj
Indiratione .| matione de piani , quale noi cerchiamo. nell'icofaedro dallaro
whsdo. | del rriangolo defcrittoil pentagono , giungafilalinearetta,che
¢ fortopofta a duelati.&dalli termini di effa come da centri
con l'internallo della perpendiculare del triangolo defcritre le
circonferenze lelinee rette , che dal punto, nel quale le cir. |
conferenze fi fegano; fono tirate fino acentri , conterranno x
Fangolo, chee il rimanente di due retti della inclinatione de |
Seclnatone | P1201 dell'icofaedro .allafine nel dodecaedro, propefto vi-pen
depianinddo. Tagono , & giuntalalinearetta , che ¢ fottopofta a due lati,dalli
dasie: | termini di effa, come da centri con l'interuallo della perpendi-
culare tirata dal fegamento per mezo foprail lato del pentago-
no parallelo ad effo , defcrinanfi le circonferenze, & dal punto,
nel quale dette circonferenze fi fegano, letinee rette tirate fino
a centri {imilmente conterranno I'angolo , che ¢ il rimanente di
due retei dellainclinatione de piani del dodecaedro.

: Cofi fatto ragionamento hebbe quelthomo claril- ‘ d
fimo delle predette cofe , parendoglila dimoftratio-
ne di¢fie manifefta. ma accioche la contemplatione
demoftratiua chiaramente appaia, fpicghero il ra-
| gionamento di ciafcuna, & prima dclfa pyramide.
Intendafi la pyramide contenuta da quattro trian
x goli cquilateri A BC D, la cui bafe A B C,& lacima
il punto D : & legaro il lato A D per mezo nel punto .
E, giunganfi BE EC. & perchei triangoli ADB
A D Cfono equilateri , & la A D ¢ [egata per mezo, -
farannole BE E C perpendiculari alla AD. Dico .
Tahgolo B E C effer acuro, percheeffendolaACdop ~ - Ui ideded
sk piadella AE, fardil quadratodella’A C quadruplo del quadrato della A E . ma
. 1l quadratodella A C ¢ vguale alli quadrati dellc A E E C, de quali il quadrato |
| della AC alquadrato della CE ,hala proportione,che ha 4 43,& 1aC E ¢ vgua
© o0 | lealla EB. adunqueil quadratodellaR Cé minore, che li quadrati dclle BE

I Sneens

- .. ‘EC.&pcrolangoloBE G ¢ acuto. & perchela AD ¢ commune {cgamento
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! t,wlfo della perpendicnlare del triango-
efecritte le circonferenzs,feghinfi infieme nel pun
| toE; & daeflod B C tirate le linee rette , conterran
| nolainclinati  piani, & quefto € chefidiccua, B
i B C con I'iuternallo della per- b AFR
angolo defcritte le circonferenze de cerchifeghinfi infieme)é
chiaro, perche I'vna, & l'alera BE E C ¢ maggiore, chelametd diBC, &da
centri B C con llinternallo della metd di B C i cerchi defcritti fi toccano , & fe fia
minorenon {i toccano, ne fi fegano. ma (e fia maggiore fifegano . & cofi il ra-
‘égi’dnamédto della pyramide appare manifelto, & coueniente alle demoltrationi.
“Intendafi fimilmente nel quudrato A B CD la pyra- A
,lacuicimafiailpiro E , & itridgoli equilateri,
‘che oftra labafe la contengono . (ard la pyramide A B
€D Elamera dello ottaedro . feghifi il lato di vn trian= \}/
.-"gelo%JE‘p'c‘Eifm'czo nel puntoF , & giungan{iBF FD. \
ﬁ "iﬂﬁl‘.ﬁi‘_ﬁéfl‘e BF FD fonofralorovguali, & perpendi- \E
culariad A E . Dicol'angolo B F D effere ottufo . giun-
iganfi BD . & perche A C € quadraroil cui diametro €
'BD,fara il quadrato della B D doppio del quadrato del
]aD A. &il quadrato della D A al quadratodellaDF, B c
come poco fafic detro, ha la proportione, che 4 a3.
adunque il quadrato della B D alquadrato della D F
hauera laproportione, cheha8as . &laDF ¢ vguale
allaF B. ondeil quadrato della BD € maggiore , che
li quadratidelle BF FD. &pero langolo BFD € ot
tufo. & perche la A E ¢ commune {egamento delli
duepianiABE ADE, chefifegano infieme; &alla
AE lono tirate nell'vno, & I'altro piano ad angoli retti
le BF FD,lcquali contengono I'angolo ottufo; fara
Fangolo B F D il rimanente di due retti,dellainclinatio
nedepiani A BE A D E.adunquefe I'angolo BF D fia
‘dato,anchora la derta inclinatione fara data . perche dunque édatoil triangolo
‘delllotracdro , & vn fuo lato ¢ A D, dal quale fi defcrine il quadrato A C, édato
anchora B D, che ¢ diametro del quadrato . ma fono date le BF F D perpendico
“lari del triangolo . adunque fard dato etiandio 'angolo BFE. onde defctictoil
@;ﬁfa_@ga&_lam del triangolo come A C, & giunto il diametro B D, fe da cen-
tri B D,con l'interuallo della perpendiculare del triangolo,defcriviamo i cerchi,
' fifegheranno infieme nel punto F, & le linee rette dal punto Ftirate a centri;con

B 1o}

- nede piani , comefi€ detto. & in quefto luogo apparel'vna, &laltra BF ED
|, efler maggiore, chelametd di B D . & pero nella conftruttione inltrumentale ¢

D) in p?'tenzaf alla D Fhauerela proportione ;che ha 84 3 , & eflere quadru-
otenzadellafuametd. adunquel’una, & Valtradicffle BF F D ¢ maggio
di B D . & quefte cofe fiano dette dell'otiaedro . e ot

"co! éd

0-‘-»‘?....,._ R

)

 terranno linclinatione B F D, la quale ¢ la rimanente di duc retti dellainclinatio

| neceflario yche i cerchiinfiémafi feghino . appare anchora per la dimoftratione |

ro intendafi il pentagono equilatero ABCDE, &in é;uc&q'-‘




NE Ll

- | loB GD effere otrufo. il cheda (e € ¢hiarifsi- .
K| mo. percioche givntala B D¢ fottopofta al-

M

- | quale fi deferiue il dodecaedro A BC

| 1a pyramide, che habbia nella cima il punto

Lediono equilateri fara 1a pyramide A B.C D E par, -
| tedclla figura dellicofacdro. feghifiillatodi -

P| Maneldodecaedro in quefto modo.

P N
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do'che i triangoli, chela contengono fiz ... A
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| vntriangolo F C per mezo nel punto G, & gi-
‘unganiBG GD. farannole BG GD & v-
guali, & perpendicuolariallaF C. Dico I'ango

.I’agrgglo.g.t;ufo B C D del pentagono , & 'an-
golo B G D ¢ maggiore di quefto , ciciofiaco
fa,chele BG GD fiano minoridelle BC CD.
fimilmente per quelle cofe, che poco fa fi fono
dette ¢ manifefto,chelangolo B G D € il rima
nente di due rerti della inclinatione de trian-
goliBFC CFD,& dato quefto fi dard an-
chorala inclinatione de piani dell'icofacdro.
percioche dal lato del triangolo dcll'icofac-
dro defcritto 1l pentagono, & datala linea ret
ta,che ¢ forropofta alli duelati del pentagono,
come nellafigura ¢1a B D data, & date fimil- : ;
mentele BG G C perpendicolari de triangoli, fi dard anchor I'angolo BGD.
perche fe da centri, cioé da termini della B D, che € fottopofta a due lat) del pen
tagono , con I'interuallo delle perpendiculari del triangolo, defcriuiamoi cer-
chi, fifegheranuo infieme , come nel punto G, & le li- e

nce rette dal punco G tirate alli centri B D conterranno .
angolo, che ¢ il rimanente di due retti della inclinatio
ne de piani, & in quefto luogo € manifefto per la figura,
che amédue BG G D fono maggiori della meta di BD,
' benche cio per la conftruttione inftrumentale, fi puo di
moftrare efler cofi. intendafi feparatamenteil trrango-
Jo equilatero HK L, & dallaKL defcrivafi il pentagono
KMNXL, &giuntalaM L tirifi la HO perpendicola-
redeltriangolo HK L . Dicola H O efler maggiore del
Jametd di M L, la quale é fottopofta alla inclinationc de
piani , percioche tirata dal punto K alla MLIaKP per.
pendiculare , efiendo 'angolo KL P maggiore della ter
za parte del retto,cio¢ maggiore dellangoloKH O, con
fticuifcafi 'angolo P L R vguale all’angolo KH O . adun
quelaPL ¢ perpendiculare del triangolo equilatero,, il
cuilato ¢ R L. & pero il quadrato della R L al quadrato :
dellaL P hala proportione, cheha 44 3 . malaKL ¢ maggiore dellaL R. adun
que il quadrato dellaK L al quadrato della L P ha maggior proportione , che 44
3, & al quadratodellaH O, hala proportione, che 4.2 3. adunque laK L allaLP

“ha proportione maggiore, che alla &
HO. & pero la H O ¢ maggiore
{ dellaLp. :

intendafi v quadrato del cubo, dal
D, & due pianidel dodecacdro AE B

| EG GDHCEF. Dico etiandio cofi
| effere data Ja inclinatione de due pen-
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g T fephifilaF G per mezo nel puntoK , & dal puntoKad angoli recti lopra
d ﬁ%g‘: &?:;i in Ciéfcu!r)lo de piani le};{l_f_ KM, & giungafi M L. Plco _pnmal'apgo
| loMK L effere ottufo.percioche fi € dimoftrato nel terzo decimo libro degli ele
. ',.-ﬁemi, nella conftruttione del dodecaedro, che !a linea retta, la quale dal punto
K ¢ tirata perpendicolare al uadrato AB CD ¢ la meta dellat(? del pentagono.
onde ¢ minore , che lameradellaM L, & perd I'angoloM K L ¢ ottufo : & infie-
| mefi édimoftratoincl medefimo theorema , che il quadrato dellaK L ¢ vguale al
| gquadrato della metd del lato del cubo , & al quadrato della meta del lato dcl pen
tagono, dimodo chele K L & KM fraloro vguali fiano maggiori, c‘hc la metd
| dellaM L. dato dunque l'angolo MK L, il rimanente di due retti cio¢ la inclina~ .
tione de piani {ard data . onde perche il lato del quadrato A BCD ¢ fottopofto
4 duc lati del pentagons, & 11 pentagono € dato, fard data anchpr_la M L & €da
| taluna, &laltradieffe MK KL, conciofia cqfa che ﬁano\pex'pedlgolarl dal pun
to, che fega per mezo la linearetta A B,chee (ottopf){%a adue lati ,\al lato {:lcl‘
pentogono parallelo ad eflo, come ad F G. adunquel angolo LK M € dato, cio¢
il rimanente di due retei di quella inclinatione, chq noi ccrchmmo ; adunqucbha
ben detto nella inftrumentale conftruttione, chebifogna dato il pentagono tira
rclalincaretta, fottopofta a due lati, la quale é vgualeaal lato del cubo, & da
centri cio€ dalli termini di efla con l'internallo della perpendicolare, che dal fega
mento per mezo ¢ tirata al lato del pentagono parallelo, come fono nellafigura
KL K M defcriucre le circonferenze , & dal punto, nel quale fi fegano, tirarea
centri le linee rette,, che contengono I'angolo rimanente di due retti della incli-
nationc de piani. ma gia fi € detto la perpendicolare KM effere maggiore della

meta diM L, come infieme negli elementi i € dimoftrato .

oL

IL COMMUNDIN O.

ErpercheitriangoliAD B AD C fono equilateri, &la A D ¢ [egata per me- |A
zo, farannole BE E C perpendicolarialla A E] per le cofz che noi habbiamo dimoftra
zoalla 12 del 13 libro.
Dequali il quadrato della A C al quadrato della CE, hala proportione , che (B
ha 4 4 3] per le cofe nel medefimo luogo dimofirate y
Adunque il quadrato deila B C ¢ minore, che li quadratidelle BE E C]per- |C
ciocheil quadrato della B C é alli quadrati delle BE. E C coma 446 .
Sara I'angolo B E C inclinatione de piani] per la 6 diffinitione dell’vndecimo libro. D
Etl'vna & l'altradiefle BE E C ¢ perpendicolare del triangolo equilatero] da [E
to il lato del triangolo equilatero , fi dard ancho la perpendicolare per la 2 del libro delli dati,
perciocheil lato del triangolo equilatero alla perpendicolare é come 4.4 3 .
Onde il quadrato della B D ¢ maggiore, cheli quadrati delle BF FDjpercio-
cheil quadratodella B D a quadratidelle BF F D ¢ come 846.
Sara l'angolo B F D il rimanente di due retti della inclinatione de piani ABE |G
A D E]percioche lainclinatione del piano é langolo acuto , che fi conticne da linee rette , le
quali fono tirate perpendicolari al fegamento commune de piani ad vn punto di effoin ciafcrao
piano . onde tratto Vangolo ottufo B F D da duc retti , reftera Pangolo acuto, il quale € della in
clinatione de piani ABE A D E , & perche (i dal'angolo BF D ¢ neceffario, che fia data an
chor lainclinatione de piani per la 4 del libro de dati . A :
E datoanchora B D ,che ¢ diametro del quadrato] per la =6 del libro delli dati. |H
Percioche giuntala B D ¢ fottopoftaallangolo ottufo B CD del pentagono] K
conciofiacofa che I'angolo del pentagono fia compoflo dal retto < dalla quarta parte del retto .
Etlangolo B G D ¢ maggiore di qucl{o , conciofiacofa chele BG G D fiar |-
minoridelle BC C D] perla21 de primo, percioche le B.G G D fonominori , ma ¢ "
| gonol'angolo maggiore « 3 B e
- Effendo I'angolo K L P maggiore della terza parre del retro] perche gl del M
Ppentagono MK L contienc il vetto, &r la quinta del vetto, come fi ¢ detto . qnq1e &lian- |
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. cofe che fimto faf fono de ,tq,&edlmaﬁmt
come ﬁeﬁ:iinmtchba'nﬂ dodecacdrmda:a.

Xt Mugtiny s

I{'dama@dro s [enel dode='
‘caedro gia fatto accon-
ciamente tiriamoleli-
| mecrette, chefiforro-"
|-pongono a due lati di
"ﬁ:lm pentagono, cffo
| cubo fard defcritto, co- -
me nella figura feguen-
| tefi puo vedere . _
Sl Dalle qual cofe¢é
| chiaro come nel da
to dodecacdro fi de.
{ feriva, &1a pyrami
il &l'ottaedm.. £l
3 ‘Percbcj'enel dode- k.
| ‘caedro ief&tﬁam'dlil' wheupil 2l
| cubo, & [milméte nel - 9
S cubo la pyramide o ne-- oy t
| rol'ottacdro, & nece(fario; che emmdzo la pyramzdc X g 84

S

Defcriucreil cubo nell’icofaedrodato. « ++
| Princa defciinerémo nell’ icofdedro il dodecacdro,
| come fiéderro nclla 5 di quefto: & poi i el dodecaédro
r} cubosc cofi nel datoicofaedro fard deferitto il enbo.
“ N ell'icofaedro dato defcriucre 1a pyramxdz.
| Sepertlantecedente deferineremo nell'icofacdroil
% > & nel cubo lapyramide perla prima di queﬂo, .
MMngmmdeedcforftmw}l'uoﬁwdro S
mdno dato dcfcnucre-l’lcbﬁedr

m:rt.."dc’qprébb,ﬁdbe‘ ﬁmo*é‘c D m.,&

e-perpendiculari MP 0P 1o Ao Tl
] anf iMN NO OM. Jardno per L qa_
ani del dodecacdro 5 & per

7 e&l’oﬁaedrof ano defcritti nel dodecaedrodato.” RS

oni MN 0 ;5 & dacffi ally no:pp:.m; (" ""
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